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DEDICATIO. 

Ea  verx  gratitudinis  naturaeft 
ac  indoles ,  ut  nulla  unquam 
rationc  diveltt  /c  patiatur  a 
conftanti  propoflto  obiigationis 
«gnofccndi  vinculum ,  quo  iisob- 
ftri&am  fc  fateri  cogitur ,  quorum 
continuo  quotidie  utitur  benefr 
cio.  Quare  cum  Ego  a  primis  annis 
co  fuerim  animo  ,  ut  oppofitum 
huicvirtuti  vitium ,  atrum  fcilicet 
ingratxmcntis  chara&crem,  quam 
maxirao  femper  profecutus  fim  o- 
dio,  (i  unquam ,  nunquam  certe 
quam  hoc  tempore  intenfiori  ftU- 
dio  &  alacritate  publicum  Vobis 
exhibere  gratitudinis  conatus  fum 
teftimonium  ,  quo  id  effe&urum 
me  fpero ,  ut  Vos  ,  Wuftriflimi  & 
Ampliflimi  Viri ,  de  meoergo  Vos 
&  a  Vobis  in  mc  collata  beneficia 
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DBDICATIOj 

ZeJoplenjflimccerti  tltisac  pcrlu^* 
fi.  Ad  vos  rtaque  hafce  in  fiaclj- 
detn  lactthrationcs  &  commenta- 
riosdeferrcaudeo*  qnas  non  cam 
meas  *  quam.  Vobis  proprias  &  cer» 
co  debitas  dicere  potTom ,  tum  priot- 
Jts  Dedicationis  jure  ac titoJo ,  qut 
ilks  mex  fubtraxit  poteftati  5  turn 
pr*cipuc  <piod  Veftro  bcneficio 
&  erga  me  favori  Iucem  dehene 
nunquam  dcfincnr.  ac  dieoi.  Tricn^ 
niumeft& nltra,  qaod  mepnbh> 
co  honorare  tdIui&s  Titulo  ,  qui 
xnihi  ea  ,  quae  prwatim  incditauts 
cram  ,.  in  publica  Cathcdra  profi» 
tendi  &  potefhmn  conccdcrct  £c 
iniponeret  necdfitatera  :  Quam 
provinciaoi  cum  indefefTocooftan- 
rer  labore  ac  ftudio  &  ornare  & 
augere  fim  aiminv,  nan  malefa* 
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DEDICATIO. 

&urum  mc  potavi ,  fi  a  Mathemati- 
corum  facile  Principc  Euclidc, 
Mathematicorum  principiorum 
Colle&orc  accuraciflimo  ac  Promo 
Condo  fcrtiliflimo,publicarum  Lc- 
ftionum  caperem  initium  $  in  qna- 
rumdecurfu  ac  feric ,  cum  aliquan- 
do  quaedam  occurrercnt  Propofi- 
tiones ,  quas  alia  ac  diverfa  a  Vete- 
ribus  mcthodo  demonftratas  vel* 
lem  ,  laborem  meum  ac  operam 
iis  quam  maximc  impendi  ,  quas 
per  indire&um ,  ut  ajunt ,  &  ab- 
furdum  probatas  nobis  tradidit 
Antiquitas  :  quibus  tamen  folis 
non  ita  me  adftrinxi ,  ut  nullas  a- 
lias  fecundis  hifcc  complexus  fim 
curisj  cum  multis  pr.rter  iftas,  etiam 
dire&a  &  naturali  demonftratis  via, 
novas  accommodaverim  demon- 

ftra- 


DEDXCATIO. 

ftrationes.  Quidautemmihi,  iftas 
ad  abfurdum  ducentes  Demonftra- 
tiones ,  qua  poflfum  diligentia ,  c- 
vitantiac  rejicienti  magis  efle  de- 
buitcurx  ,  quam.utcaverem  ,  ne 
£go  ipfe  in  improbatx  jam  iftius 
Abfurditatis  incurrerem  vitium? 
Quodipfa  abfurditate  fane  forec 
abfurditls  !  Quid  etenim  accidere 
poflet  abfurdius ,  quam  fi  hifce  meis 
Lucubrationibus  alia  quata  Veftra 
prxfcriberem  Nomina ,  cum  nec 
debuerim  minora  v  nec  ma  j  ora  pb- 
tuerim?  non  prius  ,  cum  unicus 
Vefiri  Favoris  r  tanqusm  benigni 
Syderisinflnxus  iliarummaximam 
iDJhi  infpiraffe  videatur  parcem^ 
non  pofterius  ,  cam  alios  nullos 
agnofcere  datum  fit ,  quibus  &  pu- 
biicorum  &pmiatorumftudianim 

redde- 
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DEDICA.TIO. 

reddcre  liceac  rationem  aut  libeat : 
quibus  &  hoc  accedit,  quod  veren- 
dum  putaverkn ,  ut ,  veftro  arbitrio 
hoc  meum  qualecunque  furripien- 
do  Opufculum,  turpiflimum  facri- 
legium  committere  viderer  ac  rje- 
fas ,  cujus  merita  paena  felicem  ejus 
progretfum  ac  fauftum  per  Orbeim 
literatutn  moraretur  iter  ac  fuffla- 
minaret  omnino.  Propitio  itaque 
vultu ,  quaefo,  Illuftnflimi  &  Am- 
plifliml  Viri,  accjpite,  &benigno 
intueri  dignemini  oculo ,  exiguum 
hoc,  quod  non  ex  caeco  temeritatis 
impetu,  fed  ex  intenfioris  Reve- 
rentiae  &  grati  animi  zelo ,  Vobis 
offero  munufculum :  Sic  Vos  Ve- 
ftra  gratia  diligentia»  me*  ,  qux 
jam  ultro  procurrit ,  addetis  cal- 
car $   fic   Vos  Benevolentix  ac 
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DEDICATIO. 

Favoris  vcftri  radiis  meum  illu- 
ftrabicis  &  exhilarabitis  animum  , 
ad  id,  quod  deraandare  miht  vo- 
luiftis  munus  fumma  cum  vigilan- 
tia  &  affiduitate  porroobeundum. 
Sub  qua  fpe  Deum  Ter  Opti- 
mum  Maximum  fupplex  veneror, 
ut  Vos  Reipublicae  &  Ecclefist 
bono  diu  fuperftites  efle,  fcroque 
in  Cxlutn  recipere  velic. 
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MUEFATIO  AD  BENEVOLUM 

L  E  C  T  O  R  E  M. 

Ante  sUqutt  dwms  fex  pritres  Eucliiu  Eletrnu* 
ttrum  Gtomttrutrum  Ltbrtt  in  luctm  eii» 
di ,  fucciu&it  &  cUtru  Deumftrutitmbm  its  uimr* 
ttm t  ,  m  Qemttei*  Tjromtm  tum  pritatu  txer~ 
fftr  tm  fublitk  ctUcgiit  fdtit  tffeut  dccommtddti  ; 
cujm  ufm  frequentid  boc  effecit ,  ut  iiflru&u  m» 
nibm  frimu  Ediuonu  Exempldribm ,  Tjftgrufbm 
jdm  unte  unnum  &  uhra  ,  fecundam  etrum  Li- 
trtrum  muit  litcru  effUgitdttrit  Edithntm,  qm 
fic  ExemfUrmm  ,  qui  qmidit  immdne  qutmmm 
sccrefcebdt,  ittrm  fuppleudo  iefe&um ,  Gtmt- 
ttitt  Culttrum  dtfidtrit  mafjt  ac  mugit  fittitf*)* 
ctreptffet.  Ntc  tgt  huc  in  pdtte  Tjptgrspki 
juftd  prtititm  icefft  futui  nec  vtlui ,  qttU  bm 
4§m  Mtti  futubm  bdnd  cxigum  poftnUre  fut* 
tm  %  m  tsvtttm ,  nt ,  nimit  Itngt  tcwptrit 
truBn  dejicicnte  CtUegitrm  frufertim  circu  pri- 
nu  elemtntd  iuet  uc  Cjnoftttd  ,  qtfxi  ftudiu  Ma- 
tbmuticu  Cdperent  dtmmtnti.  Libntttr  ituquu 
me  di  fecmdds  bufct  curse  dfplicui  et  unimt  uc 
tntentitne ,  ut  quicquii  in  Trnnfidtitnt  Belgicu  y 
me  Btttmhtm  cm  Pnblico  cmmunicdtd ,  mut*~ 
tm  vttui ,  kttc  ttdmfcrrm  »  &  fi  quii  ntvum 
m  «fiJf  4  frmikm  Dcmnftrdtitnibm  divtrfum* 
invenire  ddrttur ,  illarm  in  Itcum  mfturem.  Sei 
km  dnm  nmtn  renlt*  >  iwiduin  Ltgicm  fcu 
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artem  cogttandi ,  cujas  Autber  licet  ftudii  Matbe- 
matici  minime  fit  intmicus ,-  in  Matbcmaticorum 
tamen  Dcmonflrationtbus  quosdam  cenfura  fua  fub- 
jtiit  defeSm ,  qui  ,  ut  Ipfe  ait  9  *  fi*e  V»idem 
ftofofito  eos  non  avertcrunt ,  fed  tamen  fet  devia 
&  incommodas  viarum  afperitates  einunsduxtr 
tunt:  inter  iftos  autem  defeSus  loco  term  rtfmt 
jyemonftrationem  per  impojfibilc  de  qua  fic  fro^ 
nuntiat;  »" 

Hoc  genus  demonftrationum ,  quo  quid  demen- 
ftraiur,  nonper  propuarei  principta,  fed  fcr  ali~ 
quod  (ftresaliter  fefebaberet ,)  mde  fubfequuntn- 
rumabfurdum,  apud Euclidemfrequentijftmumefts 
Cum  tamen  manifcftum  fit ,  tales  demonftrationes 
affenfum  quidem  noftrum  extorquere*  non  autem 
wteUettum  clarigare:  qui  tamen  fcientiarum  finis^ 
practpuus  effc  debeu  Animus  entm  nofter  tran- 
quillus  quictusque  non  p  »  nifi  fciat  &  rem  ejfe9  & 
rationem  cur  ita  ftt ,  quod  non  babetur  a  Demou- 
ftratione  deducente  ad  imfoffibile. 

Non  tamen  ommnh  rcjicifnda  fuut  tales  •  de- 
tnonflrattones :  nam  adbiberi  peffunt  ad  frobanda*. 
conciufiones  ncgativas ,  qua  frofrie  coroUarta  tan- 
tum  funt  aliarum  propofuionum ,  vel  ex  fe  evidcn- 
ttum,  vel  alias  demonftratarum.  Et  tuncctiam 
boc  genus  demonftrationis  ad  impofilkile  adigeus ,: 
explicationis  potius  loco  babendum  eft ,  qnam  nova, 
demonftrationis. 

Tandem  diei  pteft  htfce  demonftrationes  ttmc 
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tantum  aimittendas ,  cum  alia  excogitari  nmpos* 
funt.  Calpa  tamen  mn  caret ,  qui  iUis  utitur  ad 
conclujiones  pofttivas  probandas.  Jam  vero  nmUa 
funt  in  Euclide  hoc  modo  demonfirata  ,  qua  tamen 
facili  negotio  aliter  poffent  demonftrari. 

Qua  verha ,  prafertim  illa ,  quibus  Asttlm  fits 
circa  bunc  defettum  fmentia  fmem  imponu  *  4«*  - 
fam  mibi  dederunt  ac  addiderunt  animum  ttuum* 
di ,  num  viam  mibi  reperire  ddretur ,  qua  reje~ 
ftis  omntbus  ad  Jmpofftbile  ducentibus  Demotifha* 
tionibus  alias  direfta  ac  naturali  methodo  idem 
probantes  poffem  fukftttuere :  Quam  in  re  cumcon* 
ftanti  animo  ac  intetrupto  minime  labore  progtedi 
VeUem  ,  tam  multa  ac  varia  fefe  offerebaht  difft* 
cultates  ut  ab  inftituto  certo  certius  deftttiffemx 
nifx  jam  continuata  indefmenter  applicationa  una 
&  altera  inventis  *  fpes  affulgere  inciptret ,  me 
non  omnino  oleum  perditurum  &  operam^  fi  ca~ 
dettt ,  cui  inftftebam »  vta  progrederet;  idquodeo 
mihi  accidebat  gratius ,  quo  clarius  pctcipiebam  » 
me  omnibus  deftitutum  efje  commenutoribus ,  quo- 
rum  nuUus  Euclidis  fervans  ordinem9  quod  fciam , 
iftas  per  abfurdum  procedentes  demonftrationes  re- 
jicere  ,  aliasque  in  iUarutn  locum  fubftituere  in 
animum  induxerit  fuum ,  prater  unicum  qlavium, 
qui  paucas  fubinde  iUasque  ob  nijqiam  prolixitatem 
quodammodotadiofasproponit:  Qui  aliorum  idem 
mecum  fentientium  adeo  parvus  numerus ,  tantum 
ahefi  m  animum  fregerit  ac  propofttum9  ut  multo  e 
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tontra  intitaverit  fertiut  >  adperficiendumidquod, 
p  ullo  liceret  modo ,  ad  fintm  at  dtftinatum  fco- 
pum  deducere  firmittr  mibi  ptopofutram ;  Quem 
mtmnnbique  attigerim  aqut  accurate,  nonmeum 
ferre  fed  Tuum,  Benevote  LeBor,  exfpettdre  ju~ 
dkiumdebeo:  confidens  qudm  mdxime*  ea  Teu- 
fnrumtffthumanitatt9  «s,  fiquid  occurrat,  quod 
§m  aque  dc  reliqua  fatisfaciat ,  in  bondm  inter- 
fretarivcitspartemy  haud  ignarus,  errare  buma- 
mm  effe ,  &  in  magnis ,  licet  eventus  in  quibus- 
dam  voto  non  refpondeat  ,  voluntatem  tamen  ejfe 
laniandam.  Hunc  itaque  meum  qudlemcunque 
labortm  aqui  bonique  confule  ,  eoque  ita  utere , 
«r  /i  aiiquos  ,  eo  duce  in  Studio  Malhematico, 
facere  poffis  progreffus,  miffis  bifceprimis  Elemcn- 
tit  magna  cum  alacritate  ad  altiora  tranfeas ,  & 
tntam  operam ,  cujus  auxilio  proftctris ,  aliis  cum 
favore  &  benevolentia  commendare  haud  dedi- 
gneris.  Et  Mifct  Tibi  dicerem  Vale,  nifireftarent 
pauca  quadam 

Addenda  ad  Propositio  i8.  &  1.5^  III. 

Quarum  Dtmonftrationts  fequentes  apponere 
vtfumfuity  quas  nec  difficiles  nec  inconcinna$>  ut 
fpere%  LtSor  judicabit. 


PRQ* 


PR-£FAT  10. 
Propositio  XVIII. 

De  MONS  TRATIO. 

Ex  Psop.  16.  ni.  pa\et%  fi  linta  r4%vide 

gens  circulum  cum  Diametro  ctrtuli ,  aut  ejus  ^  iit 
radiofaciat  angulum,  folum  illum  ejfe  re&um* 
quia  Tangens  ptrptndtcularittr  infiftii  Dia* 
metro. 

Atqui  angulus  DCB,  comprebenditur  s 
Tangtnte  CB  &  Radio  CD  feu  Diametro 
CH. 

Ergo  angulus  DCB  feuHCBefl  rtfius. 

Propositio  XIX, 
Demonstratio. 

Ter  eandem  1 6.  IU.  Sola  Diameter  cum  vide  m 
Tangente  facit  angulum  rtttum :  cum  Tan-  fan  fS- 
gens  ad  nullam  altam  lineam  prater  unicam  gMMn# 
Diametrum  fit  duSa  perpendiculariter : 

,  Atqui  linea  H  C  cum  Tangente  C  B  fa- 
Ctt  angulum  reSum  H  C  B. 

Brgo  linea  C  H  efl  piameter ;  adeoque 
tranftt  per  centrum  p. 


ean- 


**  %  EX- 


EXPLICATIO 
N    O    T    A    R    U    M. 

|^T  E  Tyronum  in  demonflrando  ardori 
*^vel  minimaminjiciaipusinoram,  Prae- 
fationi  notarum  ac  fignorum  ,  qux  dem- 
onftrationum  brevitati  infervire  fecimus  * 
fignificationem  fubjungimus. 

i. 

Nota  ao  fignificat  zqualitatem  ;  ut  A 
90  B,  idem  eft  ac  fi  dicam  A.  eft  aequa- 
lis  6. 

z. 

Nota  <  indicat  majoriratem  5  quare  fi 
occurrat  A  <  B  ,  intellige  A  eft  major 
quam  B. 

Signum  >  minoritatem  exprimit :  quarc 
A  >  B  fignificabit  A  eft  minor  quam  B. 

4. 

Nota  >£<  vel  plus  (ignificat  Additionem ; 
adeoque  A  JjH  B  ,  idem  fit  ac  A  cum  B , 
vel  A  &  B  fimul ;  vel  B  ipfi  A  addeudum 
efle. 


Nota  -r  feu  minus  fubtraftionem  dicit: 
utA  r  B  fignificet  A  minus  B  :  vel  A 
dempta  B :  vel  B  ab  A  fubtrahendum  efle. 

6.Si 


Explicatio  Notarum. 

Si  occurrat  alicubi  hgc  formula. 

A    ao     B.  I  A 
D    ao    C.   ,  A" 


AhfciD    »    B    i£«    C. 

inrclligendum  eft  ab  una  parce  A  &  D 
debere  addi  ,  uc  etiam  ab  altera  parte  C 
addendum  efle  ipfi  B :  &tumprioremfum- 
mam  A  *Ji  D  effe  «qualem  pofteriori  B  Hfc« 
C.  per  Axioma  fcilicec  primum. 


Si  vero  fefe  offerat  talis  defignatio 

A    ao     B.  ^  c 
0    ao    C.   ,  5* 


A~D    ao    B     ~    C. 

illa  fignificabic  ab  una  parte  D  fubtrahi  de- 
bere ab  A  ,  ut  &  ab  altera  parte  CaB, 
&  tum  primum  refiduum  A  4-  D  pofte- 
riori  B  rCclfc  afrquale. 

8. 

Eadem  formula  etiam  non  raro  occurret 
applicata  fignis  <  &  > .  hoc  modo. 
A     <    B.  i  A 
D    ao    C.  (  A' 

A*  D     <    B~ W~CT 

Vel. 
A    >     B.   i  ' 
D    ao    C.   f  A' 


d  >  b  ifrc: 

.**  i  & 


f  "f 


Explicatio  Notarum. 

&  tum  intelligendum  eft  poft  fa&am  addi- 
tionem  furpmam  A  \±\  V  efle  vel  majorem 
in  figno  <  vel  minorem  irr  figno  >  quam 
ftimma  B  *J*  C. ' 

Nec  aliter  fi  loco)  Aoccurrat )  S  vel  S 
( denotabitur  refiduum  A  -r  D  efle  majus 
in  figno  <  vel  minus  in  figno  >  quam  re- 
fiduum  P  -r  C.  id  quod  ex  numero  7  fuum 
ducit  fundamentum. 

9. 
Si  in  materia  proportionum  fe  ofFerat. 

A    p-n    -B    =     C    /    D. 

Vel  in  numcris 

4    ~      8    5  •  J    /    *. 

« 

denotat  quantkatem  A  fefe  habere  ad  B , 
ficut  C  k  habet  ad  D :  vel  numcrutn  4  fe 
habere  ad  numerum  8  ,  ficut  %  ad  6  :  ad- 
eoque  ifta  quatuor  effe  proportionalia* 

10. 

Litera  X  cum  duobus  pun&is  utrinquc 
notata  hoc  modo  'x*  fignificat  multiplica-' 
tionem  :  ut  fi  occurrat  A  •  x  •  B  ,  defignat 
A  per  B  multiplicandum  effe  ,  ut  ica  fiat 
reftangulum  AB.  Eodem  modo  4  *x'  t* 
fignificat  4  debere  multiplicari  per  8  :  quac 
tamen  multiplicatio  non  femperabfolvitur, 
ut  clarius  pateat  ex  quanam  multiplicatio- 
ne  aliquod  produftum  fit  generatum. 

ij«  Nota 


\^ 


Explicatio  Notarum. 
ii. 

Nota  □  3  cujus  omnia  lawra  funt  «qtra- 
lia,  fignificat  Quadratum:  utQ  ABiden 
eft  ac  Quadratum  A  B. 

11. 

Nota  ~  ,  cujus  latera  funt  insqualia , 
denotat  Parallelogrammum  Reftangulum , 
vel  fimpliciter  Re&angulum  5  ut  fi  occur- 
rat  £?  CD;  idem  erit  ac  Re&angulum 

CD. 

^  .1  « 

13. 

Nora  ^  fignificat  radicem  alicujus  quan- 
titatiss  ut  V  AB,  denotat  cx  AB  extra- 
handum  efle  radicem:.  fimiliter  V  ia  vulr* 
ut  ex  12  cxtrahatur  radix  >  qux  non  aliter 
quam  per  V  ix  defignatur. 

14. 

In  demonftrationibus  nou  paucis  quatdam 
litera?  ocjcurrunt,  infra  fe  invicem  fcriptar , 
cum  linea  intermedia  s  quod  ubique  in  ge- 
Here  figniiicat  inferiora  fuperioribus  effe  ar- 
qualia  ;  ac  proinde  inferiora  in  locum  fa- 
periorum  effe  fubftituenda  ac  ufurpanda : 
quemadmodum  hoc  in  fpecie  etiam  notavi- 
mus  ad  demonftrationern  Cafus  3.  Propo- 
fit.  35.  III.  Id  quod  etiam  in  Propof.  \6. 
III.  probe  notandum. 

Simi- 


Explicatio  Notarum; 

Similiter  in  Proportionibus  hoc  obfcr- 
vandum  eft  bene  ,  quando  una  quantitas 
collocacur  fupra  aliam :  tunc  inferiorem  le> 
gendam  efle  pro  fuperiori  ,  cam  fupponan- 
tur  inter  fe  arquales  efle  :  Exemplo  fit  de- 
monftratio  Propofitionis  x.  VI.  quae  eft 
pag.  46i.  quae  fic  habet, 

Tri.  Z—    Tri.  3  AE  /  EC. 
feu  Y. 

dicendum  e(l  Triangulum  Z  fe  habet  ad 
Triangulum  X  hoc  eft  Triangulum  Y: 
ficiu  bafis  A  E  fe  habet  ad  bafin  E  C. 

m 

« 

Pro  citationibus  marginalibus  notandum 
primum  numerum  minorem  fignificare  pro- 
pofitionem ,  fecundum  vero  majorem  de- 
notare  librum :  ut  4»  III.  quartam  propo- 
fitionem  Libri  tertii  dicit  :  &  fic  porro  in 
omnibus  aliis. 


Ett 


EUCLIDIS 


»         *  •   »       j 


*!••**  0 


EtEMENTORUM 


♦  • 


.umfcienria^nomen  fo- 

filummodo  rnereatur  il- 

[  Jaxognitiorquar  ex  cer- 

tis&.  indubitatis  dedu- 

da  prineipiisY  omnem  vel  levifli- 

mae  dubitfuionis  xitfcutit-  nebu- 

* 

Ifarn  y  Mathemtticse  prooul  du- 
bio  ilifeif^esfc  md*|mo  cum  ju~ 
r*e  faoc  ;fibi:  vendtcanr  nomen. 
Cumenimpn  aliis  difoiplinistam 
fepe  dettbnotafionibos  npn  aliam : 
ob  caufaftt  quam  prtfecipiorura 
ambigbitacem  ccrTiientionis  ferra 
recipnkitcuq  ;  Macbertrdcicar  vel : 
o&ftoafokun  flliilpahcmm  prae- 
ripiunc?;  quodf  conciufiones  o& 
ferknt: ;  nqn  fex  vetffimihbus  & 
afTefefumitaiendicafncibus-,  fed  ex  ■ 
ffmp^ifiiniifij8c  ihtjDriounis  de^< 
du(^piRdpiis.X^id  enim  certf 
'•*.■*  A  tjtu- 


tituefini  &  ^rit^isybplgatitfrii 
magis  contrarium  9  quam  in  ali- 
cujus  materice  pertra&atibne  de 
varia  &  nunquam  fere  fibi  fimi- 
li  vocum  fignificatipnefepius  re- 
petita  difputatio  ?   Quid  nos  in 
majorem  circa  conciufiones  dejir 
cit  flu&uationem  ,  qukp  fi  illas 
jfu per ftruamus ,  aflertiombus  aut 
temere  affumtis ,  aut  non  proba- 
tis  i  quorum  unum  fi  co&tingat  & 
veritate  recedentes  in  «utpiffi*- 
mum  incidimus  errorem^  quod' 
fi  vero  alteriut  femitaa^renteoteis; 
veftigia  veritatem    aflequimur,- 
nan  fir mum  noftrum  rariticiniiiifr 
fed  cafum  nogeo  deduxifTe  certo 
certius  exiftrxoanckim  q&l    : 

A  quo  dupitci  vitioj  Mathe- 
avatici  fefe  omnino  purftitcrunt 
liberos,  tum  Definitiouilm  fu«- 
rum  clarit&ce /amneai  VQcabulp- 
rcrm  &  termiiror  uoi ,  rquo&in  de^: 
raonftrationuoa  pjogcctfauddhi* 
bent  ,  arobiguitatem  fialteidoj 
tum  praemiffojfum   Axioqparjunt 

Cffr 
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evidemia  &  naturali  certitudine 
firmiflimum  demonftrationibus 
fubftruendo  fundamentum. 

Hine  eft  quod  ftudia  Mathe- 
marica,  ex  primis  &  fimplicifli- 
misemergentia  principiisad  tam 
fiiblime    perfeaionis    faftigium 
proveda  cernere  licet.    Hinc  eft 
quod  ills  fcientiae  ,  qux  in  fuo 
i nitio  &  quafi  nativitatis  momen- 
to  humi  repere  &  pulverem  lam- 
fcere  videntur  ,  relicla  terra  per 
aerem  volitantes,  ad  ipfum  Cce- 
lum  afcendant ,  illiusquealiis  in- 
,accefla  arcana.  inconcuffis  calculi 
jfiii  fubjiciant  legibus. 
.    Horum  autem  Principiorum , 
«juibus  tota  Mathefisortum ,  pro- 
-gceflum ,  omnemquequaeminet 
evidentiam  acceptam  referre  de^ 
bet,  genera  funt  tria :  Deflnitio- 
cnes ,  Poftulata ,  Axiomata. 


r'<  .  •    '     • 

...  •  ,    .. .  ^  s, 

A .%  j.  pun* 
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^  liUCLIDIS    ' 

DEFINITIONES. 

t .  PuttBum  efl  ,  cujus  fars 

nulla.  .: 

•,  acilc  concipimus  tale  pun- 
4  ftum  in  rerum  natura  mini- 
?mc  dari.  'Qiiicquid  enim 
l  eft,  aut  ad  Spiricum  refcr- 
a  tur  aut  ad  corpus  :  ncme 
autem  faCile  libiperfuadcbitfeiemiasMa- 
themattcas  Spiritum  aut  res  fpiritualcs  & 
omni  matena  carentes  pro  fuo  fubjecto 
affumere,  cumagat  de  corporc  quatenus 
menfuram  &  ad  alia '  corpora  proportio- 
nem  aliquam  ndmitrit:  unde  patet  omne 
punflum  quantumvis  parvtim  concipii- 
tur,  pertinere  adcorpus,  ■effe  ipfum  cor- 
pus  &  xqae.  ac  corpns  ttinatn  admicterfc 
aimeniionem ,  fc:  longicudincm  latitudi- 
nem  &  profunditatem :  licct  enim  pun- 
Cta  poflint  occurrerc  adeo  minuta  ,  qt 
harum  dimeniionum  accuratf  dittinctio 
vcl  intenfiilimam  fcnfuum  fallat  aciem, 
longius  tamen  patentem  vim  noftrarum 
cogitationum  non  effugiunt ,  cumfempcr 
inillisdcftingucre  liceat  partem  dextrarrt 
a  iiniftra,  fuperiorcnt.ab  inferiori. 

si 


LlUER  Primus.  f 

Si  vero  ab  illis  punftis  in  noftr-a  co- 
gitatione  trinam  iftam  dimenfionem  ab- 
ftrahamus,  eamque  licet  iftis  propriam 
&  fcmper  inhacrentem ,  in  illis  non  con- 
iideremus»  obtinemus  punfta  Mathema- 
tica ;  qux  ad  fenfum  noftrum  relata  acu* 
tiflimar  acus  impreflb  veftigio  aliquo  mo- 
do  dcfignari  poflunt,  in  quo  fenfus  du- 
bium  relinquunt,  utrum  longitudo  lati- 
dudinem  (uperet  nec  nc  >  an  vero  latito 
do  longitudinem  excedat :  &  utrum  quae- 
libet  ex  his  profunditate  fit  major. 

2.  Linea  tero  longitotdo  latU 
tudinis  expers. 

Ar— B 


Quemadmodum  a  partc  rci  non  da- 
tttf  punSum  orrihi  prorfus  dimenfionc 
carcns,  ita  nec  datur  linea  longitndinis 
tantum  capax:  quare.etiam  per  abftra- 
ftioncm  in  linea  unam  tantum  confiJe- 
ramus  diraenfionem  fecundum  lorigku- 
dinem  >  fepofita  latitudine  cum  profun- 
•-     ,-  A  3  duate. 


6  Euclidis 

ditate.  Ad  cujus  confidcrationis  imita- 
tionem  in  communi  vitae  ufu  ulnam  re- 
bus  menfurandis  folummodo  applicamus 
fecundum  longitudinem  9  reliquis  dimen* 
fionibus  in  latitudinem  &  profunditatem 
oegledis. 

Csterum  linese  generationem  hoc 
modo  concipere  licet.  Si  confideremii9 , 
pundum  quoddam  in  aliquo  loco  con- 
ftitutum  inde  moveri  incipere  ;  ita  ut 
motus  fui  vifibile  relinquat  veftigium ;  il- 
lud  nobis  exhibebit  lincam  hoc  modo  ge~» 
neratam. 

Quia  autem  illud  pundum  ab  uno  lo- 
co  ad  alium  moveri  poteft  vel  per  viarn 
reftam  vel  per  curvam  j  uti  videre  eft  in1 
lineis  AB.  CD,  inde  oritur  lincaedivi- 
(10  in  Rcftam  vel  Cumm. 

%.  Lme*  autem  termini  funt 
punBa. 

Hoc  facile  intelliguur  in  linese  jam 
allata  generatione ,  quod  nimirum  idem 
illud  pun&um  quod  in  principiofuimo- 
tus  erat  in  loco  A  vel  C  »  in  finc  per- 
Yeniat  ac  fubfiflat  in  loco  B  vcl  D. 

-  * 


LlfcfeR  Primxjs.  jf 

;  4.  Linea  refta  efc  qu*  extqua 
faa  interjacetpunfta  extrema. 

-■  Vel  cojas  pun<2a  extrcma  obumbrant 
dmniamedia, 

:  Vel  minima  earum>  quac  apunfto  ad 
pundum  diici  poflunt.  Juxta  Archime- 
dem. 

Ad  quam  ultimam  Definitionem  no* 
tandiim. 


1 .  Cpm  re&a  A  B  fit  minimji  omnium 
linearunl  f  qnar.  ab  A  4*4-£-^Ttfm  duci, 
reliquaidineas  AEB,  AFB,\jta3e  funt 
injcurvatac  ,  ut&  ACB  ,  ADB.  qusc 
«font  qtoafffrai9&  in  pun(5i$  C&D,  nc- 


ifitiondm  ic^Lfeft, 


•/»  * 


A4 


2.  Li- 


s 


U  C  IiID  1.8«    » 


2.  Lincas  exteriores  ADB.AFB. 
qus  a  mfoima  >A  B  remotiores  fant  <|uam 
interiores  At;B.  AEB.:hifce^riammir 
jores  effc,  quiYperlongiorem vYampro- 
cedunt  antequam  ab  A.  nsquead  B  per- 
tingant ,  quam  dus  interjorfe*  ACE 
A  E  B.  Uncfe  firaUkcr-  cmcrgit  Pars  pri- 
ma  Propofieionis  n.' UbtLlu  ,  ,  ; 

Ex  quibus  pcr  definitiones  contrarias 
facile  innotefcjt  quamam  fit  Lme*  curva. 

f.  Superficp^  efi  qm  longitu- 
dinem  latitudipemue  tantum  ha- 


Srcut  non  datdr  punaum/cum.nulii 
nec  linea  cum  una  tantum  «jimenuonc, 
«c  etiarii  3  partertf  nbn  datur  fuperficies 
<um  duabus,  fc:  longitiidiQe  &  Iatitud*. 


nc 


netantum,  fedufa  profunditate ,  quzid- 
circo  noftrp  tantuiti  cogitatidi  raodb  a  rc- 
liqui^  feparatur  ac  in  corpore  non  coniif 
deratur."  * 

Superficiei  autern  gpncrationem  hac  ra- 
tione  cohcipere  poflUoiws. 

,Cogitemus  pun<5tum#  A  verfus  fWtcs 
ihferiores  motum  defcrmfiffe  lineara  fc- 
dam  A  B  ;  deiride  eandem  lincam  A  B 
OTOY^PJ  lncipere  vsrftis  pfftgs  dextra*;  do- 
HccViri^A  B  petvehiat  ad  locumbC 
Bkta  ^ift^  ttotu  V|> toaum  A  dcfc*%Bflfe 


In&SI-likiMB  <  A  B  faas4iheas  defcripfirte 
concipiefcdum  eft :  ut  ex  tali  ipbtu  lia& 
A  B  gcnerata  fit  Superficies  A  B  C  D. 

6.  Superficici  autefif  txtrem* 

fttni  linea,  ~ '\  f 

.VI 

Quod  facile   innotdcit  fx  illis  quae 
circa  fuperficiei  generatiOi^  mododifta 

Quem&modum  autem  adWa  pro  di- 

vcrfa  motus  via  vidimus  lineam  generari 

jfHt^%<Sbni.  aut  curvam?  eodem  eltiatn 

modft  pte4ivei/um imcai  motum  fuperfc- 

ciei- dtfcribiw  apt  fteda  fcu  Plaiuaut 

iCurYai  A  j  7.  rto 


to 


E-if&ii  i  d  i  s; 


..»  ►  .  %<*  •?•■«•  « 

_.»  •'  »  •»         k  .  , 

7.  P/aiw  fuperficies  tfl^  qu* 
tx  ttqttdfttas  ittterjacet  fe&as. 

Qu*  ahwa  de ;*  liriea ^  reda:.^iSa  fant, 
fimiliter  hic  applicari  jtoflunt. '' A''       .     J 

Hinc  nulb  *  negocib  ihtelligit»r  quae- 
nam  fit  fuperfidib  diirva.    t  ., 

•  >  » « 

.  ff.  *Platiitt  di&em:  angfttus jff 

duarum  linearumm  plano  femtti- 

#»  tangentium&non  indirefttm 

j'acentiufttra&eriMsa4  afaramMT 
xlinatio. 


>  *         I  »       »   '    > 


1     «       x.* 
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..A 
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>  I      r  „ 


ttY. 


-     Ad  coaftitpendum   angulum  plamim 
feaangulumiafixpeilikieV  'reqaifit^r*  ^ 
:     1  -  Ut  duae  linrafc  «nutuo  «agake  -  ♦ 
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2.  Uc  non  jactant  in  direchmtf  fed 
una  ad  alteram  indinet. 

Quemadmodum  utramque  hanc  con- 
ditionem  cernere  Hcet  inangulo  CAB, 
ubi du* linese  AC.AB,  fe invicem tan- 
gentes  in  pun&o  A ,  non  jacent  in  dire- 
fium>  fed  ad  fe  mutuo  inclinant. 

Non  autem  pauciores  nec  pluresdua- 
bus  ad  angultjm  planum  cxiguntur  linear, 

Non  pauciores ,  quia  fi  unica  ifta  linea 
dividatur  in  duas,  dux  ilke  fibi  jacebunt 
in  diredum ;  id  quod  repugnat  fecund* 
cbnditioni. 

Non  plures>  quiaexrgr:  tertia  AD> 
fi  cum  reliquis  in  eodem  fitplano,  non 
unum  fed  duos  faciet  angulos  DAC. 
C  A  B :  fi  vero  fit  extra  planum  reliqua- 
rum  linearum ,  non  angulum  faciet  plaT 
num ,  fed  folidum >  cujus  Defioitionem 
Eudides  libro  xi.  tradit. 
•  Qpia  jam  natura  anguli  plani  confiftit 
in  duarum  linearum  ad  fe  invicem  incli- 
natione ,  patet  anguli  alicujus  quahtitatem 
non  confiftere  in  majori  vel  minori  lon- 
gitudine  linearum  ;  fed  tantum  hr  illa- 
rum  majori  vel  roinori  iiiclinatione  \  duae 
enim  lineac  majores  eattdem  poflunt  ha* 
bere  inclinationem  £U*n  duablts  -ittinbri- 
bus,  minimc  muuta  anguli  quantitatc. ; 
i  ~  . "  Deinde 
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Di^ndc  notandutn  Geocnetras  ad  de- 
fignandum  aliquem  angulum  tres  adhi- 
bere  literas  ,  quarum  media  pundum 
dcnocat  ad  quod  lineae  angulum  contw 
ncntes  concurrunt.  Ut  ad  denominan*» 
dum  angulum  qui  adpundum  A,  con-* 
ftituitur  a  duabus  Kneis  AC  AB.  fcribi*- 
tur  angulus  CAB  ;  vel  ab  altera  parte 
angulus  DAC  cft  qui  in  pun&o  A  fit 
a  lineis  AD.  AC. 

Nos  autem  brevitatjs  &  perfpicuita-* 
tis  gratia  in  fequentibus  non  femel  loco 
trium  literarum  angulo  defignando  adhi* 
bcmus  unamipfi  infcriptam. 

Ut  ad  nominandum  angulum  DAC. 
cfferemus  angulum  P.  fic  etiam  loco  an- 
guli  CAB  fcribemus  angulum  O. 

9.  Qum  autem  continentes  an- 
gulum  hnea  fumntrefta ,  refii- 
lineus  appellatur  anguJus. 

.  Accedit  Euclidesad  anguli  di  vifionem. 
Supra  vidimus  liriearum  duo  elTe  genera* 
fcilicet  iUas  efle  vel  re#a$,  vel  cunra& 

Quia  autemiy^.trjbus  diverfis  modii 
poiTunt  conjungi»  fcz  yel  re<3a  cum  re4 

fia> 


.<A" 


planay  unaipelfluribuslweisun* 
dique  territipatal 

Cum  linra  finV^el>rf*ffar^vel  curv*  f 
ilteque  tqftus  modV^poflingj «pnjungi  ; 
figurarum  ]j|anaruixr4ndc  ^tiuntur  tres 
fpecies. 

Curvilineac  9^«s3cfil^ia  vel  pluribus 
curvis  tcrminantur.  Una  terminatur  cir- 
calufc  /  cujas  dcfihitiobii»  ftatan  ttSdit 
Eurikfcs.  i       )  ?      j    r  .-..  .>.-   ■       .'..-« 

Mnttiimcttt,  quxpdrtim  carvkp^irtt 
rectift  trrnrinomir :  litic  ipcriinent  'fcifti*. 
circolws  Ar^egnientaia  eifcuii^  ;  .-  .'v. 

Bxtftiline»  qtt*  Mis  rq&is.tcrrtii***^ 
tinr^  >cpi«ciMoprehOTJum  t)rmiia  pofygcw 
niXjVex^^tilatLCvciricgutfaiial    i     .• ;;  7 

fxehepfa  t^$mW^#$*- 
rm  ^dmml 

u-uia*  ta  m 


|tf  .- E.TnCfl£Tli>-t'*i.T 

ta  ,  mnes  caietttes  r*&#  A&. 
AT>.  AE.  AC  tnter  fe  dqiiahs 

funt*    ''•  OV* 5--?-'*-V-;v'".vl  * lx l 


.      ~  *   *   •    i  *   4  . 


***  »•  r     ■*         *•  «•»••*  •     — ♦ 
f  ♦  ••>..,,/   i  »      *» 


..  PmponkiEiKlkkt  AifinitiDpenv  Clr*» 
culi  jam  defcripti ,   cujus  delineariooein 
&  generatiofiGm :  *hoc  morfo  •  coaciptrc 
poflumus.  Du&a  fit  iquadihet  nedae  Unea ■• 
AB.  cujus  una  extremhas  Apohaarfim- 
mota  &  arfixa  plano .^  akera^vcr6;cxtre- 
mitas  B  cum  -tota  linea  ■  moveattir  >circa : 
pun&um  A  s  pcrJoca.  AIX:.^E.l*AC*. 
AF9  donec  tajidemredcat  adlocum  AB, 
tftide   tpovdri  ^cep^at  :•'.  ifta  line^  i\B 

1    *  •  1       /Y*  1      f       •!     ■  •  t  l  _W 


cu-cumvojliuo  ciirc^  ortwri  dedll» ,  pfer* 
!*"«•'•  omsii 
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orania  loca  ,  AD.  AE.  AC  &  fimilia 
tranfiit  ,  adeoque  pundmn  B  fiifc  ali- 
quando  in  pundis  D.  E.  C.  &c.  adeo- 
que  lines  AD.  AE  AC.  funt  «quales 
cidem  lineas  AB. 

Hinc  jam  ctiam  immcdiate  fequitur 
omnia  punfta  circumferentiac  D  C  F  B  ae* 
qualitcr  diftarc  a  pun&o  A. 

16. '  Ittui  autem  pm&um  A 
Centrum  drculi  dicitur. 

17.  cDiameturCirculieJ2reffa 
qtMdaw*BC  perCentrum  A  du- 
&*,  ;&utrinque  infunttisB.  C. 
feripberid  terminata  j  qua  fcf  Gir- 
culum  4?ifariam  fecat. 

Ut  linea  in  Circulo  dufta  fit  Diany:- 
ter  duae  rcquiruntur  conditiones. 

L  Ut  tranfcat  percentrum. 

II.  Ut  ab  utraque  parte  terminetiir 
ir>  peripheria. 

Adeoquc  omnis  linea ,  harum  nullam 
aut  taritum  unam  habens  conditioncm , 
Diameturdici  nullo  modo  poteft. 

Csterum  Diametrum  circulum  divide- 

B  xe 
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re  bifariam  patet  ex  eo  quod  tranfeat 
per  Circuli  puadum  ,  quod  ex  omnibus 
medium  eft  :  quia  fcilicet  eft  medium 
omnium  Diametrorum  quae  in  Circulo 
duci  poffutjt. 

Sequitur  jam  fecunda  fpecies  figura- 
rum ,  nempe  mhctilineg. 

1 8 .  Semicirculus autctn BDE 
CABeft figura ,  qu*  continetur 
fub  ^Diametro  BC,  &  dimidia 
tircmfirentk  BD&C. 

19.  Scgmentum  drculi  efi  jigu- 
rd  qu<c  continetur fub  qualibet  re- 
£fa  circulo  infcripta  &  abfcijfa 
feripheria. 

Segmentum,  exclufo  fcmicif culo ,  eft 
duplex  »  vel  majus  Seoikirculo  ,  vel 
minus. 

Segmentum  majus  eft  illud,  in  quo  re* 
peritur  centrum. 

Segmemum  rainus  eft  iilud,  quod  cen- 
trum  non  continet. 
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Cum  ex  Definitione  8  pateat  anguli 
re&ilinei  naturam  requirere »  ut  duae  re- 
&aj  fe  mutuo  tangentes  non  indirc&ucn 
jaceant,  hoc  eft  ,  non  unam  conftituant  li- 
neam  redam  t  fed  ut  ad  fe  mutuo  incli- 
nentur  >  notandum  cft  iftam  indkiatio- 
nem  noa  ckrkis  explicau  aut  concipi 
poiTe  x  qaam  per  arcus  Circuli  ex  ipfo 
pun&a  anguli  %  ut  Ccrtfro  &  quolibct 
radio  defcriptl 


B€ 

du&aqut 

znncirci 

C  i  Centro 
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Centro  dufta  fit  B  A  Perpendicularis  & 
BE  obliqua  ad  Diametrum:  Quo  pofi- 
to  facile  concipi  poteft  angulum  C  B  A 
generatum  effe  ex  Circumgyratione  li- 
neseBC,  circa  punftum  B,  alocoBC» 
usque  ad  B  A ;  in  qua  circumdu&ione 
punctum  C  defcripferit  arcttm  C  A»  qui 
idcirco  etiam  ex  fua  natura  poterit  fumi 
pro  menfura  iftius  anguli  C  B  A. 

Eodem  modo  etiam  A  E  erit  menfu- 
ra  anguli  A  B  E :  ut  &  arcus  E  D  men- 
fura  anguli  EBD,  quia  eadem circum- 
latione  circa  centrum  B  concipimus  li- 
neam  B  A  deferri  in  B  E ;  &  deinde  lineam 
B  E  dcduci  in  B  D  ,  quae  eft  in  Diame- 
tro. 

Quia  jam  pofita  eft  A  B  perpendi- 
cularis  Diametro  C  D  ,  adeoque  juxta 
Def.  t  o.  angulus  A  B  C  sequalis  eft  an- 
gulo  A  B  D , .  feu  uterque  re&us  >  neces- 
iario  fequitur  lineam  A  B.  ab  utraque  par- 
te  verfus  Diametrum  C  D  aequaliter  effe 
inclinatam ,  feu  pundum  A  non  magis 
inclinare  aut  vergere  verfus  C  quam  ver- 
fus  D;  adeoque,  quia  inclinationes  iftas 
menfurantur  arcubus  A  C ,  A  D,  patet 
etiam  iflos  arcus  A  C.  A  D  inter  fe  effc 
fequales.  * 

Cum  autem  re&a  C  B  D  fit  Diametcr 

Cir* 
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Circuli  %  liquet  femicirculimi  C  A  D; 
continere  menfuram  duorum  rc&orum; 
adeoque  totam  Circuli  circumfertfntiam 
comprehendere  menfuram  quatuorangu~ 
lorum. 

-  Csetcrum  omnes  Circuli  >  five  majo~ 
res  fint  five  minores ,  a  Mathematicis  dt- 
viduntur  in  partes  aequales  360.  quas 
gradus  vocant;  quare  Semicirculus  con- 
tinebit  180  tales  gradus  ,  &  Quadrans 
ieu  quarta  pars  Circuli  gradus  90 ,  qui  nu- 
merus  facit  menfuram  anguli  re&i. 


Quando  itaque  arcus  aliquis  ut  ED  mi- 
nor  cft  quadrante ,  certo  condudere  licet 
angulum  EBD  etiam  efle  minoremangulo 
re&o  A  B  D.  E  contra  vero  fi  vero  ar- 
<us  C  A  E  fit  major  quadrante  C  A ,  an- 

B  3  gulum 
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gulum  C  A  E  majorem  cffc  rcflo  C 
BA. 

Notandum   deinde  cutn  <hio  anguli 

rcdi  A  B  C  ,   &  A  B  D  fuis  menfuris 

CA,  AD  exhauriant  dimidiam    Cir- 

cumfcrentiam  C  A  E  D :  &  (imiliter  ar- 

cusCE,CD,qux  funt  menfura:  duo- 

rum  angulorum  CBE.  EBD,  fimul 

conftituant  eandem  femicircumfcrentiara 

C  AED:  ut  &  tres  arcus  C  A,  AE, 

E  D ,  quae  funt  menfurse  trium  angulo- 

rum  CBA, ABE,  EBD>  faciantfi- 

mul  eandem  femicircumferentiam  ;  (  & 

eodem  modo  de  pluribus  angulis  ratioci- 

nari licet) fequitur ,  du«& angulos ABC. 

ABD  fimui  fumptbs  a^quMcs  effe  duo- 

bus  angulfc  C  B  E.  E  B  D  6tiam  fimul 

fumptis ;  &  prxterca  etiam  a^uales  tri- 

bus  angulis  C  B  A.  A  &£»  E  B;D   ite- 

rum  fimul  fumtis  hoc  eft  aequales  duobus 

Reftjs. 

Quae  confideratio  nobisfyppeditatfen- 
fum  &  demonftrationcm  Propofitionis 
ij.Libril. 

Prasterea  quoniam  duae  menfurae  A  C 
&AD  fimul  fumta?  faciunt  menfuram 
.duoruro  angulorum  xcdorum  ,  adeoque 
abfolvunt  femicirculum  C  A  D  ,  quar 
a  Circulo  non  abfcinditqr  nifi  a  Dkme«» 

tro, 
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tro ,  qu£  eft  linea  Rc&a ,  fcquitur  qnod 
nulla  linea  cum  A  3B ,  aut  E  B  poflit  con- 
ft ituere  duos  angulos  re&os  pr*ter  lineafn 
rcdarti  CD. 

Id  qubd  fatit  faropofitionem  14.  Li-* 
bri  I.  lit  pdftea  firt  ihanifcfturti. 

Nunt  Eutlhfes  fcggredituf  tertiam  fpc- 
ciem  figtitattim  ffc  reattineas. 

20.  ReftHine* figur* funt  qua 
fub  reftis  Uneis  continetfi*rk 

Diftinguuntur  aut&tii  rtitfus  hk  figti- 
rx  re&ilineae  in  tres  fpecies;  vel  enim 
funt  Trilaterac  j  vel  Quadrilater*  ;  vel 
Mukilitertt, 

•  * 

»i.  frtldttU  quldem  jfym 
funt9  qua  fub  tribus. 

21.  £hgidrilaj;er<tJ>eroqit<efub 
quatuor.  \ 

23 .  Afidtilatei^ienique  qua 
fub  pturwus  quam  quatuor  refitis 
comprebenduntur. 

B  4  Gene- 
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Generali  vocabulo  hx  dicunter  Multi- 
laterae  ad  infinitara  nominura  adeoque  & 
dcfinitionum  evitandam  multitgdinem. 

Jam  cum  figurarum  re&ilinearumpri- 
mam  fpeciem  conftituant  figunr  Trila- 
terae  ,  feu  vulgo  fic  dida  Triangula» 
jllorum  divifionem  proponit  Euclides, 
petitam  ex  confideratione  tum  laterum , 
tum  angulorum  ,  quorum  nurtierus  (  ut 
&  in  omnibus  figuris  rectilincis  )  eft 
*  gqualis  :  quippe  triangulum  tot  coqti- 
net  angulos  quotlatera. 

Triangulum  refpe&u  laterum  eft  tri- 
plex ;  iEquihterum ,  Ifofceles ,  &  Sca- 
lenum,      v 

4 

14.  Triangulum  ctquaHterum 
tftt  quqdtriaktera  bakt  &quili*> 


s 


3^  lfi~ 
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25.  Ifofcelesautem^quodduo 
Untum  habct  tqualia  A  H.  AC. 


2  6.  Scaknunt  demquequod  tm 
tMqualia  habet  latera. 


Secunda  Triangulorum  divifio  pro 
fundamento  habet  tres  angulorum  fpe- 
cies  ;  fc:  re&um ,  obtufum  &  acutum  $ 
hinc  enim  Triangulum  dividitur  in  Re- 
dangulum ,  Obtufangulura ,  &  Acutan- 
gttlum.  \ 


%4  Eucudis' 

27.  Triangulum  reclangulum 
efty  qubd  tmum  babet  angulum 
reUum  A$C. 


b; -pj 

28.  Olftufdt%ulum  eft ,  ^«oi 
»#0jk  J&rffe  angulumX  D  E  afcii- 
./fM*  *^$  majmm  riftob . \ 


D  ,      & 

2%  ActrtanguliM  dmque  quod 
tres  angtios  F.  G.  H.  £<*£#  ^ 
tds ,  bvceft ,  minores  r*fto» 


Scs. 
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Scquitur  jam  fccunda  fpecics  figur*- 
rum  re&ilinearum :  fcilicet  Figuwe  Qua- 
drilatera?.  Hx  autem  ab  Euclide  recen- 
fcntur  quinque :  Quadratum :  Figura  al- 
tera  parte  longior  ;  Rhombus  ;  Rhont- 
boides ;  &  Trapezia. 

3  °-   Quadratum  efl  >  quod** 
quiiaterum  efl  &  rtftangulum.   m 


v  V 


3 1 .  Altvra  farte  hngw  Ji' 
gura  efl ,  qua  re&angula  quidem> 
at  jequilatera  non  efl» 


■X*MMMMMftt< 


mmtm 


o 
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quilatera  quidem  3  fed  reclangttla 
non  efl. 


33.  Rbomboides efi ,  quaad- 
Tpcrfa  &f  latera  &  anguips  <equalia 
mterfe  habens ^ncque  tquilatera 
efi,  neqnc  reSlanguii. 


'  34.  Trapezia  denique  dicuntur 
reliqudfigur<e  quadrilater* ,  qua 
adnuUam  exqmtuor  prtcedenti- 
bus  referrifrojjmt. 


3j.  JfrAi 
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3  f.  Re3a  lim<c  paralkU  feu 
itqmdifiantcs  AB.  CDfunt  >  qiu  in 
eodemplano  cxiftentes ,  is?  utrim- 
€pte  w  infinitum  produtt* ,  adean- 
dem  diflantiam  a  fe  itfpkem  ma- 
nent  remou  ,•  ideoque  nunquam 
concurrent. 

A ^ -B 


D 


Non  omnes  Ymcx ,  qu*  unquam  con- 
currunt  >  paralklae  dicenda?  funt ;  cum 
dentur  linex  ,  iquae  licet  fimul  in  infini- 
tum  producantur,  ita  utad  fe  mutuo  in 
infinitum  magis  ac  magis  accedant  >  nun- 
quam  tamen  concurrent ;  ut  Hypcrboh 
&  re&a  linea;  Conchois  &  rcfta  lirica; 
Duae  aequales  Parabolae  circa  eandemDia- 
xnetrum :  quae  idcirco  ncquaquam  diccn- 
dae  funt  parallela?. 

Unde  facile  manifeftum  evadit  aj  na- 
turam  parallelifmi  neceffario  requiri  sequa- 
lcjn  ab  omni  parte  diftantiam :  quam  con- 

ditio* 
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ditionem  ab  Euclidc  omiflam  nos  cura 
cclebferimo  Tacquftto  adjccknus»    " 
.   Hax  autem  diftantia.  aiftafufRfir  pe- 
nes  duas  petpendicularcs ,  quae  du&ae  fun  t 
jntct  duas  iftas  panrilelas  ;  five  ponatur, 
iftas  Ibcas  cdoSa?  «flfc  ex  duohus  pn*- 
flis  unius  ex  ifti*  lineis  ad  akerara ;»  five 
primam  ab  aliquo  pundo  unius  ad  al- 
teram^   8c  fecundan  iterom  ab  affqud 
pundo  iftius  alterius  ad  priorem :  bmh 
do  iftae  perpendiculares  fint  inter  fe  arqua- 
les. 

Ut  in  figura  fequentc  perinde  erit , 
five  perpendiculares  iftae  AC,  ED  am- 
bx  fint  du£te  ex  A  &  E  verfus  fupe- 
riorem  lineam  C  D ;  five  illarum  una  ex 
C  in  A ,  &  alteraex  E  ut  D ;  #q#ia  pofito 
illas  dfe  aequalcs  pun&a  C.  D  a  pundis 
A.  E  squalitet:  diftabunt :  adeoqnc  tiaea 
C  D  crit  parallela  A  E : 

Ex  quibus  patct  gqualitatea*  ptipen- 
dicularium  conftituere  paralkUfinuafc;  & 
contra  parallelifmum  ifta  perpendkula- 
riura  niti  a?qualitate. 

Qux  daram  &  pofirivaa*  Propofitke 
num  27  &  lpLibril.  dahunt  Demoi*» 
ftrationem. 

Cseterum  Iinearum  parallekrwn ,  qitf  s 
Eu^idesutjamdejfcriptas  cot&krat,  ge- 

neraticH 
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ncrationem  &  dilineationem  dookusnw^ 
dis  concipore  poflumu*.  ' 


Primus  Modus, 

Poqamus  lmeam  €  A  perpendkiifar^ 
ter  infiftefc  Jiwc»  ABt  ni  ai^uksCAR 
fit  re&tif  j  cfeinde  cogitemusUneamCA 
itna  fua  cxtremitate  moveti  fuper  iiiteaai. 
AB,  ut  fejnpe*  ipfi  maneot  pcrpetwfcu- 
laris;  fifm»  linea  CAboc  fuomotuper- 
vetiQr*  ia  DE,  jHm&um  C  defcwptam 
relinquet  lincam  C  D  >  qua  mmquam 
poteft  magis  recedere  a  iinea  AB ,  nec  aci 
ipfam  propius  accectefe  >  cum  linea  AC 
durame  fw>  motu  fefnperfuerk  e^Jem  & 
fibi  xqualil  3  adeoque  Knea  CI>  in  omni- 
bu9  fuis  pun&fe  manee  cum  A  &  k*  eo~ 
demxtyftantia,  &  fiiftemotus  line»CA 

jn 
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in  iafinitum  duraret  y  etiam  linea  CD  in 
infinitum  ab  AB  asquidiftaret ,  adeoque 
nunquam  cum  illa  concurrerct :  unde 
jam  certo  concludere  licet  lineam  C  D 
hoc  modo  generatam  lineae  A  B  efle  pa- 
rallelam. 

Deinde  cum  jam  conftet  lineam  CD 
non  pofle  magis  in  uno  pun&o  ad  linc- 
am  A  B  accedere  aut  ab  illa  recedere 
quam  in  alio  ,  fequitiir  lineam  C  D  ad 
lineas  C  F ,  C A  habere  aqualem  incli- 
nationem ,  adeoque  per  definitionem  Per- 
pendicularis  angulum  D  C  A  efle  re&um, 
&  «qualem  angulo  C  A  B  qui  pofitus  cft 
redus:  adeoque  duos  angulos  interiores 
CAB.  DBA  fimul  fumtos  efleaequales 
duobus  redis.  Id  quod  natura  parallela- 
rum  AB.  CD  hac  ratione  defcriptarum 
omnino  requirit. 

Qus  confideratio  &  defcriptionis  ac 
generationis  forma  cum  omnibus  appli- 
cari  poflit  parallelis ,  fequitur  lineam  qua? 
uni  parallelarum  perpendicularis  eft, 
etiam  alteri  fore  perpendicularem. 

Unde?  jam  hanc  parallelarum  ftabilire 
licet  proprietatem ;  quam  Tacquetus  in- 
ter  Axiomata  recenfet :  fcilicet ,  Quod 
Parellelae  linex  cornmuni  utantur  perpen- 
diculo.  / 

Secun* 


LlBER   PRIMUS. 


Sf 


Secundus  Modus. 

Ad  lincx  K  L  pun&um  A  concipiatur 
fa<9:a  linca  A  C  perpendicularis ,  quae  li- 
cct  in  infinitum  producatur  ,  nunquam 
inctinationem  quam  ad  A  K ,  A  L  habet 
(illa  autem  utrimque  asqualis  cft)  mutabit , 
cum  anguli  quantitas  non  in  majori  vcl 
minori  lincarum  longitudine ,  fed  in  ma- 
jori  vcl  minori  inclinatione  confiftat. 


Dcihdc  ex  aKo  quovis  pun&o  B  co- 
;hermv*  <ki*i  lineara  perpendicularem 
B  D ,  (\\x%  "etiam  licet  infinite  protraha- 
tur,  niuiquara  aliam  acquiret  inclinatio- 
^  C  nera 
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nem  ab  illa  quatu  jatn  habet  ad  lineas  B  Kr 
BL 

Cum  jam  linca  A  C  in  infinitum  pro- 
du&a  noa  poific  afcendere  verfus  fupe- 
rioranec  defcendere  verfus  inferiora:  fi- 
militerlineaBDetiatn  in  infinitum  con- 
tinuata  nec  akiora  ncc  demifliora  petere 
poflit,  neceflario  fequitur  iftas  Kneas 
AC.  BD  fcmper  fervaturas  eandem  a 

fe  invicemdiftamiamnecconcurrerepoflc 
unquam  ;  adeoque  juxta  hanc  definitio- 
ncra  illas  effe  parallelas. 

|tf.  ParaEclogrammum  eflfi- 
gura  quadrilatera^cujus  bina  op- 
fofita  laterafunt  pardlela  feu  <t- 
qaidijiantia. 

37.  Cum  vero  in  para/letb- 
grammo  Diameter  B  D  duftafue- 
fit ,  dmque  reB&  C  F.  U  K  la- 
Uribus  parallcU  fecantes  Diame- 
trum  in  mo  eodemquepunSio  G, 
ita  ut  parallefogra  wmum  dtflrh 

"  hutum 


J 
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hutum  fit  in  quatuor  parallelo- 
gramma  .  illa  per  qtu  Diameter 
non  tranfity  fcil:  AG.GE.  ap- 
pellantur  complementa  eorum  qu* 
circa  Diametrum  confiftunt ,  ut 
HF.CK. 


POSTULAI^ 

i .  l>oftuletur  a  qMpispun&o 
A  ad  quodvis  funclum  B  redtam 
lineam  A  B  ducere. 


~  *   * 


A. 


B 


c  * 


a.  JW 


}<S  ElTCLIDIS      , 

2.  Etterminatamrcclam  AB 
in  continuum  reUa  producercin  C. 


*— r. 


a: 


B 


5.  Et  quotis  centro  A&  quo- 
libtt  radio  AB.  AC.  AD*  A E. 
circulum  defcribere» 


AX* 
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AxiOMATil, 

i .    J2>H6  funt  eidem  <equdlia , 
&  inter  fe  funt  aqualia. 

i.  Si  fqualibus  Aqualia  ad- 
dantur  >  tota  erunt  <equalia. 

3.  Si  <equalibu&  <equalia  de- 
mantur  >  rejidiia  manebunt  <t- 
quaiia. 

4.  Siimqualibus  Aqualiaad- 
jtftafint,  totafimt  imqualia. 

5.  Si  ab  in<equalibus  <equalia 
ablata  fint  *  rdiqua  funt  im- 
quatia. 

6m  Et  qm  ejufdem  funt  du- 
plicia ,  inter  fe  funt  <equalia . 

Idem  intelligendum  de  triplicilms , 
quadruplicibus,  quintuplicibus  &  fic  111 
infinitum. 

C  3  7.   Et  . 


Euclipis 


7.  Et  qua  ejufdem  funt  di- 
midia ,  inter  fefuttt  <c$ualia. 

Nec  hoc  axioma  fe  tantum  rcftringit 
ad  partes  dimidia* ;  fed  ctiam  in  tcrtiis  , 

Sjuartis,  in  quintis  &  fic  porro  in  infinitum 
inm  habet  veritatcm. 


8.  6}u&  congruunt  fbi  mutuo  , 
intcrfifunt  aqualia. 


SI  primo  concipiamus  lineam  D  E 
fupcrimponi linex  AB,  i.tautpunftaex- 
trema  D.  A.  ut  &  E.  B.  coracidant ;  fi- 
mititer  omnia  punfta  intermedia  bneae 
D  E  correfpondeant  omnibus  mediis  pun- 
ftis  lines  AB  ,  pro  certo  hinc  affercrc 
poffumus  lineam  D  E  effc  xqualem  li- 
nes  A  B:  quia  omnes  partes  linese  DE 
examuffitn  convenlunt  cum  omnibus  par- 
tibus  linex  A  B. 


Deindc 
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Deinde  fub .  qualibet  inclinatlone  ad 
lineac  A  B  pundum  A  ducaturlinea  A  C : 
fi  jara  ad  ltneae  D  £  pun&um  D  duca- 
tur  linea  DF ,  ita  ut  inclinatio  linea?  D  F 
adlineam  DE,  fit  arqualis  vel fimilis  in- 
clinationi  lineae  A  C  ad  lineam  A  B :  & 
linea  D  F  fit  aequalis  lineae  A  C :  &  tum 
angulus  FD£  fuperimponatur  angulo 
CAB,  omnia correfpondebunt :  fcilicet 
linea  D  E  cum  A  B ;  inclinatio  cum  in- 
clinatione ,  &  linea  D  F  cum  A  C.  Adco- 
que  jam  non  tantum  linea?  congruunt  fed 
&  anguli. 

Si  denique  ducatur  rcfta  C  B  ,  ut  & 
FE,  &  una  figura  DEF  imponatural- 
teri  A  B  C :  jam  etiam  tertium  latus  F  E 
congruet  cum  tertio  latere  CB;  adco- 

C  4  quc 
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que  totum  triangulum  D  E  F  congruct 
triangulo  A  B  C :  unde  neccflirio  fequitur 
unura  alteri  cilc  xqualc. 

9.  Totumfuapartemajuseft. 

1  o.  Omnes  anguli  reSii  inter 
fe  funt  aquales. 

1 1 .  Si  in  duas  reSias  A  G. 
BD  retta  AB  incidens  interio- 
res  <5>*  ad  eafdem  partes  angu- 
los  ABDy /BAG  duobus  reclis 
minores  faciats  produBa  dne 
UU  recls  tandem  coincident  inter 
fe  ad  eas  partes ,  ubifunt  ifli 
anguli  duobus  reclis  minores* 

Cum  in  hoc  Axiomate  mentionem 
faciat  Euclidcs  duarum  lincarum  coinci- 
dentiae,  &  duorum  interiorum  angulo- 
rum ,  facili  negotio  patet  illud  aliquo  mo- 
do  refpedum  habere  ad  Dcfinkionem  li- 
nearum  parallelarum  fuperius  traditam ; 
cumquc  in  ifta  definitione  nec  tertia  li- 

nea 
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nea  incidcns ,  nec  duo  anguli  interiores 
occurrant ,  fatendum  ingenue  erit ,  hu- 
jus  Axioroatis  lucem  in  primo  intuitu  non 
apperere  tantam ,  quanta  in  pracedentibus' 
ftacim  affulfic ;  imo  quanta  etiam  in  omni« 
bus  communibus  fententiis  requiritur. 

Quod  fi  vero  in  memoriam  revocemus 
fupra  allatos  modos  generationis  poralle- 
larum ,  putamus  inde  huic  Axiomati  mul- 
tum  affundi  polfe  claricacis.  Sumamus  Ex: 
Gr:  fecundum. 

Ibi  quippe  vidinlus  lineas  parallelas  AC. 
BD  ex  fua  natura  &  generacionis  modo  re- 
quirere  ot  duo  anguli  CAB.  DB A  finc  rc- 
£ti>hoc  eft  iftius  parallelifmi  non  aliud  eflc 
fundamentum  quam  cum  angulus  unus 
ABDfic  re&us j  ( quod  femper  fuppo- 
nimus )  ut  alcer  B  A  C  eciam  fic  redus :  a« 
deoqueut  linea  AB  perpendicularicer  in 
lineam  A  C  eadens  eciam  fic  perpendicu- 
laris  ad  alteram  BD. 

Si  jam  cx  pundo  A  iofra  lincam  A  C 
ducatur  alia  quariibcc  ut  AE;  itautan- 
gulusBAE,  fic minor refto :  illaneccs- 
iario  fi  producatur  magis  ac  magisdebct 
reccdere  ab  A  C :  fyiia  alias  dcbcrcc  aut 
eflc parallela ipfi  AC,  aut  itcrum  inalio 
pundo  cura  ip(a  concurrere :  non  prius  , 
quia  habet  pundum  A  ooramune  adeo- 

C  5  que 
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cjuc  in  lllo  coincidtmt ;  non  pofterius 
tum  duk  re&aefpatiurri  comprehendermt , 
«juod  repugnat  Axiomi  fequenti. 


Cum  manifeftum  nurrc  fit  tincam  A  E 
magts  ac  magis  recedere  ab  AC,  etiarr* 
patet  illud  iion  pofle  fieri  nifi  itla  magis 
ac  magis  appropinquet  ad  alteram  parat- 
lelam  B  D ;  quod  tamen  in  infinitum  abs^ 
qtle  concttrfu  fieri  minime  poflibilc  cft; 
fi  enim  uniuslineac  pundum  A  ab  akerius 
linc*  punfto  E  ad  quamlibet  diftantiam 
remotum  efle  concipiamus;  &  a  punfto 
A  verfus  E  duccre  incipiamus  lineam  ali- 
quambrevem;  illa  fi  producatur,  adeo- 
que  ab  AC  magis  ac  magis  rccedat, 
ueceflario  ad  pun&um  E  magis  ac  magis 

acccdet, 
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acctdet ,  donec  tandem  porro  produfta 
per  illud  pun&um  £  tranfeat.  ' 

Si  enim  impoflibile  fit  ut  per  E  tranfeat, 
e  duobus  -unum  verum  eft ;  aut  a  pun&o 
A.  ad  E.  non  poffe  duci  lineam  re&am , 
quod  repugnat  poftulato  primo  :  aut  li- 
neam  AE ,  fi  quam  proxime  ad  pun&um  E 
pervenerit ,  aliorfum  fe  determinare  adeo* 
que  fe  fledere ;  quod  non  poteft  effe  nifi 
ex  reda  fiat  curvu:  quod  tumeftcontra 
Hypothefin. 

Dux  tamen  adhuc  difcutiend*  reftant 
difficultates ,  quae  linearum  A  E.  B  D  ne- 
ceflarium  vacillare  faciant  concurfum. 

Prima  eft ,  quod  Hyperbola  &  re&a , 
Conchois  &  re&a  $  duz  Parabolae  atquales 
circa  eandem  diametrum ,  fimul  in  infini- 
tum  produtig  nunquam  concurrant. 

Quaetamen  dimcultas  evapefcit  fi  con- 
fideremus  illas  lineas  efle  extra  genus  li- 
nearum ,  de  quibus  agit  Euclides  in  hoc 
Axiomate ;  expreffe  enim  tantum  loqui- 
tur  de  lineis  re&is ;  cum  Aflymptori  fint 
(  faltem  altera  )  ex  lineis  mixtis. 

Altera  difficultas  oritur  ex  Clariflimi 
Bettioi  duabus  re&is  ( in  Apiar.  3 .  &  JEra- 
rario Tom. I.  pag.  3  54*)  qux licet inter- 
nos  angulos  duobus  redis  minores  effi- 
ciant  ,  fi  producantur  tamen  nunquam 
coincidant.  Scd 
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Sed  ncc  koc  noftri  Axiomatis  eviden- 
t iam  &  veritatcm  labefaftare  poteft.  Cum 
iftae  line*  non  fimpliciter  feu  tanquam  a 
ptindo  ad  punSum  ,  fcd  cum  ccrta  qua- 
dam  condkione  >  fcilicct  adjun&a  propor- 
tione  producantur.  Quae  proportionalis 
produdio  hic  nullum  omnino  habet  lo- 
ctun. 

ii.  Dm  rtElt  ftatium  non 
comprehcndunt. 

13.  Omne  totutn  efi  <equafe 
cmnibus  fuis  fartibus  fimul 
fumptis. 

Quoniam  majoris  perfpicuitatis  gratia 
Mathematicis  in  more  pofitum  eft>  ut 
vcritates  quas  demonftrandas  fufcipiunt , 
diftin&is  afe  invicem  compledantur  pro- 
poiitionibus ;  notandum  eft  hafce  propo- 
fitiones  dividi  in  Problemata  &  Theore- 
mata. 

Problemaeft  propofitio,  in  qua  aliquid 
proponitur  efficiendum ,  &  conclufionis 
formula  fempcr  talis  eft :  Quod  erat  |a- 
ciendum. 

Theorema  cftpropofitio,  iti  qua.pro- 

prietas 
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prietas  quqecjarn  aut  yerftas  de  aliqua  rc 
jam  fada  &  in  figura  jam  conftru&a, 
proponitur  derr\onftrand^:  &  conclufio- 
nis  fbrmula  fcmpcr  eft.  .  Quod  erat  dc- 
TOoqftraudum.    . 

.  Corollarium  eft  confechrium  quod  cx 
fa&a  jam  detnonftratiane   tanquam  lu>    - 
crum  aliquod  colligitur. , 

Lemma  eft  demonftratio  premiffe  ali- 
cujus ,  urquaefiti  dcmonftratio  clarior 
evadat  &  brevior. 

Propositio  I. 

Supp-  data  reBa.  terminata  *<**:  t. 
A  B  triangultm  rtqualaterum  con- 
ftituere.  '•'-'  r     • 


CON, 
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CONSTRUCTIO. 

t  Poft.  *♦      I.  Ccntro  A  radio  A  B  ,  a  defcribe 
circulum  BCE. 

1 1.  Centro  B ,    eodem  radio  B  A, 
adefcribe  circulum  A  CF. 
fcPofci.     iii.  Ex  pun&o  interfe&ionis  C  b  duc 
redas  CA.  CB. 

Dico  triangulum  A  B  C  efle  gquila- 
terum. 

DEMONSTRATIO. 


*nA«i  -  AB    ao    AG 

cDe£i5-  BA     »     BC 


€A*r.        ErgoAC    s>    BC.    d- 

tVAi^     Adeoque  triangulum  A  B  C  eft  c  ar< 
quilatcrum.    Quod  erat  faciendum. 


PRO. 
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Propo  sitio  II. 

Ad  datum  punftum  A  daW10^^ 
tcSIa  B  C  <equakm  ri&am  A  F 
pcnere. 


n 


CONSTR0CTIO. 

T.  Ducatur  a  C  ad  A  re&a  a  CA,  **ML*. 

2.  SuperCA  b  fiattriangultfmiqttH^^i. 
laterum.  CDA. 

3.  Centro  C  ,   radio  CB  defcribe**  *«&•*> 
circuhim.    """"*    x  a. 

4.  Latus  p  C  X produc  ufque  ad  Cir-  4  p*ft,  2» 
cumferentiatn  in  E.\  ,  .^  ^ 

5.  Centro  D  n&o  t)l  e  dcfcril>e«*«M« 
arcum  circuli  EF. 

6.  Dcnique   latus  DA  f  prodnc  us-f  toSuu 
<jue  ad  iftum  arcum  in  F. 

Dico  lineam  A  F  efle  «cjualem  datae 
BC 


gDefcis. 

• 

hDcf«24« 

r           ' 

Eucii.Du 
P^MQNSTRATIO, 

• 

'      J   DF    a>    DE.  g. 

yVDA     a>    DC.  h. 

*                    - 

1  Ax.2» 

fcDef*i$« 

Atqui 

AF 
BC 

3D 

30 

CE.  i. 
CE.  k.' 

i  Ax.i* 

Ergo 

AF 

- 

BC.  1.  QtE.F. 

**w. j.       PropOsi;fi<>  III. 

Vatis  dualmr-feciis  UMqua- 
Ubus  A&BCs.  demajori  B  C  mi- 
tiori  A  tquakm  nftam  *2fEde- 

irafiere. 


^•-rc* 


.  ;    i: 


CQN. 


Cpb[ST&UCTJO. 

_  i .  Ad  lineae  C  B  extremitatem  B ,  fub 
cjuoKbct  angwJo» a  po»o  *e£l»ni  B  D  x-jut*: 
qualem  miiiori  A. 

2.  CeatcoBrajcfioBD  b  dcfcriboar-bPoft,*. 
cumxircuK,  fccamcm  reftam  CB  inE. 
.  Dico  Jij&eaj*  JB  E  elfe  igqutletn  ip- 

DEAfOSSTEAT.IO.       - 

*        *       - 1        ,•...■>•  ..  »   .  •    ► 

c.  Quia  iunt 
BE     ao    BD  c.  Fa4ii^fac«ncDd;i5* 

Atqtii   A       ao     BD  d.  d     Per  con-  * 

ftru&ionem. 


Ergo    BE     30     A.  d.        Q;  E.  F.     dA*.i. 


• 

„  *  \ 


4  . 


I 

t    s 


* 


«■  • 


t»  ,      -vB*^ 
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Proposit io  IV« 

tfaatc  t  Si  w  triangulis  ABC.DEJ?} 
mttrn  latus  ABt  uni  DE:  isf 
4/^rww  JC  aberiD  Ffit  aqua- 
lc;  ut  &  anguli  *A.  7).  iftis  la- 
teribus  contenti  fint  dquaks :  E- 
rit  quoquc  bafis  B  C  aqualis  E  F, 
angulus  B  angulo  E  :  ut&  C 
ipfi  Fi  £r  triangulum  ABC  *- 
quale  triangulo  DEF. 


DEMONSTRATIO. 

Concipiamus  Triangulutn  D  E  R  fii- 
pcrimponi  triangulo  ABC,  ita ut punr 
&um  E  cadat  in  B  ,  &  latus  E  D  fuper 
B,  A ;  quando  punftum  D  prscife  ca* 

ifet 
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det  in  A ,  quia  latera  A  B  &  D  E  dan- 

tur  aequalia.  a 

Dcinde  latus  D  F  cadet  fupcr  AC, 
quia  anguli  B A C.  EDF  ponuntur  ae- 
qu?les.  '*       ' 

Deniquc  puftftum  F  neceflario  cadet 
ki  C  9  quia  latera  A  C.  D  F  funt  aequa- 
lia.  a  •  *Ai,8J 

Ergo  pun&um  E  idem  crit  cum  B; 
&  F  cum  C-  Ergo  linea  E  F  congruet 
cum  AC,  adeoque  ipfi  erit sequalis :  & 
omnes  anguli  congruent  ,  ut  &  tota 
triangula  :  quare  illa  funt  aqualia.  a 

Q.  E.  D, 


x  •     ' 


D  1  £R0- 


t 


5* 


Evct>  rtf  fs 


Propo  sit  i  6  V. 

*■"•  '♦  lfifasEs  TrianguU  UBC  qui 
ad  bafitt  funt  anguli  B.  C.  mer 
fe  fitnt  aquales.  '',.'* 


C  c 


\ 


DEMONSTRATlO. 

Concipiamus  Triangulum  A  B  C.  ad- 
huc  femel ,  fed  fitu  contrario ,  efle  pofi- 
tum  9  ut  A  c  b.  Tum  in  Triangulif 
ABC.  Acb.  erit. 

1  AB  s  Ac. 
Latu$l  AG  *>  Ab. 
Angulus  A        »      A. 

•Ergq 
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Ergo  duo  ifta  Triangula  fe  habent  jux- 
ta  pftecedentem  4.  L  Adeoque  eft  • 

Angutas     B     »    c. 
Atqui  etiam  Ang;  C     ao     c. 


■  '■ » '    '1  ■»■)>■ 


Ergo  cft    B    »    C.  ,        Q..ED..A1.I, 

'  COR.OLLAULUM. 

Omne  Triangulum  squilaterum ,  eft 
etiam  gquiaogulum. 

/  \ 

« 

!  \ 


DEMO.NSTRATIO, 
Sumtfc  latere  B  C  fto  bafi  critf  v  • 

.  Ang^ins»  a>  c;*  ,     1J#fc 

SumtQ  ver  o  latcrc  C  ^A.  pro  ba(t,  erit  ctiam 
Angulus  A  30  C.  a 

_!_„  r      .  __^_i___l     - 

Ergo  erit   A_  a>  B.  b  bA*,l, 

Adeoque  tresA.(JB.  G,erunt  tfquales. 

D  3  PRO* 


'$4  '    E  u  c  L  id  i  s 

Proposjtiq  VI,, 

$**. h  Si  Trianguli  ABC  duo  anguli 
*B.  C.  interfe  tqualesfuerint ,  Ia- 
Ura  AC.  AB  AqUalibus  angulis 
oppofita  }  ctiam  infer  fe  tfwt  <«- 
qualia. 


In verfa  praecedentis  V. 

DEMONSTA  Tia.  ,: 

Concipiamus  iterum ,  ut  ante ,  Trian- 
gulum  A  B  C  adhuc  femel  contrafto fii& 
efle  pofitum. 
Tunein  Triangulis  A  frC.  A  c  b.  crit 

„Angulus     B     a>    c. 
.     AnguJus     C    a>*  b.         .       :- 

Baiis-       BC    30     cb. 
(  '  :-  Si 
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Si  jam  Bafis  c  b  imponatur  Bafl  B  C 
illae  ab  omni  parte  congruent :  Et  propter 
arcjualitatern  apgulorum  B.  c.  ut  &  C.  b. 
Jatus  c  A  cadet  fuper  B  A  :  &  latus  b  A 
fuper  C  A  }  adeoquc  pun&um  A  cadct 
in  A : 

Si  enim  duo  ifta  pun£ta  A  &  A  non 
coinciderent ,  tum  latera  c  A.  b  A  non 
faderent  fuper  BA.  CA:  adeoque  anr 
guli  B  &  c  :  ut  &  C.  b.  non  forcnt  x~ 
quales :  contra  Hypothcfin. 

Quare ,  cum  jjam  omnia  congruant^crit 

•  Latus  AB  ao  Ac. 
At  vero  latus  A  c  eft  idem  cum  AC. 


Ergo  AB^oAC.    , 

» ■  •  • 

C  0  R  O  L,iA  RIU.M. 


»  »  *   ♦ 


Omne  Triangulura  x^uiangulum  e(l 
«quilaterum.  v 


r  + 


D  4  DE- 


•«••' . 
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DEMONSTRATIO. 

Pofito  angirlo  B  ao  C,  crit 
i6h  Latus     AB  ao  AC  * 

Pofito  angdd  C  30  A,erft 
Latus     AB  ao  RC.  a 


■»■■  » 


b  As, i. '  Erg° ent l^tus  AC  30  B  C.  b  - 
Adeoque  tria  latcra  A  B.  A  C.  B  C  erqhfc 
asqualra.  Q.  E.  D« 

Propositio  VII.' 


t««*fi4.  HMtantm  mfefiri»  demon- 
flrationi  propofitidms  fequentis , 
quatn  absque  ffla  btf  'tnodo  de. 
monfiramas.  ' 


v 


x 


v 


PRO. 
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Ergo  duo  ifta  Triangula  fc  ^abent  jux- 
ta  pfaecedentem  4.  L  Adeoque  eft  - 

Angutas     B     30    c. 
Atqui  etiam  Ang;  C     ao     c. 


<       s 


»         »  »  1    |     1  n>'  »      ■    c»    «  ||i 


JErgo  <ft    B  ,30    C.  8        Q:E.J^.iAfci, 
:  COROLLARUJM. 

•  -  '  ■■ 

Omne  Triangulum  «quilaterum ,  eft 
etiam  xquiaraulum. 


A 


»  ■» 


/  •■ 


\ 


D  E  M  O.N  S.T  R  A  T  I  (X, 

Sumt&  latere  B  C  fto  bafi  criti  v  l 

......;■  A«g^s5^  C»-        •    ,     a5#If 

Smm  yero  latere  C  ^  Pro  *>Wj  *n*  etiam 
Angulus  A  30  C.  a 

Ergo  erit   4»k-B.b  bA*,l, 

Adeoque  tres*A.JJ.  G,  erwt  tfqyales^ 

D  *  PRO* 


»» 


« 

\ 


r 


ft  5.1. 


*5&  E  trcxilDi  s 

<D  E  Nt  (XN  S  T  R  AiT  X'(Xl 

< 
%  ,  C^ncijriamjis  Triaiigiijutn  A  G  C  efle 
iclem  cam  D"$F?  dwcatiircjuc  BG:  ^ 
cranrs  ABG  &  C*G  ixio  trfeiigsfo 

Ifofcelis:  '     ,  ■       *  «.  '  '  .  T:     'n  (  V 

-Ejitque-aijgulus  ABGp  A G B.  r. 

Ut&T-angulu5'  CBG.i)  CGB.f^ 


H-      " 


rn  1  j  « 


bAr.i.  Aogulus       ABC.a}AGC>^ 

Eft  aateoi  DEF  idem  cuiii  AGC.  0 
Ergtrteil  .AJB^ScXi  DEF.    v.v....^ 

Propositiq  IX. 

**■*    .'Datum  anguluw  rettilineum 
B4C  bifariam fecar^. 


V 


•  « 


J  DV.. 


?  < 


CON- 


L  i  Brri  V  I*  r  i  Jw  u  s.         V  4 

.       GONSTRUCTIO.; 

i.   A  lateribus  AB ,  AC  ab&incle 
a  partes  «quales  A  D.  A  E.  •  3#  L 

2*  Super  <ty£U  D  E  conftitue  b  trian-  b  u  ^ 
gukiro  xquilatcrum  DEF. 

3 .  Duc  re&am  A  F. 
.,DicoiJlam  hifariam  divicjere  angulura 

?v '.  •".-..        .   './         '  r      •• 

D  E  M  6  N  S  T  R  A  T  I  O,   -x' 

S  v  ;  -.  In  Triaagulis  A  D'F  A  £  ft-       V 
Latiis  AD  a>  AFl  \        n  , ' -; "" 
LatusDFao   EFp^W^^ 

Latus  AF  ao  AF  ,,quia  utrique  com* 
mune.  .    , 


:■    *   t 


Ergoangulus  D/£  *>c£AF.  Q±TL¥.  c  8.  i. 
CX)  R'0  L  LJA  R  I ^H*£ 

'*  ■  »• 

%nc  patet  metbodus  datufran* 
gulum fecandi  inUquales  ahgulos 
4.  8.  j6.  tfc.nngulas  nimirum 
partes  iterum  bifariam  dhidendo. 

'*•}  .** 

••  .* 

o.-r  scho- 


jfo  Edcei.d.is 

SCHOLitl  M. 

Toteft  autetn  prapojftionif  con- 
ftruftto hac mdo  mempmdium 

rediri. "  '  '* 

1.  lnkterfwsAB.ACimme 
dquaks  A  D.  A'E.  - 

'  22.  Centris  D  &E,  qu0f^ 
cunque  radio  defcribe  duosarcus 
fe  mterfecantes  in  F.  ' 

Quhfa&o  recld  A  t  «ngdum. 
tBA&kjfecab& : '■ ')  Z,  'j l \  '/.■  \ 

'    •  ,!*''  *   t  ►'  l  *  '  *  '       1  I 

*   ^  .     '       »        „    I  '  '  »      '  »'  -<—        *  '  >■•  ■       J  -      - .    t. 

A. 


C.'.:-I 


n  :j 


PRO^ 


6i 


>.    »      ' 


.) 


Propjositio  X; 


Datam    reftam   terminatam  tm.  * 
GRbifartamfecare.  •   .  * 


CONSTRUCTlO. 


i.  Super  «data  O  H  conftitue  *  trijjti-  u.i. 
^tam  awyuilateriim  G  A  H\ 

i.  AtrgiijKitai  A  divide  bffariam  b  re-  k*  *• 
daAF.  ' 

Dfco  iMafm  lineam  G  H  «dividere  bi- 
ffctiam.  * 

DEMONS  TR  ATIO. 

In  Triangulis  AIG.  AIH. 

Latus   G  A  90  HA.   per  conftrii- 

Latus 


■*    »  4. 


'€z  Eucmdis 

Latus  A I  ap  A I ,  feu  utrique  com« 
wune.  -       . .  :  ..  ,  *,  f >  :  ; 

Anguliis  G  Al  »  HAl.  per  con- 
ftru&ionem. 

c4#  i4    Ergo  c  Bafis  G I  a>  I H:  adeoque  Hnea 
GH  feSa  eft  bifariam.  Q^  E.  F. 

SCHOLIUM. 


G 


__vvi 


• 


Hujus  opera- 
^knts  etiam  tale 
efi  compendium. 

Centris  G  & 
H,  aquali  radio 
utrinque  defcrU 
bantur  arcus  fe 
interfecantes    in 

Tam  reSs 
A  F,  bifecabit  re~ 
Sam  GHin  I. 

Notandum  e- 
tiam  pr$  fequen~ 
ti  propofuione 
reSam  AF  ejfe 


ferpendkularem  ipfi  GU  ex  punSo  data  I 
utrimque  excitatam. 


t>R& 


pROPbsitio  XI. 

T>ata  re&a  DFa  pim&o  1  in  ta Ptot*  * 
dato  perpettdicularem  1A  cxcitarc 


x>  — r 
pONSTRUCTIO, 

•  r  ■ 

< 

i  A  punfto  I  wtrinque  fume  *  pajbtes  *  ?•  U 
intcr  fe  aequales  I D.  IE. 

2.  Super  tota  D  E  conftitue  b  triangu-  b  i#  i* 
lum  aequilaterom  DAE* 

3.  Duc  rcdam  A  I.  * 

Dico  illam  effe  perpertdicularem  qiw^- 
fitafti.  .      T  /.  . 

DEMONST£AiTI(X 

In  triangulis  A I  P«  AlE. 
Latu*  AD  aoAE*  Jperconftru&io- 
Latus  ID    ao  IE. .   Jnem.  / 

Latus  A I    ao  A I. 


>'  1 1 1 


.    ErgQ  Angutas  A I D  ao  *  AIE.  Adco-  •  *•  *• 
que  AI  eft  (jvaeiita  b  perpeadiculatis.      b«e£ic* 

.  Q.'E.  E*    . 
•         :  P  r  o- 


<fcf  £  VrQ%  19>  I  $  r 

PAOPOSITIO   XIL 
ttribU  7#      £*  ^ro  pawtfi  A  ixita  Uniam  T>ty  ad 
ifftm  Hmm&wtfmlatmdutm* 


CONSTRU  C  TIO. 
•  Poft^     *•  Centro  A  tali  *acKa  4eXcril^  a<ir- 
culum,ut  re&ara  dataaifccet  in  duobus 
pun&is  D.  E. , 
bPoft,  i,      2.  Duc  b  re<9as  A  D.  A  E.  L ; 

c  io«  I.       3.  Lineam  DE  c  divide  bifariam  in 
piindo  L 

Dico  du&am  AI  efle  qusefitam  pcr-» 
pendicularem.  ,. .  ,r  . .  .         , .    . 

DEMONSTRATIO. 
Ia  Triangulis  A I D-,  A I E- 
Latus  A  D  30  A  E: '  qufa  fnnt  rad?i*jtis- 

'  dem  cirtuli. 
Latus  I D  ao  I E.  per  conftru&iofiem , 

Latus  AI  30  AI. 

— —^ — — »^~^ — —~ — — i— — _  ,  ._— — - ^— 

4  S.  if ,      Ergo  augulus  AID  »  4  AIE.  Eifco  AI 
CDe^|0#eft  (juafita  c  perpendicularist     <i.  E.  F. 

PRO- 


"T.iotqmrio  XIII.  . 

t '  .:.,,■  i  '  :  - 

.■    um»  rtcia  iinea  B  B  fupra thedt.  * 
fft%?0*  £.0  confiflens ,  angtfos 
facit:  aut  duos  re&os  aut  duo* 
bus  reclis  AquaUt-effidet.. 

\ 


•L' 


«        ■!•    *v. 


t>  E  M  6  N  S  T  RAtio,, 

Circulo  ct-ic,xp^ajrC  D  Efowftg  iftius 

CirCuii »  q$Mr^&  per  .O^t^m  B  & 

utrinque  termii^ur  ;iji  .petripheria ::  adeo- 

jjue  C  A  E  Dlent  Semicirculus^  qui  *  •*» 

xwtmtmtrfottm  duorutn  angujorum      x> 

*.-.   !  E  rcftoi 


66  E  tf  e  li  i  o  i  s  ' 

rctftoruro : .  Cum  jam  idem  Semicirculu* 
etiam  corffcincat  arcUm  C  E  ,  qut  elt 
menfura  anguli  CBE,  una  cum  arcu 
ED,  men(ura  anguli  E  B  ;15  ,*  fcquitur 
•dtsos  angulos  CBE,  EBf},  fifciul  fumtos 
efle  aequales  duobus  rc&is.  , 


Alia^MONSTftATIO. 

Re&a  E  B  cUftrfi^Taut  facit  utrim- 

•^^♦queafquales,  adeoque  •  duosre&os,  aut 

nonfaeit.  -  O  r/    ; 

Si  non  facit ,   cx  punSor  B  excitetur 

b  ii*  L  b  pcrpendicularis  B  A :  erutitqfre  duo  an- 

li  O  &  P  flB  CL  fingiili  redi  adeoque? 

O*  P#  d»  2  R. 
Atqui  ane:  S  ao  O  4*  P:        ":; 

________  .__        .  .»  »•>.'.-     ^^^JL 

Ergo  S  *  Q_»  i  Rcais,'  QaoiE.  D. 

Satw 


J 


LlttER  PRIMUS.  V7 

Satis  commode  hic  demonftrari  pote* 
nint  duo  Theoremata  iequentia. 

TH  EOREM A  I. 

In  omni  Trianguh  trcs  anguU 
A,  B.C.fimul  fumti  aqualesfunt 

duobus  THeftit. 

> 

DEMONSTRATlO, 
In  Triangulo  Redangulo. 


DiviUi- lateribus  A  B<  B  C  Wfariam  in 
D  Sc  E.  ducantur  perpehdiculaTes  D  F 
&EFj  ijt  &BF. 

Tumia  Triangulis  ADF.BDF.  Etit 

ADabBD. 
:         !-  :  DF  <?eDF, 

j  ^''"'AngulaVDao'  D. 


Ergoang:  AaoDBR*    a4*fc 
£  r  Eodem 


68  Eitclidis 

Eodem  modo  etiam  in  Triangulis 
BEF.  CEF  ;  pcr  candem  4.  I.  angu~ 
lus  E  B  F  azqualis  angulo  E  C  F. 

Adeoque  per  addicionem  duo  anguli 
A  &  C  fimul  erunt  zquales  duobus  ABF. 
C  B  F  fimul  fumtis ,  hoc  eft  angulo  ABC : 
atqui  ABC  cft  re&us :  Ergo  A  &  C 
fimul  erunt  aequales  uni  re&o  :  Et  per 
confequens  tres  Anguli  A.  ft.  C.  fimul 
xquales  erunt  duobus  rc&is. 

In  Triangulo  Obliquangulo. 


Du&a  perpendiculari  A  D  , ;  obtinen- 
tur  duo  Triangula  Re&angula .  A  D  B. 
ADC,  quorum  omnes  anguli ,  juxta 
pracedcttti* .,  «quales  funt  4  Re&is  :  a 
quibus  fi  fubtrahantur  duo  anguli  Refti 
ad  D  pofiti ,  qui  ad  Triangulum  A  B  C 
non  pertinent ,  remanebunt  tres  anguli 
Trianguli  A  B  C  aequales  duobus  Re&is* 

Q.  E.  D. 

THEO* 


LlBER  PRIMOS. 


THEOREMA  II. 


'* 


Trianguli  AB C  uno  latereB C 
produfto  inE,  externus  angulus 
ACEy  duobus  internis  U  oppo- 
fitis  A& '  B  fimul  fumtis  tqtfa- 
Us  eft. 


DEMONSTRATIO. 

Anguli  ACB*ACE»z  Rcftis. a    a  15.  i. 
Anguli  ACB*A*B  »  1  Reftis. 

ErgoACBiiiACEaoACBiitAtSB. 
DemtoutrinquecommunianguloACB.         , 

b  Ax.  3. 


Rcmanet  ACE  a>  A  #  B.  b 


E3 


CO- 


f<3  EUCLIDIS 

COROLLARIUM  I. 

Omnes  tAnguli  unius  Trianguli 
rABC  fitml  fumti  funt  aquaks 
tribus anguUs  cujufcunque  aiterius 
TrianguU  D$F  etiam  fmul  fum- 
tis. 

Et 

§uando  duo  anguli  B.  C  unius 
Trianguli  tquales  funt  duobus 
alterius  E.  P.  erit  quoque  tertius 
4  <squalis  tertio  D, 


DEMONSTRATIO. 
Pars  I. 


Anguli  A  *  B  *  C  »  2  Redts.  [ 
«itau.  AngaU  D  *  E  *  F  a>  2  Redis.  f  * 


l 


Ergo  Ae&B*C»D*E*F. 

Pars 


LlBER   PRIMVS. 

Parj  II. 
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A  *  B  *  C    » 


DS«Eii<F.!b   btm.u 
E*F. 


;  s. 


■i ii  »i 


30 


D  c 


tAx.  J. 


COROXLARIUM  II. 


ln  Triangulo  ljofiek  re&an- 
gulo  ACD  anguli  ad  bafin  Qp 
T funt  femire&L 


Et 


jguadrati  ABCD  Diameter 
illius  angubs  bifariam  fecat. 


E4 


DE- 


:'   ■>  e 


J%  £  VCLI  DrlS- 

DEMONSTRATIO. 
Pars  I.       " 

•     4  *  •       I  *     * 

In  Quairato  AJSCD  dinSa  Diame- 

•  ••'.  tro  AD,  eruht  ACD.  ABD  Trian- 

guta  Ifbfcelia  &  Rcftangula,  adcoquein 

Triangiiloi  A  C  D ,  anguli  Q^&  T  aequa- 

M»i»      lcs  inter  fe.  ■  Deinde. 

bthcot.1,  Anguli.d&C  .#  T  ab  ^R^I   b. 


Q*T  30  rR. 

Atqui     Q^  ao     T 

Ergo  Q&  T finguli  ao S.emirefto. 

Pars  II* 

Eodcm  modo ,  quo  demonftratum  eft 
in  Triangulo  A  C  D  angulos  Q^&  T 
fingulos  efle  fcmire&os  ;  ctiam  probari 
poterit  in  Triangulo  A  B  D  angulos  O 
&  S  fingulos  cfle  femire&os:  Undc  jam 
ftatirri  fequitur ,  quatuor  angulos  Q.  T. 
S.  O.  efle  inter  k  squalcs ;  adeoquc  ctiam 
patct  diametrum  A  D ,  angulos  A  &  D 
fecare  bifariam. 

Q.E.  D. 

CO- 


LlBBR  P&IMUS, 

*  w  ■ 

COROLLARIUM  III. 


fi 


vingttfcs  trianguTi  tquilateri 
eflma  tertia  duorum  rcttonm, 
aut  dm  tertU  unius  KeBis. 


DEMONSTRATIO. 

Anguli  A  4*  B  »jfci  C  fitnul  funt  33  2  R.  a  aTheot.i. 
Atquitresilli  anguli  A.B.C.funtacqualcs.b  y^^.^ 

Ergo  finguli  funt  ao  uni  tertias  2  Redo- 
rum. 
Deinde  angulo  A  bifedo  per  lineam 
A  D  ,  facile  patet  '  illam  efle  bafi  per-  c  4. 1. 
pendicularem  :  adeoque  cum  in  Trian- 
gula  ADB:  angulus  ADB  fit  reaus, ' 

E  5  angu„ 


7$  E:mC«tiXj»  i& 

angulos  B  &  B  A  D  fimul  facere  unum 
Re&irm  feu  tres  tertias  uhius  Re6H :  Cum 
jam  sujgulus  BAD  fit  femiffis  aneuliB, 
fequitur  illonv  effe  uwihi  tirtiajn  %t  an- 
gujuf«  B«fier4uasrteVtia$'unins  JUSii  - 

Q.  E.  D.  '     '     *"  , 


S  C  H  O  L  I  U  M. 


Omnis  figura  reclilinea  dhn* 
ditur  in  tot  triangula  ,  quot  ha~ 
bet  latera ,  demptis  duobus  ,  & 
anguli  triangulorum  conjiituunt 
angulos  figur*. 


P£» 


Libe*  Paimus. 
PEMONSTRATIO. 
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Intraquodlibetpolygonum  ex:  gr:  pen- 
tagohum  A  B  C  D  E  ,  fumatar  aliquod 
pun&um  F ,  ex  quo  ad  fingulos  angulos 
ducantur  redfae  ;  &  obtinebuntur  tot 
triangula  quot  figura  habet  latera ,  adco- 
que  hic  quinque  triangula. 

Cum  aiitem  unumquodque  triangu- 
lum  contineat  duos  angulos  redos  ( per 
Th:  I.  )  quinque  triangula  continebunt 
10  angulos  redos  ;  a  quibus  fi-dcman- 
tur  angulf  redi  quatuor  circa  F  pofiti 
(  13. 1.)  qui  ad  figuram  non  pertinent, 
remanebunt  pro  angulis  figura?  6  anguli 
redi* 

Cum 


7<5,  EoGLiDrs- 

Cum  jam  duo  anguli  rcdi  continean- 
tur  in  uno  triangulo ,  4  erunt  in  duobus 
&  6  in  tribus  triangulis. 

Undc  jcim  concludimus  pentagonum 
cx  uno  angulo  dividi  pofle  in  tria  trian- 
gula  :  hoc  cft  in  tot  triangula ,  quot  fi- 
gura  habet  latera  dcmptis  duobus. 

Quae  dcmonftratio  univerfalis  eft  pro 
omnibus  polygonis;  &  Tabellae  fcquen- 
tis  eft  fundamentum. 


Latcra 

Trianguli 

Angulire&i 


1 1  1 


i 


4 1 5 1  < ; 

mTTTT 


5 


1   I  4  |   6    |  8  i  10 


Latera 
Trianguli  > 
Anguli  redi 


« 


8  1    9  [  10  t  11 1  7T 
151     7TT1   9. 1  IO~ 


12    {    14  |   16   |   18   |   20 


Cujus  hic  eft  Senfus.  Figura  Ex:  Gr: 
6  laterum,  dividi  poteft  in  4triangula; 
&  illius  anguti  omnes  valent  8  rc&os. 


PRQ* 


Lifigic  Pftr-Mtrs. 


H 


r 


•       » 


>'.  ♦ 


Propositio  XIV, 


*..    «        i 


>         •       > 


Si  ad  alicujus  reB*  AB  pun-^^7> 

Bum  B  dm  re&&.  CB.  DB  tiott 

ad  easdem  partes  Hutl*  >  augulos 

qui fynt> deinceps \AB D.  ABC 

duobus-  BjsBis  Atptaks  fccerint , 

itt  dirtflnm  erunt  iQarett**  hoc 

eftCBD  erit  una  tinea  ReBa 

A 

Inver 


>u 


D  E  M  O  N  S  T-R-A  T  Y<5: "' 

'•*--'  t.     '  '     ■Z^jJ 

Et  y-icilibct  puhao;A  lihrir']*«, 
Ht^H&Kt  pun&t1  0  &  C  , '  docitttiir 

AD. 


AD.AC  &  obtinebuntur  duo Tjian* 
gula  jl  B  D.  Jt/B  C  ?  qttamrti 
J«2*U       «  Anguli  fitnui  33  4  Redis    !  a 
.       *:Ahftuli  ad  B  pa.a  Reclis   f  $< 

fcfiquij  ^fcir      * N  * 

:  *wD  A  C?  fc  C&i>  to  a  Re&i$. 

*     i  _ 

*JErgo  D  A  <?€ikTH$rigulum  re&ilineum 
^fepque  J>B  Q  l^inea  Re&a. 

-  :'  Alla  D  £  Mt>N  S  T  A  T I O; 


%  **  - 
•    \  « 


Iterum  Centro  B ,  quolibet  radio  de- 

fcribatur  Ckculus  B  C  A  E  D ,  ?  cqjus  ar- 

cus  C  E  erit  menfura  anguli  C  B  E ,  & 

arcus  E  D  ifteqfera  anguli  EBD,  cum 

*  jam  duo  anguii  GBE  Sc  ERD  pqnwi- 


tij* 


LlBE*:PrR**t*S.  % 

tur  gqpafes  ckobus  f&iff  $&£t4*fs  ar- 
cus  C E  &  ED ,  1iocccIt  arciim4  CED 
comptebcpd^re  ^infuc^duoruni ir^do- 
rum/ adeoque  a  arciimN?  E"DAefl£  Se-*t  nom 

mk3rcdkmi.x  -"^  c^;  tuy/vf  ***** 
-  .GiW'4«fM:%il3rtal^  ab  »fcgj£ 
Circalonoh  poflrtAab£in<fc  nifi  pCT'I)i£. 
metrum  :  Sequirti^tfffeaita  C  BD^ 
Diametrum  iftius  Circuli  j  ideoque  ex 
natura^biametri  illam  effe  lirieam  Re« 
fiam.      \Q.  E.  D. 


s 


-        .  t. 


.•  •   I    ••     <     j\  T   £  r<  v/  t..  ;;  Ci 

?        ['      r     r    O    ft    ^I      '■         •  • 

')     ./'■    s    rr.   ()  8«!    '!     .-..A  *   •'-■  * 


O      *      'iffiO      *      ::.   '.   n-,,1 


»V  »         <        •    C"  ;.<**«, 


o 


'^       »"!./AJ 


P  »■■■». «^.  .>     •«      .       1  —»^^—»<»»<— » 


'        .4    V 


j 


+  \ 


•03 


PRO 


V 


FRdPosffib  XT; 

■n#u*.'  .Sidu*  tt#*  4  B.  C  Vfeitt- 

«.  •■•  •  j  '       •  <        * 

Tricemfecem ,  angulos  adyerikem 
E  oppoftos ,  jcifmE  &  P  Mjua~ 
hs  ihter  fefatfenf.         .   ;    ",' 


•        *j 


^■^    *     »* 


»i$.«* 


bAjt,i. 


«Akft 


DEMONSTRATIO. 

Anguli  E  8  O  »  :  R.  I 
Anguli  P  *  O  ao  z  R.   f 


Ergo  bE    *    O  a>  P    *    O. 

ablato  utrimque  O. 


E  <»  P. 


COJ 


LlB-ER  PRIMtfS.  8f.. 

COROLLARIUM  I. 

*Z)»«<  reftx  fecantes  fe  mutuo 
ad  punclum  interfeclionis  quatuor 
angulos  faciunt  quatuor  rettis*- 
auales. 

DEMONSTRATIO. 

Aheuli  E  $  CLa  ao  z  Redis.   I  '      .„  . 
Ut&    P80'0  zRcdis.   fA  ">'*' 

Ergo  ^  ang:  E  *  Q*  P  *  O  ao  4  Rcdis. 
COROLLARIUM  II. 

Omnes  anguli  circa  idem  pun- 
Bum  conjUtuti  Aquales  [unt  qua- 
tuor  reclis. 


DE- 


^     -    * 


Zi  EuctiDfs 

DEMONSTRATia 


Omnes  anguli  qui  poffunt  conftitui 
intra  angulum  £ >  fimul  fumti  funt  a>  an~ 
gulo  E. 

Omnes  anguli  intra  Q^  a>  ipfi  Q/ 
Omnes  intra  P  »  ipfi  P.  V  A* 

Omnes  intra 


Q^  a>  ipfi  Q.| 
P  30  ipfi  P.  > 
OaoipfiO.J 


Ergo  omnes  intra  4  iftos  angulos  funt 
at>  ipfis  E.  Q.  P.  O. 
Atqui  hi  funt  ao  4  Re&is. 

Ergo  etiara  omnes  ifti  funt »  4  Re&is. 


PRQ< 


LfBEtt  Pkimus.  8j 

Propositio  XVI. 

Trianguli ABC  uno laterc A B 
froduclo  h  TLptternus  angulus  AC 
utrokhttinUrno  &  oppofito  A  W 
B  major  efi. 


DEMONSTRATIO. 

Haec  continetur  in  Theorenutte  II, 
Prop:  13. 1. 

Si  enira  externus  angulus  ACEfit 
gqualis  duobus  A  &  B  fimul  fiimtis  »  ut 
ibi  demonftratum  cft  ,  neceflario  fequi- 
tur ,.  illutn  efle  majorem  utrolibet  vcl  A 
tcl  B  {eparatkn  fumto. 


V  * 


PRO« 
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P&OPOSITIO  XVII. 

Trianguli  ABC  duo  anguli  B .  C. 
<vel  duo  alii  quilibct ,  quocunque 
modo  fmul  fumti  ,  duobus  rccHs 
funt  minores. 


DEMONSTRATIO. 

Hzc  fimiliter  continetur  in  Theore* 
mate  I.  Prop:  13.  I. 

Si  enim  tres  anguli  A.B.  C.  fimul 
fumti  funt  xquaies  duobus  Re&is ,  ut  ibi 
demonftratum  eft  ,  neceflario  fequitur , 
duos  B.  C.  vel  A.  B.  vel  A.  C.  fimul 
fumtos ,  debere  minores  efle  duobus  re« 
Sis. 


LlBER  PRIMUS. 

COROLLARIUM  I. 


8j 


In  otnni  Triangub ,  cujus  unus 
angulus  fuerit  Reclus  "pelObtufus, 
reliquifunt  acutu 

Cafus  I ,  in  Triangnlo  Re&angulo. 


DEMONSTRATIO. 


Tres  anguli  A  *  B  *  C  ao  2  Redis.  |  *    *?*»*?* 
Atqui  B         aoiReao.p*  ij.i. 

Ergo         A  *  C  ao  1  Refto. 
Et  confequenter  A  &  C  finguli  acuti. 


F3 


Cafus 


8<J  Euclidis 

Cafqs  1 1.  in  Triangulo  Obtufangulo. 


Trcs  anguli  C  *  D  *  E  oe  i  ReSis.  I • 
Atqui  D         <;  i  Redo.  f S- 

Ergo       C*E        >    i  Redo. 
Adeoque  a  fortiori  fequitur  angulos  C 
&  E  fingulos  efic  acutos. 

Q,  E.  D. 


CO- 
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COROLLARIUM  II. 

Omnes  anguli  Trianguli  *qui- 
tateri ,  fcf  TtianguU  lfifeeKs  an- 
gulijupra  bajin  funt  acuti. 


*> 


DEMONSTRATIO. 

Cum  omne  Triangulutn.»quilaterum 
etiam  fit  Ifofceles ,  confidercmus  Trian- 
gulum  appofitum  A  B  C ;  in  <juo  ad  ba- 
fin  duo  anguli 

B  fb  C  funt  >    2  Reais.  a        *  17.  U 

AtCJUU    B       30       C.   b  b«»J. 

Ergo  B  &  C  finguli  funt  >  1  Redo. 
Et  per  confequens  funt  acuti. 

Q^  E.  D. 

1 

F  4  PRO- 
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EuCLfDlS 


7heor.ii, 


Propositio  XVIII. 

Omnis  Trianguli  ABC  tnaxi- 
mo  lateri  A  C  opponitur  maximus 


angulus  ABC. 


DEMONSTRATIO. 

Produda  C  B  in  D ,  ut  fiat  A  D  ao  AC 
Ut  &  produSa  A  B  in  E,  ut  fiat 
CE  »  CA. 

*     t  Erit 

tTh.ii.     \  Angulus     ABC,      <  D  » 

Atqui  D       ao  ACB.  b 


•  j.  i. 
*>  f.  i. 


Ergo        A  B  C 


■<  ACB. 
Deindc. 


LlBER  PRIMUS.  Sg 

Deinde. 
Angulus  ABC    <  E.  ' 
Atqui     E       ob  B  A  C.  b 

Ergo  ABC    <JBAC. 
Alia  DEMONSTRATIO. 


E  medio  duorum  laterum  AB.  BC, 
du&is  perpcndicularibusDE.FG:  ut& 
lineis  BE.  BG. 

Duo  Triangula  ADE.BDE  fehabent 
juxta  4. 1. 
Adeoque  angulus  A     ao     ABE. 
Atqui         ABC  <!    ABE. 


Ergo 


A. 


ABC   < 

Deinde  etiam 

DuoTriang:  BFG.  CFG.  funt  juxta  4. 1. 

Adeoque  angglus  GBC  ao  C. 

Atqui     ABC    <  GBC, 

Ergo     ABC    <     C. 
Q,  E.  D. 
F  5  PRO* 


tjp  EUCLIDIS 

Prqpositio  XIX. 

In  omni  Triangulo  ABC  ma< 
ximo  angulo  ABC.  opponitur la- 
tus  maximum  A  C. 

Inverfa  praeccdentis  XVIII. 


a  Nota 
Dcf.  4* 


TVaeter  fupcriorem  praparationem  an- 
guli  D  A  C.  ACE,'  bifecentur  rea?s 
AF.EG:  facile  patet  illas  latera  D C. 
A  E  dividere  bifariam  per  4.  I. 
TumDA  8AC    <  DC  a 
Sumtis  femiflibus ,  erit. 

AC   <  FC. 
Atqui       FC    <JBC 

Ergo       A  C  multo  <BC. 

Deinde 


LlBER  PRIMUS. 

Deinde  etiam. 
AC  *  CE    <  AE. 

Erit        AC    <  AG. 
Atgui     AG   <  AB. 

Ergo       AC  multo    <  AB. 
Alia  DEMONSTRATIO. 


9* 


Bik&is  angulis  A  8e  C  ,  pcr  lineas 
re<3as  A  F ,  C  G ,  cx  angulo  B  maximo 
ad  iftas  bifecantes  ducantur  perpcndicu- 
laresBFD,  BGE:  Erunt 

In  Triangulis  A  F  B.  A  F  D. 
Anguli  A  8  F  3D  A  *  F. 

Ergo  tertius  A  B  F  x>  tertio  A  D  F. » 
Adeoque  In  Triangulo  A  B  D  erit 

AB   »  AD.b 
AtquiA  C<AD. 

Ergo         AC  <J  AB. 

Simi- 


3  Cor.  I. 
15.  ». 


t>M. 


pfc  E  V  C  LIDIS 

Similiter  ia  Triangulis  CGB.  CGE. 

Anguli      C  *  G  »  C  *  G, 

■  "  ■  m  <  *     m  "    ■  '  " 

Ergotcrtius     CBG     ao     CEG. 
Adeocjue  in  Triang:  C  B  E  erit. b 

CB     ao     CE. 
Atqui  AC   <!     CE. 


Ergo 


AC   <    BC. 
Q.  E.  D. 


PRO- 


LiBfeR  Primus.         j)]| 

PROPOSITIO   XX. 

TrianguliABC  duoJaterafciL"^ 
A  B.  A  C.  aut  alio  quocunque 
modo  fimul  fumpta  reliquo  BC 
funt  tnajora. 

x 


DEMONSTRATIO. 

» 

Propofitionis  hujus  vcrieas  immediate 
fluit  ex  Archimedaea  lineac  Re&ae  dcfini- 
tione ;  Ad  oculum  enim  patet  viam  pcr 
quam  linea  fra&a  B  A  C  a  B  ad  C  du6to 
eft  diverfam  effe ,  a  via  linea?  B  C ,  quar 
ftatuitur  reda. 

Ergo  linea  re6ta  B  C  eft  omnium  mi- 
nima,  quae  a  B  ad  C  poteft  duci. 

Adeoque  ctiam  linea  refta  B  C  erit  > 
linea  frada  B  A  G?       Q.  E   D. 

PRO- 


£4  EUCLIDIS 

Propositio  XXI. 

Theot.       $-ia  termifiis  unius  lateris  B  C 

■4« 

intra  triangulum  jungantur  du* 
reft<eBD.  CD:  h*  lateribustri- 
anguli  BA.AC  minores  quidem 
erunt  3  majorem  *pero  angulum 
BDC.  continebunt. 


DEMONSTRATIO. 

Pars  I. 

Per  Archimedsam  redx  lineac  defini* 
tionem  linca  B  C  cft  omnium  breviili- 
ma ,  quae  a  B  duci  poflimt  ad  C.  Ergo  fi 
a  B  ad  C  per  aliam  viam  ducatur  linea  five 
incurvata  five  fra&a ,  ut  B  A  C,  vel  B  D  C. 
neceflario  sii&via  erit  major.  Patet  autem 
ad  oculum  cjuo  pundum  fra&ionis  ma- 

gb 


LlBEH  PKIMVS.  9f 

g»  a  linea  B  C  recedat ,  eo  viam  pe* 
<jnam  ifta  linea  procedet  effe  etiam  lon- 
giorem,  adeoque  etiam  lineam  eflc  ma- 
jorem. 

Atqui  punftum  fraftionis  A  magis  a 
linea  B  C  recedit  quam  D.  Ergo  iinca 
B  A  C  erk  major  linea  B  D  C 

Pars  IL 

Extcrnus  angulus  BDC^DEC.     ^ 
tnterno.*         &  *«-v 

A  tqui  angulus  DEC   *<  Aintema  ,,***- c 


lirgo  angulus  B  D  C  multo   <  A. 

E.  D. 


PRO- 


£ff  EoCLIOIt 

PROPOSITIO  XXII.  ' 

j^  ^  Ex  datis  tribtts  reftis  A.  B.  C. 
quartm  dtu  qudibet  tertia  Junt 
ntajores ,  Triangulum  cortflituere» 


a 


CONSTRUCTIO. 

x .  In  infinita  linea  D  H ,  lineis  datis 
A.  B.  C.  fume  atquales  DF.  FG.  GH* 

2.  Centro  F  &  radio  FD  defcribe  Cir- 
culutn  D I ,  &  centro  G  radio  G  H  circu- 
lumHI. 

3 .  Ex  punfto  interfe&ionis  I ,  ducan- 
tur  re&ae  I F.  IG. 

Dico  FIG  efle  triangulum  quaefitum. 

DEMONSTRATIO. 

aDef.ij.FI   30  *DF  30   A.  1       Percon- 
F  G  30    B  >  ftrudionem. 

bDefcij.  GlaobGH»  C  J 

Q^E.  F. 

PRO* 
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PROPOSI  TIO   XXI  II. 

Ad  dau  rcft<c  A  B  punftum  C  p">w-  * 
angulo  reclilineo  DEF  dqualem 
G  CB  efficere. 


a    c 


I .  In  re&is  E  H.  E I  fumc  duo  pundta 
D.  F.  ilbque  junge  re&a  linea  D  F. 

2.  Tum  a  fiat  ad  pundum  C  trianguluma  "• l* 
GCB,  habens  latera  aequalia  latcribus 
trianguli  D  E  F. 

Dico  angulum  G  C  B  efle  jequalem  ipfi 
DEF. 

DEMONSTRATIO. 

In  triangulis  G  C  B.  D  E  F. 
Latus  G  C  s>  D  E  "|       Per  conftru* 
Latus  C  B   x»    E  F    V  dibneni. 
Latus  BG  a>    F 


■Ma 


Ergo  b  angulus  GCB  o  DEF.         *>*•** 

Q^E.  F.< 


»5* 
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Propositio  XXIV. 

Theoc.  Si  duo  triarmda  BAC.  BAD 
duo  latera  BA.AC  duobus B  A 
A  D  <equalia  habuerint.  altcrum 
alteri  s  umm  n>ero  triangulum  ha- 
heat  angulum  iftis  lateribus  con~ 
tentum  B  AC  majorem  altero 
BAD}  habebitquoquebafinBC 
majorem  bafi  HD. 


D 

PRiEPARATlO. 

i .  Centro  A  per  C  defcribe  circulurrt 
is  tranfibit  per  D ,  cum  AC.  AD  ponun- 
tur  aequales :  £t  B  C  cadit  fupra  D. 

2.  Ducatur  re&a  D  C. 

DEJ 


Libb*  Prijius.1         $£ 

.    DEMONSTR  ATIO. 

In  Triangulo  A  D  C.   latus   A  D 
ponitur  aequale  A  C.  ergo  angulus 

i+       S    ©Q. 
Atqui  S    <  O.  , 
Ergo   Q  <  O. 

Adeoque  T  multo    <I  O.  - 

Quare  cum  in  triangulo  B  C  D  angu* 
lus  T  fit  <  O  erit  latus  feu  Bafis  BC 
major«baGBD.  •  »** 

Q^ED. 


» 


e  %  d& 


cloo 


Edcliois1' 


Alia  DEMONSTRATIO. 


Ex  D  dufta  perpendiculari  D  E ,  in 
Triangulo  B  D  E. 

AngulusBDE  eft  <  E. 

Ergo  per  19.  I. 
LatusBE  <  BD. 
AtquiBC  <  BE. 


Ergo  B  C  multo   <  B  D. 

Velhoc  modo  ad  eandem  figuram. 
Ex  C  ad  B  D  aut  illius  produftam  dufta 
perpendiculari  C  F ,  in  Triangulo  B  F  C. 
Angulus  F    <  C. 
Ergo  per  19.  I. 
Latus  BC    <  BF. 
Atqul  BF    <  BD. 


Jtrgo  BC  multo  <J  BD, 


«  •• 


Tertfo 


f » 


LlEER  PrIMITS.,         IOI 

Tertia  DEMONSTRATIO. 


Angulo  D  B  C  bifedo  ,  ad  bifecan- 
tem  B  E  ex  D  ducatur  perpendicularis 
DEF:  Tum 

In  Triangulis  B  E  D.  B  E  F. 
Anguli  B  *  £  a>  B  ffc  E. 

Ergo  Cor:  1 3 . 1. 
Tertius  D  s>  Tertio  F. 

Adeoque  per  <S.  I. 

— - — • — -• —      .    1 

Latus  BF  »  BD. 
AtquiBC  <!BR 


Ergoetiam  BC   <  BD. 

Gj  PRO« 
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fhett. 
16. 


Propositio  XXV. 

Si  duo  Triangula  ABC%  ABD* 
duo  latera  A  B.  A  C.  duobus  la- 
teribus  AB.  AD  aqualia  babu- 
erint,  akerum  alteri  s  unum  t>ero 
Triangulum  habeat  bafin  B  Cmar 
jorem  altera  H  D  .  Hlud  habebit 
auoque  angulum  B  A  C  majorem 
2AD.  . 

Inverfa  prxcedentis  XXIV. 


DEMONSTRATIO. 

Ducatur  re£ta  D  C  &  angtilus  D  A  C 
bifecetur  linea  A  D. 

Tum 


LlBER  PRIMTJS.  IOJ 

Tum  angulus'  E  A  D  ao  E  A  C. 
Atqui       EAD  <  BAD. 


Ergo  etiam  E  AC    <!  BAD. . 

Adeoque     B A C  multo  <BAD. 
Et  eadem  eft  demonftratio  five  pun&um 
B  cadat  in  D  C  five  infra  illam- 
AliaDEMONSTATlO- 


Hic  duo  Triangula  Propofitioncm  fpe- 
<5hntia  ,  ftint  BAC.  BHI  ,.in  quibus 
BAaoBH  ACaoHI:  BifisBC  <!  Ba- 
fi  B I :  demonftrandum  eft  quod  fit  angu- 
lusBAX    <  BHI. 

Tum  duda  AH.  ut&  CG  ao  IH  fcu  CA: 
Erunt  ABH.  A  CG  Triangul»  Ifofcelia. 
Adeoque  angulus  CGA  oo  C  AG. 
Atqui  CGA  <  IHA. 


CAG  <IHA.  ). 
BAII  »  BHA)A' 


Ergo 
Angtilus 

EritangulusBAC  <!BHIhoceftD~ 


G4 


PRO- 


\ 


TheOl. 
17* 


IO4  EUCLIDIS. 

Propositio  XX  Vf, 

V 

y  1 

Si  duo  triangula  duos  angulos 
duobus  angulis  <&quales  babuerint^ 
alterum  alteri ,  fc?  unum  latus  uni 
lateri  squale  ,  five  quod  adjacet 
tqualibus  angulis ,  Jfoe  quod  uni 
ttqualium  angulorum  fubtenditur j 
llla  Ijf  reliqua  latera  reliquis  la- 
teribus  <equalia  habtbunt ,  alterum 
alteri ,  O*  reliquum  angulum  re+ 
liquo  angulom 


r     B  C      £        G  P 

DEMONSTR  A  T|lO. 

Casus  I. 

Si  B  C  ponatur  ao  E  F :  tum  hax  pro- 
pofitio  convenit  cura  prxccdcntc  VI; 
adeoque  cadcm  eft  Demonftratio. 

Ca- 


LtBER  PRIMUS.  I05 

C  A  S  U  S  II. 

Si  A  R  ponatur  »  DE:  quia  jam 
anguli  B.  C  ponuntur  a»quales  £.  F.  etiam 
(Coroll:  13.  IJ  erit  tertius  A  a>  tertio 
D:  adeoque  rurfus  per  Cafura  I  iniftis 
Triangulis  omnia  crunt  arqualia,      , 

S  C  H  O  L  I  U  M. 

Siduo  Triangula  ABC.  DEF. 
duo  latera  AB.  AC  duobuslate- 
ribus  DE.  DF.  aquatia  ,  alte- 
rum  alteri:  ut  &  angulos  B.  E, 
#aualibus  lateribus  AC.  DFop- 
pojitos  Aquales  ;  ut  &  pr<eterea 
angulos  *A.1>9  ttquatibus  late- 
ribus  comprebenfos  ,  fimiles  ba- 
beant  j  llla  reliaua  otnnia  habe- 
bunt  <equalia. 

V  E  M  O  K  S  T  R  A  T  I  O. 


G  5  CA- 


io<5 


Eucli DI5 


C  A  S  U  S   I. 


In  Triangulis  Rc&angulis. 


<1      <£ 


Triangulura  DEF  concipiatur  appli- 
catum ad Trianglili A B C latus AB,  fed 
fitu  contrario ,  ut  fit  idem  cum  Triangu- 
loABG. 

Quo  fa&o  GBC  erit  linea  re&a ,  quia 
a14.it    duoanguliadBfuntrc&i:  a 

Deinde  quia  A  G.  A  C  funt  arqualiat 
b  *• *♦    erit  angulus  G  ao  C.  b 

Adeoquc  tertius  G  A  B  a>  Tcrtio 
CAB'  »  EDR 


cCor. 


Ergo  duo  Triangula  A  B  C.  &  A  B  G 
d  4.  h    feu  D  E  F  habent  omnia  aequalia.  d 


Ca- 


LlBEH  PRIMVS. 

Casus  II. 
In  Triangulis  Obliquangulis. 


107 


Dudis  Perpendicularibus  A  G.  D  H. 
In Triangulis  A B G ,  DEH,  erit 

Angulus  G  ao  H. 
ABG  ao  DEH. 

Latus    AB  ao  DE. 

Ergo     AG  30  DH.  «  < 

Qyare  duo  Triangula  AGC.  DHF/efc 
habent  juxta  Cafum  I.  hujus  Scholii :  Er- 
go  ,  critangulus  C  ao  anguloF  :  &con- 
fequentcr  pcr  2.  5. 1.  in  Triangulis  A  B  C. 
DEF  omnia  erunt  «qualia.      Q^  E.  D. 

PRO- 


26.  L 


Theor. 


log 


Edclidu 


Propositio  XXVH. 

SiinduasreclasAB.CDrecla 
EF  inddens  angulos  alterms  T.J? 
Aquaksfaciat ,  recl<e  interfe  etunt 
parallek. 


DE- 
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DEMONS.TRATIO. 

Ex  Q  &  H  duftis  perpendicularibus 
G  L.  HK,  Erit 

In  Triangulis  GLH.HKG. 
Angulus      L  a>      K. 
Q.a>     T. 
Latus      GH.  commune. 

Ergo  pcr  16.  I. 
Latus      GL.  30  HK. 
Adeoque  pcr  ilk,  quar  fupra  ad  De- 
finitionem  parallelarum  difta  funt » crunc 
lineae  A  B/  C  D  parallefee. 

CL  E.  D. 

SCHOLIUM. 

<gqin  jam  demflriftratum  ik  Jixicas  AB. 
CDefle  parallelas,  tic  triangula  GLH. 
HKG  omnia  habeant  aequalia ,  confe- 
quouer  gtiam  patet  Kneas  G  K.  L  H.  a 
petptfndicularibus  G  L.  H  K  abfciflas,  in- 
tcr  fe  effc  aequales  j  id  quod  Tacquetus 
intcr  Axioma^a  numerat. 


v'~  PRO* 


IIO 


EUCLIDIS 


Theoc 
»9. 


Propositio  XXVIII. 

Si  in  duas  re&as  AB.  C 1) 
recla  E  P  incidens  faciat  exter- 
num  angulum  0  aqualem  interno 
&  ad  eafdem  partes  oppojito  Jgj 
Aut  (i  faciat  duos  vtiternos  1$  ad 
tafdempartes  P.  4>»  fimulaqua- 
ks  dmbus  re&is :  paraltek  erunt 
interfe  recla  AB.  GD. 


r   , 


DE« 


i  * 


f  LlBER  PRIMUS.  1U 

DEMONSTRATIO. 

Pars  I. 

Angulus  T  »  O.  a  •  **♦  U 

Atqui      Q^ao  O  per  propofitionem. 

Ergo       T  ao  .Q.  b  #  bAi.i, 

Adeoque  linca?  AB,  C  D.  funt  pa- 
rallete.  c  c*7«i. 

• 

PARi  II. 

AnguliO  »=&  P  ao  i $eais.  a  d  f-  L 

Atqui  Q^4>  P  so  2Re&sperProp. 

«^«#^MM^*^aMMH^HMMWMHHBMBaaMaBMaMMMIM^MMVM'B**^^^^^'^* 

Ergo«  O  li»  P  »  Q  *  P-  dcmto  e  A«.r. 
utrinque  P. 

Oao.Qt 

„  Ergo ,  per  partem  primam  hujus  >  lineas 
AB.CD  funt  parallelse. 

Q.ED. 


PRO- 


mx  EUCLIDI9    r 

t 

ProposiTio  XXIX. 

i 

gf*       Si  in  nBas  parallelas  AB. 
CDretta  EFincidat. 

1 .  tAlterni  anguli  .jt.  fcf  J^ 
inter  feerunt  aouales. 

2.  Externus  G  erit  tqualis 
internotf  ad  eafdem  partes  cp~ 
popoR. 

y  1)uo  interni  tef  ad  *df- 
dem  partes  T.  R.  fimul  erunt 
taualei •  duobus  reclis. 


DE, 


DEMQNSTHATIO. 


ParswX 


O  * 


•I  .-t :  :> 


aequafes  irifcnfe  ^ui^a  ea ,  qqgplfkftefini* 
tionem  liftearum  parallelarum  di&aiunt.  ~\ 
Adeoque  ~      . 

In  Triangulis  Gtfi*k«&     •      " 
Latus        G  L    ao     H  K. 
f  GH    30      GH. 

Angulus       L     oe       K.  v 


«■««■ 


i     * 


.4  *, 


Ergo  cuigulus  T     w       Q.  * 


bSchofc 


H 


PAR5 


«4 


Eu  ci/i  B?i  £T 


Pars  II. 


'J 


C  IJ.I. 


G|T»i  Rea«.   f 
R  *  Q  »  2  Reais.   (  ' 


f  ■   \ 


I 


iAi.1.    "   j    Ergo  G  i£i  T  '«f 

k.  /        '.  i   ."."'•  -■  ir.MfcSf!*!  ff'  :■>•■* 

. —  i 


eperpac- 
I. 


***•*•  Ergo  G  a>  R.  f  \. 


uiiovA  '. 


i  r  ' 

*  »      t      ■ 
<     l    •    ' 


r ,- . 


«*  •» 


.«' 


c 


'-.  «• 
Pari 


Liber  ;PaiMtfv       iiy 

.    P**s  III.     .      /_    % 


G  G  ifc  T  a>  £  Reais.  g 
Atqtri  G  oc  R.  h 

Ergo  R  S  T  a>  a  Redis.    • 

Q.  D.  E. 


g  'J.  K 

hPerpt-t 
tcmi. 


i   . 


v  ;    *  ,   * 


( 


Ha 


PRCW 


•  0 


Mtfr  Evclibis 

P  r  o  p  as  t  t  i  o  'X  XX. 

Theoi.        si  du*  re&*  -AB.  CD.  Rnt 

xi.  •  ■  * 

paralleU  ad  eanaem  EF ;  ilu 
erunt  quoque  interfe  paralkU. 


••    '  • 


DEMONSTRATIO. 

Ducatur  pjer  tre?  datas  re&as  linea  G  K. 
a*9.i.        Angulus  0»P.  "  propter  parallelas 
AB.  EF. 

Angulus  Q.a>  P.  a  propter  parallelas 

cd.  ef: 

Ergo  ang.  O  a>  Q  alterno. 
b  17.  1.  Adeoque  A  B.  C  D  JUnt  b  inter  fe  paralle- 
Ig.  --  - 

PRQ* 


FRiMifs.         i.17 


pROPOSliTIO   XXXL 

?tr  d&titopunftm  G  dwere  *«?>".<* 
lineam  AB,  qu<edat.tCD £t pa- 
ratyia. 


£-    * 


CONSTRUCTIO. 

1.  Ex  punfto-G  ad  datahiX  D  duc 
*ecfem  G  H  fubjquolibct  anguidsG  H  C 

2.  Adlinea^GHpundufnGfv  a  an-i2^u 
gulum  HGB  asqualcm  angulo  OhC. 

Dico  B  G  produftam  efle  ipfi  C  D  pa- 

rallelam. 

•  » 

DEMONSTRAtlO. 

,Anguli  alterni  GHC  HGB  funt  *- 
quales  per  conftruftionem.  Ergo  b  linea;  b  „  u 
AB.  CD.funt  parallete. 

H  3  PRO- 


iiS  Etx  ci^ij»  is; 

Prqpositio  XXXII. 

TheM.  Omnis  Trianguli  uno  latere 
produfto.- 

i.  Externus  angulus  duobus 
internis  &  oppofttis  tqualis  eft. 

i.  TrianguU  tres  anguhfimul 
Jumti  duobus  reftis  tquales  funt . 


Duz  hx  partes  idem  dicunt ,  quod  dub 
Theoremata  in  Scholio  Jj.  I.  detnon- 
ftrata ,  quse  videri  poterunt ;  cum  omni- 
bus  fuis  Corollfcriis. 


PRO- 


Lifts*  Primvs.       ii? 

•Proi-ositio  XXXHI. 

l-  Reft*  AC.  BD  qu*  aquales  fcf-riKot, 
parallelas  AB.  CD  ad  eafdemh 
partes  conjungunl ,  ilU  fcf  $>/<  <c- 
quales  Jmt  &paralleU. 

JLMm  B 


DEMONSTRATIO. 

Duda  Dkmctro  A  D ,  inTrianguIis 
BAD.ADC 

Latus  A  B  ao  C  D  pcr  propofitionepi. 
Angulus  a  OaoT  proptcr  parallelasa  29.  h 

AB.       CD, 
Latus  AD  »  AD. 

Ergo per 4.omnia  (um aecjualia »  nim. 
Latus        ACsoBD. 
Angulus    .Q     ao   S,  adcoque^ACb2    I# 
&  B  D  parallete, 

H  4     ...     PRO- 


Artt. 
34. 


09.  Ii 


Tarailekirmpii, ;.  i.BC^) 
oppojttt  Utera  0*  mguli  *$ua?< 

lia  funt }  ipfumque  a}..cpyiwq(& 
fecatur  bifaziam.  \  .0 ..;        ^ 

DEMONsH' A  T  I  6.    V 


Ih  Triangulis  B  A  D.  X  D  C. 
Angulus  *,  O  33  T  pfotwer  parallelas 
AB.  CD.  '  X 

Angulas  •  S  aa  Q^  p  ropter  parallelas 

AC.BD.         / 
Latus  AD  a  AD. 


'»•>■»■ 


Ergopcr  26.  ooipiafuncXqualiaj  fc: 
Latus       AB  30  GD. 
Latirs       BD  a>  A  C. 
Anguhis   ,Ba)     O.    . 
Adeoque  pcr  4.  TriangalxBAD.  ADC 
ihterfe  funtxqujilia/  Voca- 


I 

Lh*r  3**1  wxrs.         ixi 

S  C  H  t>  -L  I  U  M  I. 

Vocatis  in  auxilium  illis ,  epx  an- 
tea  ad  Definitkjnem  5.  Libri  I.  dc  ge- 
ncratione  Superfidtei  df&a  funt  ,  &  0& 
quaj  poftea  ad  definitionem  1 .  Libri  I L 
ab  hifce  non  dependentem  dicenttuy  fa- 
cile  ex  hac  propofitione  dickur  dimei*- 
fio  fcarea  parallcgrammi  fcdanguli  >.<ju* 
produtitur  ex  muhiplicatione  Juorum  1»» 
terum  contiguorum  ,  feu  quae  unum  ck 
aogulis  redis  comprehendunt. 

Sic  Ex:  Gr:  fi  parallefogrammi  re&an- 
guli  A  C  D  B.  Jatus  A  C  ponatur  4  pc- 
durti ,  C  D  6  pedunfi ; '  multiplicctur  4  pcr 
6  9  Sc  obtinebituf  produftum  24  pedum 
quadratorura  pro   area  parallelogrammi 

re&apguli.  ^  '  ':7  • ' 

Quidemautem  ih  Quadrafo  omnia  I*- 
tera  funt  acqualia  ,  patct  ad  invenicndaffi 
illius  ateam  nihil  alind  opus  efle,  quam 
ut  unum  ex  cju$  laceribus  per  fc  ipfum 
muhipiicetur. 


H$  -Qjw* 


IX* 


-  Quare  fi  in  Qtiadrato  A  B  C  D ,  la- 
tusCA  ponaiur  4  pedum,  multiplican- 
do4  pcr  fe  ipfum,  vcnict  produ&urn  id 
pedum  quadratorum  pro  arca  quadrati 
ABCD. 

SCHOLIUM  II. 

Vidc  Figuram  Pag:  110.     * 

Cum  ex  hac  propofitione  pateat  dia- 
metrum  parallelogrammi  ilJud  dividere 
bifariam  ,  patet  fi  iterum  ponaturparal- 
lelogrammum  A  C  D  B  eflfe  reltangulum» 
triangulum  re&angulum  efle  femiflin 
iftius  parallelogrammi ,  adeoque  pro  A  C, 
CD.  fumtis  iifdem  numeris  4»  &  6.  fe- 
miflin  fuperioris  produ&i  24.  fcilicet  1 2 
facere  aream  trianguli  iftius  re&anguli 
ACD. 

Quia  autem  ifta  Area  1 2  tripHci  mul- 
tipUcationis  forma  obtineri  poteft  ,  fci- 
licet  multiplicando  yel  2  per  6  :  vel  4 

per 


L13BJL  PRIMtfS.  t*J 

pcr  3  ;  vcl  4  per  6&produ&um  %^bU 
fecando;  hinc  ctiam  triplex  oritarrcgu- 
la  cujus  ope  invcniatur  Area  Trianguli 
ACD,  quod  hic  tantum  ftatuimusRe- 
ftangulum :  multiplicando  nicnirum. 

Veldimidiamaltitudincm  fcu  pcrpcn-  . 
dicularem  A  C  per  totarri  bafin  C  D. 

.   Vel  totam  altitudincm  A  C  per  dimi- 
diam  bafin  CD. 

Vcl  totam  aititudinem  A  C  per  totatn 
bafin  CD,  &  produ&um  ,  quod  dabk 
aream  totius  parallelogrammi  reftanguli 
A CDB,  bifecando ,  ut obtineatur area 
dimidii  parallelogrammi  ,  hoc  eft ,  pcr 
hanc  Prop:   34,    Trianguli  rcdanguli 

ACD. 

SCHOLIUM  III. 

Quoniam  quicquid  pcr  Multiplicatio* 
nem  compofitum  eft  ,  iterum  pcr  con- 
trariam  Divifionem  in  fua  principia  re- 
folvitur,  ctiam  facile  in  omni  parallelo- 
grammo  re&angulo  cognita  area ,  &  al- 
terucro  latere,  alterum  poteft  inveniri. 

Vide  Figuram  Pag:  1 20. 

Sic   appofiti   noftri  parallelogrammi 
A  C  D  B  ,  arca  inventa  eft  pedum  qu*- 

drato- 


y 


f*4  EUCLIDH' 

dfttofum  24,  fi  jam  ponatur  cognitaba* 
fis  CD6  pedum,  &  ifta  afea  24  divi- 
«Jatur  per  bafin  6 *  invcnientur  4  pedfts 
pro  altitudine  fcu  pcrpendiculari  A  C: 
quia  fcilicet  antca  prbdu&utit  fcu  area  2,4 
gencrata  fuit  ex  multiplicatione  4  pcr  6. 
Similiter  cum  Trianguli  Rc&anguti 
A  C  D  area  rcperta  (it  pedum  quadrato- 
rupi  12.  (utpote  dimidia  arese  parallclo- 
gfammi  ACDB)fi  iterum ponatur co- 
gnita  bafis  CD  6  pedqnt,  &  tum  arei 
12,  dividatur  per  dimidiam  bafinj,  in- 
venientur  ctiam  "  4  pedes  pro  perpen- 
diculari  A  C :  quia  antca  huju$  trianguK 
arca  1 2  generata  fuit  c*  multiplkatione 
4  per  3. 


PRO- 


Lit8.it  Fhimos.  itf 

Propositiq  XXXV. 

Paralklogramma  AD.FD.Vp** 
fuper  eadetn  bafi  C  D  &  inttr  , 
eafdent  paraMas  AB.CD  confli- 
tuta  fnttt  <cqualiam 

A   ■    E'  .    B    A.  >  B  B 


DEMONSTRATIO. 

'  »   *  * 

Trci  hic  occurunf  cafiia*  tjui  uotic%m 
€gutis  exh.bentuf. 

.   ;  Ail  JFigufanfi  I.  ,  I 

tatus  AE©CD   1 

'      tatu^  EB^BoCD    f  *+*•     . 

ErgOi  AE  •  ao  EB.  bAx.x, 

ConGderenjtuf  jam  duo  tHangult  EAC. 
BED,  In  gtyhts 

Laos;  Ujo;BE.  {  ~" 

Angoja*  {  A-  tp  fi  E  D  propter  pa- 

paUeltsAQ/     ED. 
J4tqs      A  C  i>  E  fr  per  74.  L 


;> 


**•!• 


iz6  E  u  ci  $919 

Ergo  Triang.  b  EAC  »"| 

Triang. ?     BED     f  Addc. 
Triang.ECDsoECE)    j 


»«»— ^.    il    i         n  il     n<  —»«^— — «f. 


Pasalfclogr:  EACD  ao  ParalL  BECD. 
•i        .   _  Ad  JFigujrain  I L 


J-atus  AE  30'  CD. 
Latus  FB  so  C 


D.   I 

D.    f  H1- 


«.-...       J 


Ergo    AE  ao  FB.    1    _. 
FE       FE.  f  S' 

AF  ce  EB. 
Quare  jam  in  Triangulis  FAC.  BED. 
Latus      FA  a>rBE. 
Angulus     A  ao  B  E  D.  proptcr  pa-    • 

rallelas  AC  Et). 
Latus       AC  ao*  ED.  perjyf.L' 

.    ErgoTriang.  «  F  A  C  ao  BED.    I  A 
*  Trap.       EFCD.aoEECD.   f 

Parallelog.  A  D- a>  Parall.  F  D. 
Ad  Figuram  III. 
tatus  AE  at>  CD  I 
Latus  FB  oe  CD.  f  H-  L.        1 


Ergo    AE  at>  EB  I    A 
EF.      EF.  f  A* 

AF    oe       EB* 


<*— |  '  -■■  |^l| 


V 


Quare 


%  Qyare  iterum  in  triangulis   FAQ 
#£'D.  '  '       v  "> 

Latus      FA  ao  BE 
-a\  Angulus  A*.a>  BED..  otfipa- 
- .     r   rallelasAG..    /lip.-        .  .  , 

Latji^     A  C  '»  E  D.  pcr  34.I. 
fa^o««Trlang.  F  ACsp.THang.  i 


Trfang.  FEGsoFFiG 


Trapezfam  E'A_COai  Trape- 

zioiBFQD.-J 
Triang.'   _  Gip  Ci  C  CD 


4I4.  L 


Parallelogr.  AD  ao  Parallel.  ED. 


•  * 


!.?<..«(  m 


<   »    i«T 

'  r 


J 


»  • 


•T 


'i. 

A 


'    «. 


•onpa 


PRQ 


...  i*   i'i 


P '  r  o  p  o  s  i  f  1 6  XXXVJ* 

$"*'    -   Paratitlageamma  AE.  HD  fu- 

perfqualibujbajiyasGE.Fpt  & 

:  ittter  eafdem  parMdsJL  &»  £%& 

conjHtUta ,  interfefmt  Aqualia. 


3 

U 


•  ♦  >  ■    i 


.  • 


» 

\Jtil.lL  ,t 


DEIVTOttSTRATlO. 

Ducantur reGbe,  CJjI.  E  B ,  ^guae  erunc 
>  3$.  it   a  aequales  &  gara^e)*>0Hoc  fa&o  erit. 

Parallelog^.  A&p  Par<$.  £|l.  ^ 
Atqui  ParalfcJai^ia-eijlem  V 3  y.J. 
ParalhEH,       .1 

b  A*. ».       Ergo  b  Parall.  A  E  s>  Parall.  H  D. 

Q.  E.  D. 


SCHO. 

/ 


LlBEB.  PRIMUS.  llff 

S  C  HO  L  I  U  M  l 

Ad  Prop:  3  J.  36; 

*  •  •  • 

Exhifce  prbpofitionibus  fcquitur  non 
tantum  ParallelogrammorUm  reSangu- 
lorum  in  fpecie  y  fed  etiam.  gcneralitcr 
omnium  Parallclogrammorum  aream  irn 
venirj  multipltctodo  bafin  per  -pcrpeadi- 
cularem  ab  unp  latere  ad  ahcrumdu&am : 
quia  femper  poteft  conftkuijparallelo* 
gramjnum  rc^apgulum  fupflr  alterius  ob- 
liquangult  bftft  &  inter  cafdcnjparaHctas; 
idquodprioriber  }5:I,  xcjuale^ft.  Cum 
autem  anfea  ^ftenfum  fit  parallegrammi 
reftanguli  are*m  oriri  ex  multiplicutione 
bafeos  per  perpendiciilarem  ,~rnanifefto 
fequitur  &  hujus  aream  eodem  modo  in- 
YenirL.    •    ,     •-. 

SCHPLIUM  ll.  . 

SiTarallelogramma  conflituta 
jmt  inter  dmrfa  paria  paraHela- 
fum,  fciUfa  inter  A  i&;;?f  «^ 
inttr  %  &  C  K  dqurfib*s  ink^ 
yaflb  a  fi  invicem  diflammm, 


'ijo  EuctiDis 

fhvfapereadtm  bafiCD,  utX. 

T.  ftpe  ftycr  ccqualibus  bafibus 
CD.  GF,  u$X}Z9  crunt  iUain- 
ter  fe aquatia. 

DEMONSTRATIO. 
Ar-t v     ■■      ■      '     "g 


Concipiamus  lineam  E  O  circumvol- 
vi  circa  li^eam  C  F.  illa  necefferio  coin- 
cidetcum  A  P ,  quia  A  P  &  £  O  gquali 
Intervallo  i  linea  C  F  diftant. 

Quo  fefto  parallelogramma  "X  &  y 
ttwi  *n$&r  cafdem  parallelas ,  &  fupet 
eadem  fyafi  fi  adeoque  perProp:  3  5 .  aeqi^a? 
lia ;  Pafall^lpgramma  yerp  X  &  Z ,  erunt 
Jmer  taGfcm  paraUelas^  fuper  bafibulk 
^quattbu^  adcoque  per  Ptop:  3  <jf.  gqualfig 

SCHO- 


»        • 


LlBER  PRIMUS.'  t*X 

Propositio  vXXXVrf. 

Trjangtla  ACD.  VCDfiper^- 
eadem  bafi  CD  fcf  inter  eafdem  ]' 
parallelas  4Bt  CD.  cot)flitu&  > 
Junt  inter  feaqualia. 


DEMONSTRATlO. 

Du<5ty*s  DE » parallela ipfi  C A :  ut  &•  ji. t. ' 
DB  parallela  CF,  erit.  ■    •■    ■/> 

j*         Parallelogr.  t>E  C  ao  Parailelbgr.  B  C.  *  *  '•  *» 

Atmii  ParlrlL  EC  femiffisefi" 

Triangulum  ACDi  34.I, 

Et  Parallelogr.  B  C  femiffis  eft 
Triatfgulura  F  C  D. 


.Ergoett|tog.  ACD»  trferjg.  FCD.c  &.?? 

Qi  E.  D. 


I  * 


pr;o- 


i    1 


Thete» 
*8. 


Tg*  EUCLIDIS 

Propositio  XXXVIII. 

TriatiguIaACE.  HFDfuper 
aqualibus  bafibus  CE.FD.  fc? 
inter  eafdem paraUelasr AB.CD 
tonflituta ,  interfe  fmt  xqudia. 


*— . 


DEMONSTRA  TIO. 

131.1,      ,Ducatur  *  E  G  parallela  ipG  AC& 
hx6.i    DB  ipfiFH. Tum  <>  Parall.  C  G  »  Pa- 
-    ;    ralLFB. 


Atqui  xlimidium  CG  cfl. 
Triang.  A  C  E. 

Et  difmdium  F  B  eft 
Triang.  HF  D.  N 


# 


*m 


n  Ua.%       Ergo  « tfiang.  AGB  »  triahg.HFD. 


«CHO 


y 
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SCHOLIUM. 
Ad  Prop:  37.  38. 

■  Ex  hifce  propofitionibus  fequitumon 
tantum  Triangulorum  Re&angulorum  in 
fpecie ,  fed  univerfaliter  omnium  Trian- 
gulorum  aream  inveniri  multiplicando 
dimidiam  bafin  per  perpendicularem  ab 
angulo  oppofito  in  bafin  aut  ejus  pro- 
du&am  cadentem  :  quia  fempcr  poteft 
conftitui  trtangulum  redangulum  fuper 
alterius  trianguli  obliquanguli  bafi&in- 
ter  eafdem  parallelas;  id  quod  priori  per 
37.  I.  zquale  eft,  Cum  autem  antea 
*  oftenfum  fit  Trianguli  reftanguli  aream 
oriri  ex  multiplicatione  dimidix  bafeos 
per  perpcndicularem,  fequitur  etiam  trian- 

J&  guli  obliquanguli  areara  eadem  multi^li- 

^WP  cationis  forma  inveniri. 


I  3  MO- 
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E  U  C  L  I  D  I<$ 


*ThcOU 
*9* 


Propositio    XXXIX. 

^V triangula  tA  B  C.  DBC 
fint  tauatia,  isf fuper  eadem bafi 
BC  &  ad  easdem  partes  confti* 
tuta :.  illaerunt  auoaue  inter  eas- 
dem  paralletas,  Hoc  eftAD  erit 
parallela  B  C. 

Inverfa  Prop:  3  7. 


JB  E 

DEMONSTRATIO. 

Ducantur  dua*  perpendiculares  AE.DF. 

Area  trianguli  A  B  C  invenitut  muU 
tiplicando  perpendularem  A  E  perdimi- 
diam  bafin  B  C.  • 

•  schol:     v  Area  trianguK  D  B  C  reperitur  mult^ 
i*  U     pncando  perpeqdicularem  D  F ,  per  ean- 
dem  dimidiam  bafin  B  C. a  . 

Quia 


<? 


LlfiBR  Primvs.  ijj 

Quia  jatn  Triangula  ABC.  DBC 
funt  aequalia ,  erit  Produ&um  ex  A  E  in 
djmidiam  B  C  30  Produ&o  cx  D  F  in 
eandem  dimidiam  BC. 

Si  jam  utrumque  produ&um  dividatur 
per.  eandem  dimidiam  B  C. 


Erit  Perpendicularis  AE  ao  perpend:  DP. 
Adeoque  per  ea  qux  adDefinit:  3  5 .  di6hl 
funt.  . 

Linea  AD  eritparallela  bincx  B  F. 

Q^  E.  D. 


I4  JPRO- 


I J &  Euclidis 

Propositio  XL. 

«kk  5i  triangula  AB  C.  'DEF  fint 
.  <equalti}  &  fuper  xquaBbusba- 
fibus  BC.  EF.  &  ad  eafdem 
partes  conjlttuta :  Vla  eruntquo- 
que  inter  eafdem  parallelas  AT2. 
BF. 

Inverfa  Prop:  38.  • 


DEMONSTRATIO. 

Ducantur  dux  perpendicularcs  A  G. 
.     DHV 

Area  trianguli  A  B  C  oritur  ex  mul- 
tiplicatione  perpendicularis  A  G  per  di- 
ntidiam  bafin  B  C.  * 

schet         ^rca  tr'angu^  DEF  invenitiir  mul- 

H.  u  '  -tipticvdo  perpendicularem  D  H  per  di- 

midiam  bafin  E  F  •»  cjtue  cft  squalis  dimi- 

dix  bafi  B  C.  Quia 


LXBER  PRIMUS.  137 

Quia  jam  Triangula  A  B  C.  D  E  F 
ponuntur  squalia  ;  erit  Produ&afn  ex 
A  G  in  dimidiam  B  C  30  produfto  ex 
DH  fn  dimidiam  EF  feueandem  dimi- 
dJajn  BC. 

Quare  fi  dividatur  hinc  per  dimidiam 
3  C  &  inde  per  dimidiam  E  F. 

•Eritperpendkularis  AG  x>  perpcnd.  DH. 
Adeoque  i  terum  per  di&a  ad  Definiu  35. 
Linea  A  D  erit  parallela  B  F. 

Q.  E.  D. 


I  5  PRO- 


V 


rj8 


E  U  CL I  D I « 


ThcOi. 


Propositio  XLI. 

4 

Si  paralklogrammum  AECD 
communem  cum  trianguh  FCD 
bafin  C  D  habuerit ,  &  in  iisdem 
faralletis  AF,CD  fiterit  :paral- 
lelogrammum  trit  duplum  trian- 


DEMONSTRATIO. 

i  fy  r.       Duda  A  D  crit  triang.  »  A  C  D  a> 

triarig.  F  C  D. 
b  J4,  |.       Atqui  fa  parallelogr.'  A  E  C  D  eft  du- 

plum  triang.  ACD. 

Ergo  etiam  parall.  AECD  eft  duplum 

.triang.  F  C  D. 


SCHO* 


LlBER  PRIMUS. 

SCHOLIUM  I. 


*3* 


,  Imo  etiatn  fi  paraHehgram- 
mum  4BDC  am  triangulo  EFO 
4qttales  bafes  CD.  FG,  babmfc 
&  in  iisdem  fuerit  parallelis  *pa- 
rallelogK.  trianguU  duplum  eriti 

DEMONSTRATIO. 


A    B  K    E 


C    •])  P    ft    H 


Dufto  F  K  paralleh  G  E ,  cr  1 1. 

,     Parallelog.  AD»  Parall. KG.^, L 

Attjui  Parall.  K  G  eft  duplum  Trian- 
guliEFG.       perj4.I. 

Ergo  etiam  Parall.  A  D  ejufdem  trian- 
guli  duplum  crit. 

,  SCHO- 


I#> 


£  V  CX  I  D  I  s 

SCHOLIUM  II. 


V 


1 

Si  TrianguU  BFB  cm  Par* 
alkkgr.  A  D  mter  easdemparal- 
leias exiflentis  x  bajis  FH  fuerit 
duplabajeos  CD  erit  triangulum 
&FH  <equale  paraflegr.  Al>* 


A     B   K    E 


C     J>  F     a    H 

DEMONSTRATlO. 

Triang.  EFG  ao  triang.  EHG  (  5  8. 1. ) 
Ergo  totum  triangulum  E  F  H  eft  dupUitn 
trianguli  EFG :  atqui  modo  demonftra- 
tum  £ft  effe  parallegr.  A  D  duplum  ejus- . 
dem  trianguli  EFG.  Ergo  critparall. 
AJD  ao  trfang.  EFR 

PRO- 


LlBKK  PttlMUS. 


■TJH 


Propositio  XLII. 

Dato  Triangulo  ABC  tquale*"**11' 
Parallehgranmum  CF  tonftrue* 
rejiabens  angukm  C  aquakm  an~ 
gulodatoT). 


I .  Produfbe  bafi  BCexA  parallcla 
ducaturaAF.  «jm, 

z.  Sumta  C  K  atquali  dimidup  bafi 
BC,  ex  C  ducatur  CE,  ut  fitangulus 
ECKsqualisD.  ■>  '  '"    b.ij.i, 

3.  Ducatur  KF  parallela  CE.  • 
% ,  •.  Pko  C  E  F  K  cflc  paralklogrammum       ^ 
%W*fitum. 


14* 


EtfCLIDIS 


DEMONSTRATJO, 

Ha?c  nititur  Scholio  II.  Prop:  41. 1. 
quia  triangulufn  ABC  cum  parallclo- 
graoimo  C  F  intcr  eaflem  parallelas  ex- 
iftens  bafin  BC  habet  duplam  bafeos 
CK :  adeoque  triangulum  ABC  erit 
zquale  parallclogrammo  C  F ;  quod  pcr 
conftruftionem  etiain  angulum  C  habet 
acqualejn  angulo  D. 


1 


•w  • 


PRO* 


LlBE*  ^KIMTTS.  t4J 

PROPOSITIO   XLIlU 

Omnis  parallehgrammi  -A  Ch^ou 
compkmenta  A  G.  G  C.  /itnf  im£  ' 
Je xqualia. 


O  %  M  Olt  S 

("  Tr iangi;  B  A  D\  ao  ^lWn 


e  i     *CD.        %  i 
a  ^Triang.  BFG  4.   GHD 
j_    aotri.BKG  *   G&D 


f 


■L    ■        »'  J 


-»■*> 


*^*> 


ffirC. 


•    » 


Remanercomplem.  A  G  »  ■  jcomp!..  A» 

r  Q.iE.    0/  ■ 


c  ;  jx  ??.  .ii    ..r   j.i  I/i  e  ;. .;- 


./ 


«.  »<    .11 


>  ■ 


■•<   '    i 


■.,      *  •  .    v 


*-m 


t  * 


*44 


Eocit.ipit 


P.Ropo.siTip  XLIY. 

?«*!.«.  j£  fam  ,re8am  N .  dato 
TrkngtJo  AB  C  tquak  paralk- 
logrammum  C  G  applkart ,  jja- 
bens  angulum  C  aqualem  ahgnlo 
dato  7). 


»ji.i. 


— CO  NSTRUCTIO^ 


1.  Fado  per  42>  I.  •  parallelogramroo 
C  F ,  a:quali  Triangulo  A  B  C ,  quod 
habeat  angulum  C  xqualem  D ,  fumatur 
CM  a:qualis,N. 

2.  Ex  M  duda  •  MH  parallclaKF, 

^catijr  CH,  fccans  KF  in  I. 
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3 .  Per  I  ducatur  L I G  parallela  C  M.  a  $  31,  j# 
w  pico  CGcfle  parallelogrammum  qua> 
iitum. 

DEMONSTRATIO. 

t 

\ 

t     Ia  Parallelogtamma  EM. 

Complememum  £lap>bIM.  f.      b4j.i; 
Parallelogr:       CI'»    CJ.  [•  • 

Krall:  C  F  ao  OGr  30  Triang:  A  B  C. 

'Cum  jam  anguliis  LCM  fit  aecjiiilis 
angulo  dato  D ,  &  latus  C  M ,  Wgi^ile 
dacasN;  patet  parallelogrammum  CG 
qtoae&o  fatisfacsw v  .  } 

NOTA. 

Si  cbntingat  Iinearp  datam  efjemmo- 
rem  dimidia  bafi  B  C ,  feuCK,  tuncilla 
fumi  pdtcrit  inlineaCE;  cjualis  Wc  fit  CL. 

Tum  ex  L  ducatur  L  G  paraH^la  JSC, 

fecahs  KF  in  \.  \ 

.  .Deinde  per  I  ex  C  ducatur  re£fat  Ql  H 

&  tum  HM  parallela  FK,  fecansL,G 

in*piJn&o  G. 

Quo  fafto  obtinebitur  idem  paralleto-» 
grammum  C  G »  quod  propofitioni  fatis* 
facere  iam  modo  «kmoiiftratum  eft. 

K  PRO- 


i¥ 


Eo  CLID  IS 


Propositio  XLV. 

ttM.il.  rpat0  Reffilineo  ABCK/tqua- 
k  Taralielogrammum  FH  confli- 
tuen%  habens  angulum  F  angulti 
dato  D  tqualem. 


b  ig«  1« 


CONSTRUCTia     ., 

\.  Du<3*  Diagonali  B  K.  pcr  A  & 
*  **• L    C  ducantur  parallel*  A  H.  C  G.  a 

2.  Bifefta  «>  BK  in  E.  per  E  ducatiy 
rc&a  I E  F ,  faciens  angulum  E  (  qui  per 

czj.U   2j>Ia>eftipfi  IFG)  arqualemD. e 

3 .  Per  K  ducatur  Refia  H  K  G  paral- 
ldaipfilF.  a 

Dico  F  H  effe  paralklograramucn  quar* 

*     fitura. 

DEi 


*>    ' 


Ll^B-ER  ttlMVS. 


m 


DEMONSnrRATIO.  - 

J?aral|elogr:  E  H4  ao  Trfal^V  A  B  K 1  .      d  Scheui 
Parallelogr:  F  K<?  aoTjjajg: B C Kf  A\  4I^ 


•MM^ 


ParallclogK  FH  »  Reatlineo  ABCK. 

Q;  E.  P. 


•      ;  . 


■*■* 


* .   ' » 


V 


1         ^^>       -a  1. 


*  t 


•  »    t  •       * 


.    t 


• »  •*  •  -  3 


v        I 


K  i 


SRQ* 


^8  E  urcjt-i|>i  j   t 

fcoW.14.     P  R o  BO  S I  T  I O  X h  VI. 


»  »  L 


»  »    «i 


Sttper d#a  re&a  ABquddra- 
ium  AB  DC  defcribere. 


%* 


ri    '  1    ■!*■  1  11       1 


CONSTRUCTIO. 

i.  Ab  extremitatibus  A  &  B  crigc 
i  u*  t   duas  perpcndicularcs  ■  A  C.  B  D.  qusc 
fint  «quales  ipfi  A  B. 
2.  Ducatur  re£fe  C  D. 

Dico  A  B  C  D  effe  quadratum 
quaefitura. 

DEMONSTRATIO. 

Pro  lateribus. 

t Ait n        Latus  AC  a  30  BD,  quia utruroque 

cft  3o  eidem  AB. 
b  **♦ *•        Latus  A  C  eft  parallelum  b  B  D ,  pro* 

fifiK  aifjulos  re§os*  A.  B. 


Ergo 


',     .     ■» 
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Ergo  -c  A  B  &  CD  funt  parallefce^  c&v 
^quales  /  adeoque  omriia  latera  arqualla 
eidemAB,  jmer  fe  funt  gqualia  &  pa~> 
rallcla. 


♦ .  •• 


Pro  angulis. 


In  parallelogrammo  A  D  stogul!  A*  B. 
funt  re<5U.  Ergo  d  etiam  oppofiti  D.  C  4  34*1» 
fune  te&f.  *     •■ 

Ergo  ABDC  eft  quadraturri*         > 

Q^  E.  D. 


\ 


»Ai 


% 


K3 


PRQ* 


,.«s» 


JE.vci.ivis.  - 


""■'   Fropositio  XLVII. 

av&  •  ln  omni  triangulo  rtclangulo 
,J*  BAC  quadratum  laterisBC, 
quod  retto  angdo  opponitur,  <e- 
qudle  eft  ditobus  fimul  reliqui- 
rum  laterum  BA.  AC,  oua- 
drath. 


^DEMONSTRATtO  I. 

Ex  A  duda  A  L  parallela  lateri  B  E , 
lateris  JBC  quadratum  B  D  diiridit  in  duo 
parallelogramma  B  L.  K  D : 
«<  >  Si  jam  demoflfttatum  fit  Parallelogr: 

KD 


Ll^ER  Primus.  IJI 

KDeBe»  quadrato  AI,  ut  &  paral- 
Jelogr:  BL  effc  30  quadrato  AF,pcra&i 
res  erit. 

Pro  Primo. 

Dudis  A  D.  B  IJang.  BCDao  ACI.  quia 

r     utcrque  rc&us. 
A^ang.ACB.  »ACB. 


~~  Ang.  AC D  »  B C I. 

Ergo  in  triangulis  A  C  D.  B  C  L 

Latus  A  C  ao  C 1. 1  quia  funt  latera  cor 
Latus  C  D  30  B  C.  f  rundem  quadratorum. 
Ang.ACDsoBCI. 

Ergo  a  Triang.  A  C  D  triang.  B  C I.    •  *•  * 

*  Atqui  parallclogr.  K  D  efH    Qjiia  funt 
duplum  triang.  A  C  D.      I  in   iisdetn    b  4U  h 

b  Et  parallelogr.  AI  duplum  f  bafibus  & 
triang.  B C I.  Jparallelis. 

Ergo  c  parall.  KD  so  parall.  feu  quadra-  c  ax.  6. 
to  AI. 

Pro  Secundo. 

DuaisARFC  )  Ang.CBE  soABR 

"  f   quia  uterque  re&us. 
A^  Ang.  ABC.  ABC 

Ang;  ABE.  30  FBC. 
'     ;  K  4  Quarc 


1 


44*I> 


C  41?  !• 


fAx.6. 


I,JZ  EUCLIDIS      ' 

Qpare  in  triangolis  A  B  E.  F  B  C. 

LatusABaaBF.  I   Utpotc  latera  corun* 
Latus  B  E  ao  B  C.  j  dem  quadratorum. 
Ang.  ABE  3o  FBC 

ErgoTriang.  ABE  d  oe  Triang.  FBC. 

e  Atqui  parallelogr.  B  L  eftl   Quia   funt 
duplutn  triang.  A  B  E.       I  in     iifdem 

c  Et  parallelogr.  AF  duplum  [  bafibus   & 
triang.  FBC.  jparallelis. 

Ergo  parall.  BL  ao  parall.  fcif} 
quadrato  AF.  \ 

Atqui  antea  parall.  K  D  ao  qua-  f  A 
drato     AI.  j 

Ergo  Quadratum  B  D  a>  duobus  <jua- 
dratis.  AF.  AI. 
Q^  E.  D. 


DE, 


LlBSR  PRIMUS. 

DEMONSTRATIO  II. 


*53 


Ex  eadem  Antiquorum  figura  fatis 
commodei  talis  erui  potcft  Demonftra- 
tio.  | 

Ducatnr  ALparallela  Cp.  ut&EM 
D  M  P  patallela:  ipfis  B^v/c  A,  ' 

Tuiivracile  patet  «wrTra&gula  ABC. 
MED.  PMA.Ubieflesequangula:  adeo^ 
que  cfle  atqualia  AB.  ME.  PM:  ut  & 
AC.MD.AR 

K  J.  Jam. 


•  55*  x. 


fcSctol: 

II» 
;6»I» 


*?4 


■EttCLIDIS 


Jam. 

u  DK  »  •  qr  DA. 

Atqui. 
n  A I  b  »  eidem  QDA. 


Ergo  per  AtkI. 
DK  30  □  AI. 

Sfmiliter 
EKo»n  EA. 

Atqui 
AF  9  b  eidem  ^  E'/L 


Ergq 


r 


LlBER  PHIMUS. 

Ergo  per  Ax:  I. 

ha  EK  » a  AF. 

Supra  erat 
*Z1  D  K  s>  <— !  A 


*S* 


^EK»C3DK.a>c;  AF  *  q  Af 


hoc  eft ""□  BD. 

DEMONSTRATIO  III. 
K 


B 


<2  O 


Fa£ti$  f&ciendis*,  quae  appofita  Figura 
monfyrat*. 

rz2*F  D  C  G  duplum  eft  trian-1 ,  ?. 
/  guli  ACD.  [ 

At^!Zl  AHIC  ctiam  eftdu-J  41.I, 
plum  trianguli  A  C  D.   J 

Ergo  a  FDCG»  a  AHIC. 
Eodem  modo.  '.  - 
C3  FEBG  duplum  eft  triang.  AEB.1 
Atcjui  □  ABLKetiameftduplum^t.I. 
:.trianguli  AEB.  J 

Ergo 


'4 


t^6  Euclidis 

Ergo      d  FEBG  *>  Q  ABLK,  1  .  . . 
Supra  cft  rj  FDCG  ab  □  AHIC,  f  ***• 


ErMqucaEDCB  »  □  ABKL* 
GAftlC.        w  Q.  E.  D. 

Nam  cjuod  latur.  BE  occurrat  latcri  LK 
&  latus  E  D  contlnuato  lateri  IH  fic  patett 
fiquidem  oronc$-anguli  O ,  ut  &  P  mani- 
fefto  zquales  furtt#  quia  ubkjtie  O  ftip 
conftituunt  unutti  rcdum. 

Adcpque  triangulum  ABC  revolutum 
circa  crfhtrum  B  congruet  cttm  triangulo 
BLl^f  rcvolutum  autem  circa  ceotrum  C, 
coogract  cura  triangute  CID. 


B 


<1  0 


DE- 


LiBsm  PxiMtrs.       ifj 
DEMONSTRATIO  IV. 


H 


BD  eft  □  hypnrrnnfa  &i*& 

BF        □  latertr  AB. 

D  F        □  lateris  A  C.  feu  M  D. 

*P  EK  a>  a  Q'EA.    •*-    ^    ■" 
XU  Bf  30  *  eidem  -a  E  A 
Er^o  ^dri  Atf/t. 

Deituk.  :  •'/   * 
C3  DK  »aODa. 

D.F  aa  *  eirirm  .1DA--  - 


•  *f.& 


~~~~~~— ~ —  ~     *    .   

,    <    £c~o  pcr  Ak  I. 

Suprs  «ar*  ■-> 
-~-  EK  so  C?  BF. 


\ 


=EK 


«■IjS  E  U-C  t  IDIS   - 

OEK  jBq.Pjt.g  CJBF*qDF. 

Hoc  ett  □  BD.  ' 

Vd  hoc  modo/ad  eandem  FJguram. 


De duobos Qqadratis  BF  &DFextra 
Quadratum  BD  nihil  eminet  prstcrduo 
TriangulaABC.  HCD. 

Facileautem  videre  eftquodlit. 

Triang:  ABC  33  MED. 

HCDa»  GBE. 

Adeoque  E3  B  D  continet  duo  □« 
BF.  DF. 
Ergo  ilLp  eft  «quale. 

JL.  -  SCHO* 


LifeEK  PiUMtrs. 
SCHOLIUM  I. 


c 


**9 


Pulcherrimum  hoc  Pythagorae  invcn- 
tum  infigne  per  totam  Mathcfin  eft 
Theorema,  &  non  pauca  miliflima  fup- 
pcduat  ProWJemata  ,  quorum  cum  aUa 
apud  <n^riwa  &  alios  Autorq?  abun~ 
<knti  %is  copia  vidcri  poflim ,  nos  tria 


/ 


v* 


\  , 


/i 


\    S 


HWH 


0.,        «Mfe»"*  *  **     — 


«■>        r«b« 


^••"wnp^mw 


tfRO- 


»*;    ' 


st66        .Eucli  9i,s -  * 

P   R  O   B   L   E    M   A      I. 

•  Datis  quotlihct  Uneis  Ki  L.  M.  N9 
0.  invenire  Quadraturn  quod  o- 
mnium  linearum  quadratis  fimul 
fumtis  ftt  aquak. 


M 
O 


€•** 


LiBtfc  FRiMtrs.         iti 

r  -  \ 

Conftni&io  &  Demonftratio. 

i«  Duas  lineas  K  &  L,  junge  fnan- 
gulo  redo  A3BC?  erit  duftatc^aAC: 
□  ACaoCDcisK,  &  L.\ 

i.  Fa<5Wt  C.  D  qg>  M  perpcndjculartad 
C A,  c*ft  □  A  D  X>  ntis.  K.lL.M. 

3.  $d  ADfiatperpendiculaiisDEa& 
N,  «ftque  d  AEaoc5tisK.L.M.N: 

4. 4pff  A  E  tandem  fiat  -perpendicu- 
laris  E  F  z>  Q ,  ^ritqu^  □  A  F  »  Qtis. 

f  '  <$t&  bmtffifcquiintur  ex  hac  prop/  47. 
curti  quattftxt  ifta^ik^ula  ABC.  ACD. 

ADE.  AEF.  per  confeuAianem  fintre* 
ctangula. 


t 

'        .        ~     '        > 


'»  #' 


-    >        ** 

t   V   <     5  . 


-  L  Pkoi 


JU5>  .ExJALriPJ.s.  t 

Problema    II. 

»  --*.'■.  .  «  •"-v 

■  —  *  «  %       # 

,  I  ........  ^ 


*.» 


«      •  1 


~T>ati$  tuahtis  Kwv.w*qua$~ 

.qmvfe  Mcm  auadrata 
,   •fa&adiffdhtnt.     •       !    /'j^ 

CONSTRUCTI.O. 

1.  Fafta  linea  AB  aequali  majoriK, 
t  ii.  I»    *n  ea  ^umatur  A  C  aequalis  minori  L. 

2.  Ex  C  a  ere&a  infinita  perpendicu* 
*>**<*♦  3.  lariCE,Centfro  A  b  radio  AB,  defcri- 

batur  arcus  circuli  B  D. 

Dico  Quadratum  lineae  CD  eflc  dif- 
fefentiam  Quidratorum  ,K  &  L. 

DEMONSTRATIO. 
'^  p^re£UAD,«httianguliunACD 


L;I  B  «r  H.  P  *  I ,M  V  S.  1 6 J 

per  conftru&ioncm  reQangulum  ,•  adco* 
<jue  pcr  47.  I.  • 

□  AD30H3  AC*nCD.     ■ 
Atqui  □  At> »  □  K.  i  Percon* 
Et   □  A  C  a>  □  L.  1  ftruft.  i 


*  1 


Ergo  □  K  fupcrat  □  L  ,  pcr  □  C  D. 
Adeoque  □  G D  eft.  differentia  qua* 
dratorum  K  &  L.     Q.  E.  D. 


;i 


h  % 


PR«4 


*  »* "      • 


*tf4 


EtJCL  I  DI  S 


u 


P  R  O.B   L  E   M   A      III. 

Cogmtis  trianguU  rcftanguli 
rABC  duobus  latcribus ,  itfpenire 
tertium. 


p  R  A  x  I  s. 


A 

5 


I — rr-i- 


B       4 

• 

Sint  cognita  duo  latera  A  B  3 .  B  C  4. 
Quia  triangulum  eft  re&angulum  :  duo 
cjuadrata  AB  &  B  C  :  feu  9  &  16  ad- 
danttria  unamfummam:  &obtinebitur 
2f.  pro  duobus  Ccis  AB.  BC.  hoc  eft 
pro  Cto  A  C :  cujus  radix  5  dabit  latus 
quxficum  A  C. 

Similiter cognita  (kit  latera  AC  {.& 
BC4:  tum  aCco  ACz^.fublatoCco 
BC,  16 y  reftabit  pro  CJco  AB9.  cu- 
ius  radix  3 .  cxfeibcbit  latus  qusfitura  A  B. 

SCHQ* 


LlBER  PRIMUS. 

SCHOLIUM  II. 


i«fj 


Si  triangulum  re&angulufn  fit  fimul 
Ifofceles,  tacillime  propofitionis  verita* 
demonftrabitur  hunc  in  raodum. 

P  RiEP  A  R  A  T  I  O. 

i .  Stiper  lateribus  A  B.  A  C.  fiant  CJta, 
AF.  AG. 

2.  Ducantur  reSae  CD.  DE.  ER 
Dico BCDEeffc Ccum aBC ,  & 
ao  Ctis  AF.  AG. 

DEMONSTRATIO. 

Pars  I. 

Pcr  3  1. 1.  illosque  Coroft.  i .  tres  angu- 
KadBfc.  ABC  ABE.  EBF.ut&tres 

L  3  ^    ad 


1 


x$$  E  ux:  t- 1  d  i  s 

ad  C  fcil.  A  C  B.  ACD.  DCG :  praetetea 
duo  ad  £  fc:  AEB.  FEB >  ut  &  ad  D  duo 
ADC.  GDC ;  funt  femire&i :  unde  jam 
facile  deducitur  angulos  AED.  ADE 
etiam  efTe  femireclos  ;  adeoque  quatuor 
angulos  quadrilatcri  BCDE  cffe  re&os: 
quare  latera  oppofita  funt  paraHda  :  fc: 
BC.  ED  &EB.  DC  \ 

Atqui  B  C  ao  C  D  (  6.  t )  quia  triang. 
B  C  D  cft  rcclangulum  in  C  &  habet  duos 
angulos  fupra  Bafin  BD  apquales:  unde 
ctiam  BE  30  ED. 

Ergo  quatqor  latcra  B  C.  C  D.  D  E. 
EB  funt  sequalia:  adeoque  BCDE  eil 
fjjtum  lateris  B  C. 

Pars,IL 

.  Sex  triangula  K.  L.  M.  N.  O.P.ha- 
bent  fuas  bafcs  intcr  fe  zqualcs ,  (  quia 
funt  latera  CJci )  &  duos  angulos  fupra  ha- 
Cn  y  quia  omnes  funt  femire&i.    ' 

Ergo  per  z6. 1.  triangula  omnia  inter fe 
funt  sequalia. 

Adeoque  4  triangula  K.  M.  L.  N  30  lia 
4  triangulis.  P.  M.  N.  O. 

Hoc  eft  Ljtuni.  B  C  D  E  » [Utis  A  F. 
AG.  Q,  E.  D. 

'  +  '  '  '  \  <** 


L I  B  B  RI  P  R I M  V  S.  tSf 

Gui  dcmonftrationialiam  fic  bteviterftP 
..  Juagimus,  . 


Defcf  iptis  quadratis  A  F.  A&  ftE , 
producantur  latera  F  B.  G  C.  qu«  nece^ 
fario  debere  cadere  in  E  &  D  facile  pro- 
%irr  poteft ,  ut  B  E.  C  D  fint  t>iame'tri , 
quae  ipfum  quadrattlm  &  fingulos  illiufi, 
angulos  bifariam  fccant. 

Unde  jam  nullo  negotio  deducitur  li-'  ' 
neas  BK.  CK;  DK.  EK  effe  intcr  jfe*& 
lareribus  A  B,  A  C.  aequales  ,   adeoqutf 
tfianguli  DBCcum  Qco  CI  inter  eafdem 
paralielas  IJB.GD  exiften£s>  fea&DQ. 
■J*  L  4,  dupla 


■  tt 


168     .     Evclidu 

dupla  eft  parallelogrammi  bafeos  -C  O : 
crgo  per,  Scholium  prop.  41.  I.  Trianc. 
DBCaontpAG.  *' 

Detnde  triangulum  DECs  triane. 
DBC.   54.1.  8 

Et  Triang.  D  E  C  ao  .□«>  A  G. 
_Et  gtnm      A  G  ao  q:o  A  F. 

E'g°  inang.DECajntoAF. 

Quare  fequitur  duo  Triangula  DBCV 
DEC  fimul  fumta ,  hoc  cft  Cwm  BCDE'  { 
effe  ode  quadratis  dqobus  A  F.  A  G  fimul 
fumtis. 

Carterum  cx  hac  eadem  demonftratip- 
nis  forma ,  fequens  haud  inclegans  dedu- 
mus 

Thcorema  I. 

InTriangub  lfofcele rcftanguh 
>,    ABC^quadratumHypotenuftBC 
quadruplum  efl  trianguli  ejusdem* 
fropofiti  ABC.  * 

.       DEMONSTRATIO. 

Ex  fuperiori  demonftratione  patct  fin- 

gulos  quadratl  B  E  angnlos  bifedos  cflc, 

y      8c  lineas  BK.CK.DK.EK  lateribus 

AB.  AC  «quales :  Undc  jam  fequi- 

tur 


N 
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tnrquatuortriangula  BKC.  CHE.EKD. 
DKB.  &  inter  te  fc  triangulo  BAEcfle 
acquiangula >  &  aequilatera  :  adeoque  ae- 
qualia. 

Cum  autem   quatuor  ifta   triangula 
cpnftituant  quadrarum  BCDE > patet  iflud 
«juadruplum  effe  Trianguli  A  B  C. 
Q^  E.  P. 


/ 
> 


Quae  demonftratio  praecedentis  Thco- 
rematis ,  cum  mihi  occafioncm  prsbcret 
inquireudi»  quomodo  quadratum  hypo- 
teiui&ii^ingulire6bnguliinaequalium  la- 

.    h  J  terum 


I 


xjto  JE ■  V  tr  ii  f  n  i  s      ! 

terumTe  fiaberet  ai  ipftini  Triangate»' 
fcquens  fefc  ftatim  prtxlebat, 

'    •    ■  ■'•'   '  '         ■.  '    * "    .  • 

Theorema  I  I. 

.         >  f  *    • 

1«  quotibetcunque  Triangttlo 
Reffangulo'  imqualium  hterum ,-' 
quadratum  Wypotenufa  triangu- 
lum  propopum  quater  Jumtum 
Juperat  quadrato  quod  jita  diffe~ 
rentia  reliquorum  latprwn  :  fe» 
quodidnm  eft\  quddratum  Hfpote- 
nufc  efttquale  trwgub ptpjtofito 
'  quater  fumpto  unacum  quadrato 
differentu  reliquorumlattfum. 

Demonftrationcm  vidc  pagina  fequen- 

te.  •  v    /     ■      '"     f 


V» 


DE*; 
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DEMONSTRATIO. 


Super  trianguli  redanguli  A  B  C  late* 
ribus  coiiftruantur  quadrata  AF.  AG. 
BE. 

Deinda  producantur  latera  F  B.  G  C: 
tum  ex  angulis  E  &  D  ducantur  E  K  pa- 
rallela  F  B ,  &  D  N  parallela  G  C :  iftas 
lineae  ita  fe  interfecabnnt ,  ut  conftituant 
quatuor  triangula  BLC.  CKE,  END 
DMB ,  &  in  illorum  inedio  quadraturn 
KLMN. 

Quibus  conftru&is  vel  leviter  in  prar* 
cedcntibus  cxercitatus  facile  omnes  an- 

•        ,  gplo* 


172  E0CLI0IS 

gulos  O  »  ut  &  omnes  P  inter  fe  aolcs 
eflc  pcrfpicict. 

Unde  fequitnr  per  1<S.  I.  quinque 
ifta  Triangula  e(Te  inter  fe  squalia ,  &  ha- 
bere  latcra  aequalia  lateribus :  ic.  AB.  BM. 
DN.  EK.  CL.  ut  ctiam  AC  CK.EN. 
DM.  BL. 

Quare  fi  auferatur  B  L  a  B  M:  D  M  a 
DN:  EN  ab  EK :  &  CK  a  CL,  rema- 
nebunt  K  L.  LM.  MN.  NK  inter  fe  aoles* 
qux  funt  differcnti*  laterura  AB.  AC. 

Quia  autcm  ifta:  arqualcs  lincx  ad  an- 
gulos  reftos  funt  junfbe  ,  ut  faciie  ex 
z6.  I.  patct ,  fcquitur  quadrilaterum  K 
LMN  eflc  quadratum  differentiae  laterum 
AB.  AC 

Cum  crgo  quatuor  triangula  BMD. 
DNE.  EKCCLB.  cum  quadrato  KLMN 
conftituant  totum  Crum  BCDE  j  quod 
fit  ab  hypotcnufa  B  C  :  patebit  abundc 
propofiti  noftri  Thcorematis  vcrttas. 

Vix  autem  poflum  quin  hic  aflfenm  plus 
quam  elegantcm  Clariffimi  Chriftophori 
Sturmii  demonftrationem  prcfentis  prop. 
47,'  quam  cjc  hac*figura,  aHoacdivcrfb 
a  nobis  ex  fundamcnto ,  conftrucfca ,  hobis 
fuppeditat,  in  calculo  Alegebraico  pro* 
pofitam :  qnac  tamcn  ab iis ,  qni  vela li- 
mtnc  Analyfin  fpeciofam  falutiverunt  >  in- 
telligi  poteft.  IIU 
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Illa  autem  ita  fe  habet.  Trianguli  Re- 
danguli  A  B  C",  latusB  C  feu  hypotenul^ 
dicatur*:  AC  voceturK  ABf.  Arca 
TrianguK  AB  Cerit  £  bc,  adeoqutfqua- 
tuor  triangula  facient  2  bti  Deindediffe- 
reotta  laterum  A  B.  A  C  erit  t-  b  f  ejusqtfs 
^iiadratunjl  tt-zbt  4*  kb  :.  quod  prioji 
area?  quatuor  trianguloyitn  addftum  facit 
cc  rj  bb , !  qua?  famma  eft  aolis  quadrato 
44  fa&o  ab  hypotenufc 

Ciijrti  autem  ifta  furnma  exhibeat  duo 
quadrata  laterum  AB.  AC.  fequitur 
eciam  duo  jlla  quadrata  effe  aoliaqnadr*- 
to  BC 


r 


Cxte< 


w 


E  o  c  tri  d  i  ». 


*-■  »•."» 


B  C 

Casterum  illuftris  hujus  propofitionis 
aliam  a  prxcedente  gewralem  demonftra- 
tionem  hoc  modo  daptys. 

Triangulum  recftenguTtHQ  datum  fit 
ABCjlaterum  AB.  AC  quadraf^nt  AD. 
AL:  &  Utdtk  BC  quadratum  BH*  Jam  pa- 
tet  ad,oculum  quadratum  BHa  reliquis 
quadr&tis  AD,  A£  ,^abfcin^eretriangu- 
lum  AFB  &  trapezium  AIHC.  Sijam, 
produfta  DE  in  G,  &duda  NR  per  F 
parallela  BM  &  GK  parallete  E A,  de- 
monftratur  efle  triangulut»      XaoY. 

SaoT. 
Parallelogr.  PaoQ. 

Triangulum  GFR»  IHM. 

■      >     '        "  Certi 


L&SB3C  JftTMlrs,        %7j 

l  TCerfi  eflfc  potetdmus  cfc  prbpofiticmis 
rtorij&ate.  ;    . 

<      DENDOHSTRATlO. 

—   .  i  *     r    ..    •       *  *  >     ' 

.,  Generalit^r n^artdntn  faeiLd  foflccx 
fr^cedentilias  idciponftrari  onsnes  angiir 
Jps  (>tM£&  ottoe*  R  efle  inter  fc  atquales, 

Primum  "X  30  Y. 

Dno  trianguJaJX  &  Y  habent  duos  an-« 

^gulos  O,  &  R  ut  «  latera  BC.  CH  aequa- 

lia:  Ergj^.(  pf.  1.  V  ipfa  trianguj^iunt 

aetyialia. #       •• — — .  -  -— —  ~-  v  ■  »: 


\\ 


<;*  .  t 


■  ^«»"  •. 


-,.  SecundumjS  20  T*    ,j   \X 

v  Dijo  trjangula  S  "^T  ^aJ*ht$Ju6$ 
an|ulo*OJ&R,  &  ut  &  lacevtTN.  t%^JC\  - 
aqiu^ia  :  fergo  (2<J.  J,')  ipfa  tHanguIa     ^ 
funt  anpialja.     Et  Utus  B  F  acKp  I.  <:%u\>? 
bus  ab  aqtalibitfB  G , jG  H  ahlatis  >*<-     ^  * 
manetFG  a>  IH^.,,.  ^  ■..-.  '  « 

"Tertium  P  30  Q.' 

Quia  funt  compkmenta  parallelogranv» 
IniDK.  (#1)  ^ 

*  Quartiim  Triahg;.  G  F  R  ao  I H  M« 

1: . .  Jpoo  triangttU  CFR  &  IHM »  hakcnt 
,  duos 


i<j6  EtrcfciDis 

duos  angalos  O  &  R.  ut  &  latera  FG.  IH 
xqualia.  ErgO  ( 16.  J.  )  ipfa  triangula 
funt  inter  k  arqualia. 

Exqfiibuspatet  Iateris  RCtyiadratum 
BH  in  fe  comprehendere  duortim  reK- 
tjnormn laterum  AB.AC fcjuadrata AD. 
A I.  Ergo  quadratum  BH  etiam  p<* 
Axiotnai^.  duobus  qutfdrati$ATD.A£ 
aequale  eft.  Q.  D.  Ev 


Quad  autem  B  G  concurrat*  cum  D  E 
inpunftoG,  &  CHcum  MLinH» 
f upra  demonftratuoa  cft.  ? 

.-'•'.'        ~AIia 


LlBE*.  PfcJMtfS. 


*n 


AHa  DEMONSTRATIO. 


Trianguli  re&anguli  A  B  C,  latcrum 
quadrata  unt  A  D.  AK.  B  T.  demonftran- 
wm  eft  hoc  tertium  B  T  efle  aolc  duobus 
reliquis.  M  Fiat 


^78  '-JJ  U  C  £  f  D  I  *     *, 

Ffat  AX©AE,  erit  foper  AXfa* 
&um  quadratum  A  F  ao  A  D.  Prdducatur 
KH  inGutfit  H  G  30  XF.  Ducatur 
G A.  &  per  I  ducatur  M I N  parallela  AH 
&  tandem  agatur  £  G.  Eritque  H  E  pa- 
rallelogrammum ,  cujus  complementa 
E  I.  I H.  funt  aequalia :  fi  utrimque  adda- 
tur  commune  parallelogrammum  MX. 
erit  quadratum  AF  hoc  eft  AD  ao  pa- 
rallelogr.  MH; 

Ergo  totum  parallelogr.  M  K  eft  »- 
quale  duobus  quadratis  AD.  AK. 

Deinde  fumatur  C  L  ao  C  M ,  &  C  R 
ce  C  K.  &  perfeSo  parallel.  L  R  (  quod 
erit ao  ipfi MK ) producantur  L O&TQ 
utfibi  occurrant  in  P,  tum  ducatur  Dia- 
gonaliVCS  ,  qu£  produ&a  cadet  in  P. 
(  ut  mox  demonftrabitur. )  Hifce  fa&is  in 
parallelogr.  LT.  duo  complementa  LS* 
S  T*  erunt  (  4  3 . 1. )  inter  fe  aequalia :  qui- 
bus  fi  addatur  comraune  parallelogr.  B  R , 
erit  parallelogr.  LR  ( hoc  eft  duo  Quadra- 
t\  A  D«  A  K  )  ao  quadrato  B  T. 


Uki- 
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»  &. 


M  s> 


i8»         E«CLIBt> 


S  T        N 


Liber  Primtjs.        x8i 
Ultima  Demonftratio. 

4  *  * 

Intra  lateris  B C  quadratum  BR,  fit 
quadratum  CH  sd  lateris  AC  quadrato  Y: 
Qtioa  quadrato  BR  fublato  remanebunt 
duo  pandlelogramma  B  O.  O  K.  feu  fafto 
parallelogr.  O S  a>  OK,  remanebit  to- 
tum  parallelogrammura  BT  ,  Quod  fi 
demonftratur  efle  ao  quadratoX,  perafta 
res  erit. 

Quare  fumta  BE  a>  B  A ,  conftruatur 
quadratum  B  G  a>  quadrato  X.  Tum 
productis lateribus  E G.  S  T,  ut  concur- 
rantinN;  ex  B  per  L  ducatur  BLN; 
quse  etiam  cadet  in  idem  pun&um  N. 

Tum  in  parallelogrammo  B  N  cora- 
plementa  E  L.  L  S  erunt  a?qualia  &  fi  ab 
utraque  parte  addas  commune  BL.  crit 
parallelogr.  B T  (  hoc  eft  BO  *  OK) 
a>  quadrato  BG  fcu  X.  * 

Unde  jam  patet  duo  quadrjita  X&  Y 
effe  aequalia  quadrato  B  R. 

.  D.  E. 


M  j  Quod 


i8i  ErcLiDJs 

Qaod  autem  Diameter  B  L  produfla 
cadat  in  punftuin  N ',  nbi  Iatera  EG, 
ST  produflaconcurtunt,  iiqprobatur. 


5i 
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Sit  non  cadat  in  N ,  tum  juxta  adver- 
farium  cadat. 

Vel  fupra  N  in  X  ,  ut  BX  fit  linca 

xc£b. 

tel  infra  N  in  Y,  utB Y  fiticfta.- 

In  X  fupra  N. 

Angulus  O  „  Q,  1 
Angulus  O  x>    P.    J     y 


Ergo  P  30  Q^  externus  jnterno  conc- 
tra  ScUgl:  13.  I. 

Quae  demonftratio  obtinct  in  omnibus 
pun&is  fupra  N  fitis. 

In  Y  infra  N.  : 

Angulus  0©Q.    I         j 
Angulus  O  ©  T.,|     "' 


Ergo  Q^30  T.  iterum  extcrnus  interno 
«ontta  idem  Scholiurn. 

Eadcmque  demonftratio  locum  habct 
in  bmnibus  pun&is  irtfra  N  pofisis. 

Ergo  cum  Hnea  B  L  produ(5(a  non  pos- 
fit  cadere  fupra  nec  eriam  infra  N  ncccffa* 
<r  io  tadet  in  jpfum  pun&um  N. 


yi  4  PRO- 
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ProjpositioXLVIH. 

thcou  Si  quadratum  ab  uno\Trian^ 
guli  latere  C  B  defcriptum  fit  <e- 
quak  duobus  reliquorum  laterum 
CA.  AB  quadratis:  angulus  CAB, 
quem  reliqua  ifialatera  continent, 
reclus  erit. 


84» 


DEMONSTRATIO. 

,  1 

1 11.  L      Ex  A  ipfi  A  B  *  excitetur  perpendicula- 
ris  A  D  ao  A  C.  &  ducatur  rcda  D  B 
Tum  in  Triangulo  D  A  B  erit. 
Quadr.  D  A  (  hoc  eft  A  C  )  fl&  quadr, 
*4*L   ABbcequadr.DB. 

Atqui quadr.  AC$ quadr.  A B etiatn 
eft  30  quadr.  C  B.  per  Prop. 

Efg* 
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Ergo c  quadr.  D  B  a>  quadr.  C  B.  *        c  A&  h 
Adeoque  latus  D  B  » latcri  C  B. 

Qiiare  in  Triangiilis  A  D  B  ;  A  C  B. 
tatus  A  D  ao  A  C  per  conftru&ionem* 
LatusDBaoCB.    . 
Latus  A  B  commune.  ' 


as,i; 


Ergo*  etiamomnesangulifunt;  xquales 
adeoque 
Ang.DABaoCAB. 
Atqui  D  A  B  eft  re&us. 

1,1  ■  '  ' 

Ergo  C  A  B  etiam  re&is  erit. 

Q^  D.  E. 

Finis  Libki  Primi, 


M  j  EU- 


EUCLIDIS 

ELEMENTORUM 

_  • 

IIBER  SECUNDUS. 

m 

In  primo  libro  inftituta  triangu- 
lorumtum  quoad  angulostum 
quoad  latera  varia  comparatione , 
&  parallelogrammorum  non  una 
&  intet  fe  &  cum  triangulis  colla- 
tione,  in  hoc  libro  fecundo  aggre- 
ditur  Euclides  linearum  ad  libi- 
tum  fedarum  parallelogramjma 
Redangula  &  Quadrata  j  docen- 
do  quomodo  fe  habeant  Parallelo- 
gramma  redangula  qux  fiunt  a 
partibus  alicujuslinex  tuminter 
fe  tum  relata  ad  Quadrata  totius 
linese :  ftcutex  ipfis  propofitioni- 
bus  porro  manifeftum  evadet. 

Cum  autemhujuslibri  propo- 
fitiones,  licet  riumeronon  adeo 
mults,  talesfint,  utfuadifficul- 
tate  tyronum  progeflui  haud  exi- 
guam  faepe  injiciant  moram ,  nos 

oleum 
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oleum&  operaro  non  perdidifie 
exiftimabimus,  fi  illarum  demon- 
fhationes  ita  ordinemus ,  uc  qui- 
libet  illas  attento  perlegens  ftu- 
dio,  illifque  primum  librum  be- 
ne  perceptum  rite  applicans  , 
maximam  difficulratum  penitus 
difparere  comperiat  partem. 

Qeterum  ne  occurrentes  igno- 
tx  voces  dcmonftrationum  inter- 
rumpant  eurfum ,  hic  ut  &  in  pri- 
rao  libro  fadum  efl ,  Definitio- 
nes  pramittuntur  terminorum 
adhibendorum  tollentes  dubiam 
fignificationem. 


DE- 


i8<5 
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DEFINITIONES* 


i. 


'Parallehgrammum  rettatigu- 
lum  ABCD  contineri dicitur fub 
duabus  rettis  CA.  AB>  refitum 
angulum  A  comprehendentibus. 


Antea  vidimus  generationem  alicujus 
fupcrficiei ,  quse  in  memoriam  revocata 
parallelogrammi  re&anguli  formationera 
intclle&u  reddet  faciliorem. 

Re<3a?lincae  AB  perpendicijlaritcr  in- 
fiftat  linca  CA,  quae  concipiatur  ferri 
fupra  lincam  A  B  ,  ut  ipfi  fcmpcr  mancat 
pcrpendicularis ;  cumiftalinca  CAper- 
vcnerit  ad  punftum  B :  tum  extremura 
pundum  C  dcfcriptam  rclinquet  lincam 
CDiqualemipfi  AB;  &cumlineaBD 
fit  quafi  cadcm  cum  linea  ACcx  pundo 

A 
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A  delata  in  pUnSum  B  >  crit  linea  B  D 
etiam  aequalis  ipfi  A  C. 

Unde  patet  ad  invcnicndam  totant 
quantitatem  feu  areatn  alicujusparallelo- 
grammi  requiri  tatitum  notam  longitudi- 
nem  duorum  lateram  angujum  tc^tum 
lontinenrium. 


c 


p 


Xf 


R 


8 


1    *m 


T 


ae 


6 


T> 


A  '9     X  *    4r     B 


Quod  ut  adfmc  darios  evadat ,  iicut 
&  ar&iffimam  inter  linearam  in  fe  mvi- 
cem  ductum  £t  numerorum  rmikipiica- 
rionem  effe  affini tatem ,  ponamus  lineam 
C  Adivifam  efle  m  quatuorpartcsxqua- 
fciCP.P&XO.OA.  GmUkcr  lincam 
'-  :  " ""      AB 


i88  EuClidis 

A  B  in  quinque  partcs  >  quae  prioribttt 
sequales  fint.  Si  jam  linea  C  A  fuper  A  B 
mota  pervenerit  ad  locum  l  Q  pun&um 
C.  defcriptam  exhibebit  lineam  C  Q^ 
pundum  P  ,  lineam  P  R  :  X  >  lineam 
X S.  O ,  lineam  OT;  adeoque  unico 
ifto  motu  fada  erunt  quatuor  ifta  minora. 
quadrata  CR.PS,XT.Oi,  quot nim. 
linea  C  A  partes  habet :  fi  enim  ex  pluri- 
bns  conftaret  partibus ,  etiam  plura  con- 
ftituta  eflent  quadrata.  ^, 

Facilc  autem  intclligimus  iflud  Tflem 
effe  ac  fi  numerus  4  ducauir  feu  multiplir 
cetur  per  1  feu  unit^tem.  .  "^ 

Simifiter  fi  linea  Qi  (  quae  ead$m  janj 
concipienda  eft  cum  A  C  )  Tecundo  tnoto 
pervenerit  ad  punchim  2-,  eodem  njodo 
quatuor,  alia  quadrata  efficientur  qijse 
prioribus  addita  fimul  8  dabunt :  id  quod 
iterumidemcft,  acfi  numerus^bismul- 
tiplicetiir  per  1  feu  femel  per  2 .  # 

Non  aliter  fi  Irnea  A  C  pcrget  moveri , 
tcrtius  motus  quatuor  alia  prioribus  adji- 
cietquadrata,  quatuor  alia  quartus ;  £0- 
nec  tandem  quintus  ultima  quatuor  ad- 
jurigendo  quadrau  totura  parallelogr^m- 
mum  red^ngulum  perficiat  &  cofnpleat  1 
quae  omnjia  quadrata  fibi  invicem  addita  , 
2  o  exhibebimt  j  <ju$d  w&s  idcm  eft  *c  fi 

iwme^ 
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numerus  4  quinquies  per  unitatem  feu  fe- 
melper  5  multiplicatus  cflct;  quae  opc- 
ratio  fimiliter  eundero  producit  nume- 
rum   20. 

«Cxterum  notandum  cft  in  fcquentibus 
ad  multiplicandum  lineam  A  Bpcrlineatm 
CD,  feti  ad  ducendam  lineam  A  B  in  li- 
neam  CD:  vel  tandcm  ad dcfignandurg 
rcdangulum  coroprehenfum  fub  lateribus 
A  B ,  C  D  me  femper  fcripturum  ^AB. 
CD. 

Unde  jam  exiftirno  manifeftam  faxls 
cfle  rationem  ob  quam  ad  inveniendam 
alicujus  feu  omnium  parallelogrammo** 
rum  reftangulorum  aream  folummodp 
duorum  laterum  rc&um  angulumcom- 
prehcndentium  requiratur  noritia. 

Hinc  porro  apparet ,  quomodo  cogni- 
ta  area  parallclogrammi  rcftanguli  >  & 
alterutro  laterum  altcrum  iriveniri  poffit 
latusj  dividcndo  fcilicetdatamareampec 
latus  cognitum  :  ld  quod  in  parallelp- 
grammo  ABCD  clare  patet,  quod  20 
quadrata  continct ;  qui  numcrus  fi  divida- 
tur  per  4  feu  cognitum  latus  C  A.  acquire- 
mus  5  pro  laterc  A  B.  &  viciffim  fi  20  di- 
vidatur  per  5  fcu latus notum  AB,  iuve- 
nietur  4  pro  altcro  latere  A  C. 

;  NO- 


/ 


ijo      .Evcx,ii>is 

N    O    T    A. 

Pritno.  Paralklogrammum  dicitur  re- 
dangulum  quod  habet  unum  angulum  re- 
029.&  &um.  Namfiunus  eftre&us,  a  erunt& 
*+u    teliqui  reai. 

Secundo.  Parallelogrammum  eft  vel 
oblongum  vel  quadratum. 

Oblongum  eft  quod  latera  contigua 
habet  inaequalia ,  five  quod  continetur 
fub  duabus  re&is  inaequalibus ;  iJlud  au- 
tem  nos  in  fequentibus  femper  expri- 
memus  hoc  figno  C2;  adeoque  ex:  gr:  q 
A  C,  femper  figniticabit  parallelogram- 
mum  re&angulum  A  C. 

Quadratum  eft  >  quod  fub  duabus  re- 
&\s  aequalibus  continetur :  illud  etiam  ex- 
primemus  tali  figno  □  ut  □  C  D ,  fem- 
per  denotet  Quadratum  C  D. 

Tertio.  In  fequentibus  nomine  re- 
danguli  Euclides  femper  intelligit  pa- 
rallelogrammum  redangulum. 

Quarto.  Geometra  omne  parallelo- 
jgrammum  exprimunt ,  duas  tantum  no- 
minando  literas  per  diametrum  oppofi- 
tas  :  ut  ad  defignandum  parallelogram- 
mum  appofitum  adhibsnt  llteras  A  D.  vel 
BC 

"II.  Omais 
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Omnis  paraUelogrammi  fpdtii 
ttnum  quodfibet  eorum  qu*  circa 
diamtrum  illius  fint ,  paralklo  - 
grammorum ,  cum  duobus  compk- 
tnentiSj  Gnonm  Vocatur. 


A    * 


Figura  I-GEH»  compofita  cx  duo- 
bus  complcmcntis  F  G.  E  H  & ,  quod  dr- 
ca  diametrum  eft,  parallelogrammo  G  E , 
dicitur  Gnomon  fen  norma ;  ad  imitatio- 
nem  illius  inftrumenti  quo  fabri  utuntur , 
«d  examinandum ,  utrum  ex.  gr.  duo  pa- 
rietes ,  vel  duo  afleres  ad  angulum  redum 
conjundi  fint  nec  ne. 


N 


PR<H 


ipt 


EVCLIDIS 
PROPOSITIO    I. 


«eor,  i.  Si  fuerint  dua  recl*  G  i^  AB3 
quartm  altera  feBa  fit  in  quot- 
cunquepartes  AE.  EB  alterafe- 
ro  infecla ;  erit  reclangulum  fub 
illis  duabus  G&  AB  compreben- 
fum  <equalc  reclanguRs ,  qu<e  fub 
wfecla  G ,  ifffub  fmgulis  fegnm- 
tis  AE.  EB  continentun 


G 


•  J4.*. 


DEMONSTRATIO. 

Ex  punfiis  A  &  B  erige  duas  perpendi- 
culares  A  C ,  B  D  aequales  datar  G :  & 
junffo  C  D ,  ex  E  duc  redam  E  F  paralle- 
lamACvelBD.  TumliheaeCA,  FE 
inttfr a  fe  gquales  erunt  »lcs  datae  G. 
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Jam  qAF  continetur  fub  C  A  hoc 
eftG  &  fegmento  AE. 

Et  ^  ED  contineturfub  FE  hbceft 
G  &  fegmento  E  D. 


Duoautem  dlaAF,  ED  fimul  funt  b  Ax»  16. 
b  aolia  toti  r^to  A  D  quod  continetur  fub 
dataG&tota  AB. 

Ergo  patet  veritas  propofitionis. 
Sub  calculi  formula  breyiter  fic  demon* 
ftratur 

AB»AE*  EB 


G         G  G  ]M 


cAx,6> 


c;C!  G?  AB  »  »a  G,  AE  *  C3  G, 
EB.  Q^  D.  E. 

Sit  A  B.  10.       Vcl  in  Numeris 
AE.  7.  10»  7*  jlvr 

EC.j.  4      4       4jM 


G.      4.         403028®  11.3040. 


N  z  P*o* 


**4 


EVCLIDIS 


Propositio  II. 


nedc.  x.  Si  re&a  A  B  fefta  fit  utcunquc 
wCf  D tria  reflangulafub tota 
AB  y  &  fingulis  fegmentis  A C. 
CD.  D  B  comprehenfa  aqualia 
Jutttquadratoquodfo  a  tota  A  B, 


g    O     H 


A.  C    O 


DEMONSTRATIO. 

Super  A  B  fiat  quadratumBE,  ducan- 
tur  C  G.  D  A  parallelx  A  E :  qux,  funt 
•M**-    aequales  •  AE.  hoc  eft  AB. 

qEC  fit  abEAhoceft  AB&par- 
te  A  C. 

«ZjGD fitab G  Choceft  AB  &  par- 
e  C  D. 

aHBfito  HDhoceftAB&parte 
JDB.  Cura 
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Cum  autem  tria  cda  EC GDHB, 
fimulfumta  conftituant  dtumEB,  pa- 
tet  illa  etiam  ipfi  efle  «qualia.  b  bAx,  13; 

Sub  calculo. 


ABa)AC$CD*DB.  lM 
AB       AB        AB        AB.  !  " 


i) 


□  AB  a>  a  AB.  AC  *  H3  AB.CD. 
*  »3  AB.  DB. 

Vel  in  numeris. 
SitAB  io.AC2.  CDj.  ErgoDBy. 

10  »  x  *  3  *  5  ") 

IO       10         IO        10  J 

IOO  30  20  41   JO  ■!•  50  90    IOO. 


N  3  PRO- 


ip<$  EUCLIDIS 

Propositio  III. 

ihett,  Sit  recla  A  B  fefla  utcunque  in 
3*  22,  reclangulum  fub tota ATS  & 
partium  alterutra  A  E  comprehen- 
fum  ,  aquale  efl  ejusdem  partis 
A  E  quadrato  ,  una  cum  reclan- 
gulofubpartibue  AE.  EB  compre- 
henfo* 


«34.1. 


DEM.ONSTRATIO. 

Ex  A  &  B  erige  perpendiculares  A  C. 
B  D  aequales  fegmcnto  A  E :  tum  jun&a 
CDducaturEF  parallela  AC,  qtueipfi 
A  C  etiam  •  erit  xqualis. 

CE 
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3  CE  continetur  fub  CA  hoc  cft 
A  £  &  fegmento  A  £ ,  adeoque  CE 
eft  quadratum  fadum  ab  A  E. 

^  F  B  continetur  fub  F  £  hoc  A  E 
&  fegmentb  E  B. 


□  CE  cumfeu  S^FB  eftaequak 
ti  CB,  comprehehfo  fub  C  A  hoc  cft 
fegmexjto  A  E  &  totalinea  A  B. 

Q.  E.  D. 

Sub  calculo. 

ABa>  AEj£  EB  "I  M      • 


AE      AE        AE 


T 


•3  AE,  AB. »C3  A  E*  ■»  AE.EB. 

♦ 

Vel  in  numcris. 

* 

Sit  A  B.  i  o.    A  E.  6 .  Erg o  E  B.  4. 
io-a>  tfgTJn 


6        6       *    "    M 


w*-*0m**m*m 


60  ao  36^  24  ao  60. 


N  4  PR0< 


.*9* 


EUCLID  I.f 


Thett» 
4» 


Propositio    IV. 

4 

5/  ra2d  linea  A  B  utcunquefe- 
Ba  ft  inC,  JO&adratum  totius 
A  B  erit  <equale  quadratis fegmen- 
torum  AC.CB,  una cum  bisfum- 
to  reclanguh  jub  fegmentis  A  C. 
CB  comprehenfo. 


DEMONSTRATIO. 

» 

•46« i,        SuperABfiataQBD,  &duflaDia- 
metro  B  D,  fumatur  BK  »BC;  tum 

ducan* 
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ducantur  CF  ,  KH  parallelx  lateribus 
BE.BA. 

Tum  in  parallelogrammo  HF  crit  DF  a> 
HG  » >  AC:&  HD  b  ao  GF  etiam  ao  AC:  b  ,4,  t. 
ut  &  *  omncs  anguli  re&i :  Ergo  H  F  eft  c  2    ^ 
□  SegmentiAB.  &*V*« 

Simili  modo  in  parallelogrammo  C  K 
erit  CB  *>  a>  GK.  Et  CG  »  BK» 
C  B :  ut  &  omnes  angulr  re&i.  c  Ergo 
C  K  eft  □  fegmenti  C  B. 

Deinde  ^  F  K  continetur  fub  F  G  ao 
AC:  &GK  33  CB. 

Ut  &  ^  A  G  continetur  fub  uno  feg- 
mento  AC&fubCG  ao  CB. 

Quae  duo  ^la  fi  ad  duo  reliqua  [Uta 
addantur,  exhibebunt  fimul  totum  □ 
quod  j£t  ab  A  B  j  .adeoque  ipfi  xqualia 
crunt>    ,   _ 

Per  calculum  noc  modo  demon- 
'         ftratiir. 

AB»AC  *  CB  y' 
AB  ao.AC  *  CB  J   M' 


**     '  «      '  "'       '  ■      '.J.fl     V 


C3AC*«6  AC.  CB. 

*C2AC.  CB*nCB. 


rrr 


dab>qa-c  **~g  ac.  cb 

-    'L  '*□  CB.  • 

N  5        '         Scu 


lOO 


luCLIDIS 


Seu  in  numeris. 

A8  a>  10, 

» 

AB 

IO 

AC  ao    6. 

» 

AB 

lO 

ErgoCBo 
AC  6 

4- 
4 

CB 

IOO 

6  AC 

AC  6 

4 

CB 

4  CB 

3* 

16" 

< 

24 

2 

■K 

48 
36- 

l<5 

ZOO 


CO 


» 
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COROLLARlUM  I. 

^Parallelogramma  circadiame- 
trum  quadratifunt  quadrata. 

demonstrAtio. 

Hoc  patet  ex  demonftratipnc  pracedente: 
Probaturn  enim  eft  parallelogramma  H  F, 
&  C  K  circa  Diametrum  D  B  conftituta 
habere  omnes.jjngulos  redos  &Iateraae- 
qualia ,  adeoque  illa  effe  quadrata.  Cum 
jam  idem  in  talibus  omnium  quadratorutn 
obtineat  parallelogrammis ,  fequitur  illa 
efle  quadrata. 

COROLLARIUM  II. 

Si  reEla  linea  bifariam  fecetur 
quadratum  totius  linu  quadru- 
plum  efl  quadrati  a  dimidia  facli. 

DEMONSTHATIO. 

Si  en^m  fkAC  a>  CB,  erit  quoque 
BK  ao  B  C ,  acteoque  C  K  Quadratum  di- 
midiae  A  B :  Similitet  AC»CG,  crgo 
A  G  erit  quadratum  dimidia?  A  B :  Ncc 
non  HD©DFa>  dimidiae  A  B :  Ut  & 
denique  F  E  ao  E  K  ao  dimidiae  A  B :  qua- 
re  Quadratum  totius  A  B  continebit.  4. 
quadrata  fa&tfa  dimidia  A  B. 

PRO- 
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PROPOSITIO  V, 

Tbcot.  j.  Si  recla  Unea  A  B  fecetur  in  <t- 
qualia  inC,<?  non  -equalia  in  D ; 
reclangulum  A  Gfub  imquaUbus 
fegmentis  ADm  DB  comprchen- 
fitm ,  una  cum  quadrato  HF  ab 
intermedia  feclione  CD  ,  <equale 
efiquadrato  C 1 ,  quod  a  dimidia 
CB  defcribitur. 


p    i 


»46:1. 

bjl.l. 


PRiEPARATlO. 

1.  SuperdimidiaCB  6at  aquadratum 
C I ,  ducaturque  diameter. 

2.  Ex  D  ducatur  D  F  lateri  B I  bparal- 
lela. 

3.  Sumta  BK  a>  BD,  ducaturKL 
*>  parallela  A  B ,  ut  &  A  L  parallela  B  K. 


LlBER.   SECONDUS.  20J 

DEMONSTRATIO. 

A  H  continetur  fub  A  C  &  C  H  » 
D  B :  Ut  &  a  B  F  continctur  fub  B I 
»  AC&  DB:  Ergo 

-sAHjocBF   "I 
-=CF  aocCF  J  A- 


"•=  AH*^CF  ao  -^BFJiiaCF. 

hoc  eft.  hoc  eft. 

B'AG$  riH-FaD    nCI. 


In  numeris. 
Sit  tota  AB  1  o.  Ergo  dimidia  AC,  CB  J. 
AD8.  ErgoDBz.  EtCDj. 


CB  5! 

CB  5f 

M. 

M    1  AD8 

M'  I.DB2 

CCB  2j 

~a  A  D.  DB.  i<f. 

* 

Tura. 
CD  l\M- 

•>. 

CCD  9A    - 
C2AP.DBi5.f  A 

r~2  ADB.  *i* □  CD  25. utantc. 


i 


*RQ. 


*°4 


EUCLIDIS 

Propositio  VL 


TteM-5-  SireclatA?  fitbifariamfecla 
inC,  eique  refia  quadam  BD  ad- 
jiciatur  ;  Erit  reclangulum  fub 
tota  compofita  tATD  &  adjeclaBD 
contentum  una  cum  quadrato  di- 
tnidi<eCB,  <equak  quadrato  ipfius 
.  CD  compofiu  ex  dimidia  &  ad* 
jecla. 


K 


c 


O.B 


C  B    » 

PRiEPARATlO. 

i.  SupcrCDfiat  c?  CE. 

2.  Du6h  Diametro  F  D ,  exBagatur 
BGparallelaDE. 

\.  Sumpta  DI  ao  DB,  ducaturlL 
parallela DA,  ut & A L paraUela D I. 

DE* 
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DEMONSTRATIO. 

CAK  continetur  fab  A  C  &  C  K  ® 
DI  »  DB;  Et .«a  HE  continctur 
HG»AC.&GE»BD:  Ergo 

aAK    »     aHE  l. 

■gClftDKGaoPCHB  □  KG  f  A* 

«=AK  *a  CHiDKG.  so  aCl 
*  <=  H  E  *  □  K  G. 

hoc  eft 
C2AI*aKG  ao  Q  CE. 

In  numeris. 

Sitlinea  ABio.    BD  2.    Ergo  tota 

A  D.  i  z .     Dimidria  A  B.  fcu  A  C. 

feuCB  5.  ErgoCD  7. 

AD  12.I  ., 
BC      i.\U' 

«sAD.DB  24  I 

□  cb.       25  f  At 

^AD.DB*nCB45>»45»aCD. 


Pro« 


iotf 


E  UCLIB  IS 


Pr.ofositio  VII, 

•neftr;  7.  S*  r*&*  A  *B  utcmque  fecetur 
in  C ,  #"«»*  quadrata  totius  AB  i$ 
vtriuftts  fegmenti  C  B ,  <equaUa 
bis  fumto  reciangulo  contento  fub 
tota  AB  Qsf  fegmento  diclo  CB, 
»«4  cum  quadrato  akerwsfegmen* 
tiAC. 


F  a 


PRjEPARATIO. 

%4aX       l'  Saper  »  A  B  fiat  □  A  E. 

z.  Sume  B  M  ao  B  C ,  &  ducantur  CL 
bji.i.  M  K  b  parallelac  lateribus  B  E.  B  A.  Erit- 
cj4.i.   queLEaocCB. 

3.  Super  LEfiataLG. 

DE* 
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D^ONSTRA  Tia 

*  •  ' 

D  uo  Cta  A  E.  E  F  30  d  duobus  dis  d  Ax.  13; 
AM.  MF  cumquadrawKL.  - 

Atqui  CAM  continetur  fub  AB  & 
BMfaoceft  B  C. 

C2  Mf  «aotJnettirrWMG  (qu*&« 
cile  probatur  e0e  aeqiwlis  AB>  cum  iit  ME 
»  AC&feG  35  CB)  &GFnoc  eft  BC 
-  UtArC?«Lnc4KHWcftACaIwr6 
fcgancato.'  ;      •  . 

Ergopatet  veritas  prbporitionis. 

'    *  "*  In  numeris. 
Sit     AB  10.    Q  Afc  ioe.1-  ^^ 

AC  .  8.    C?  CB       4 j  *• 

ErgoCS  _>.   C  AJB^"lfiri  104. 

*  * 

ABJ   * 

Bd 


W=i  A^  B  C  *  C  Kc-104. 


ut  ante. 


S.i. 


.\>:  : 


O 


V.  ',   r- 


Pro- 


to8  EtfCLIDIS 

r 

Propositio  VIII. 

tte«.f.  Si  recla  tinea  A  B  fecetur  ut- 
cunque  inC,  eique  adjkiaturA  D 
a>  C  B :  Reclangulum  quater  com- 
prehcnfum,  fub  data  AB  &  at* 
terutrofegmento  CB  unacum  qua- 
drato  akerius  fegmenti  ACyerit 
aquale  quadrato *2>  K. qtiid  jit 
acompofita/D  B.       ^ 


■D  A 


<s  b 


PR^PARATIO. 

i,  FadUD  E.  I U  KH  a>  DA  f. 

CB 


I   V 


I 
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CB  ducatur  E  F  parallela  D  B ,  qusc  ipfi 
CN  parallela^RK  occurrat  in  F: 

2.  Deinde  ex  H  agatur  H  G  paralle- 
k  K I ,  qux  4'pfi  L  M  parallelac  I DL  oc- 
curratiriG. 

DEMONSTRATIQ. 

Qoadratum  totum  D  K  continet  4, 
Reftangula  DF.  RN.  KG.  IM:  qus 
continentur  fub  DC.  CF:  BHL  HN: 
K  L.  L  G:  I E.  E  M:  hoc  eft  qusc  otnnia 
comprehenduntur  fub  AB  &  CB:  una 
cum  Quadrato  MN  quod  fitalatere-MF 
hoc  ^eft  altero-ftgwfcnto  AC.  ^~^deqque 
patet  Quadratum  totjajBeflfe  ^qual^.Jftis 
Tlcdatgulisy  tfna  cum  quadrato  altejrius 
fegmentu    .,  Q^E.D.  | 

.  \         _  i 

,  •       tiknutncris.  i 

Si*A-B  ip.  —  A  C  8:  Ergb  C  B  z. 
%Cio|  ^B  iiT  w    '  -   ■ 

CB   i)  DB  izj  M- 

•=AC.  CB  zo)  M   □  DB  144 

■  .      .       V  ^an*e- 


AC 


i4j 


A. 


*^j 


J4* 


>  ..,  ..    .        ...  ...  .    • 

O  2  PR.O- 


*l«  .:  EUCLID  15 

f         .  •  -     » 

'    P  m  o  p  o  s  i,t- 


Tke6r.  0. 


(      <  » •        .  *■ 

•  ■  ,  a       • 

Sirtfta  linea  A$fceet*rin 
aqualia  in  C ,  £7  00»  dquaHa  in 
J> ;  quadrata  ititqualkm  figmen- 
torum  AD.  DB*  dupla  futit  qua- 
iratorum  AC.Cb*  qu*  a  dimidia 
AC  &  ab  tntemedia  CD  fiunt .. . 


PRjEPARATIO. 


*  **■-  ■% 


t  *  Ei  A  &  D  ere$y  perpcadiailari- 
bus  AE.  DF  ©  Ap  i  «focstut  EF*:  iju* 
erit  ao  AD.  , :  • 

iT  Fa<3a  BG  ao  DC  (undc  fit  GF 
«x  DB)  ducantur  EC.  CC.  EG. 
:-:  "  *r  -  <>  .    Erunt- 
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Eruntque  E  A  C.  G  D  C.  E  F  G  per, 
conftrudicmem  TrUnguta  re&angula. 

Uti  etiam  ECG;  Cum  enim  3,  to- 
guli  ad  C  fimul  (per  13.I.)  fint  a?qua- 
les  duobus  rc&a»  fi  ab  illis  aufcrantur, 
duo  anguli  E  C  A«  G  C  D  >  (qqi  finguli 
perSchoh  1  3.  I)  funt  femjre<3i,  rema- 
nebit  angulus '  E  C  G . »  tuji  Refio. 

DEMON^TRATIO.     ; 

s.  Qttia  flT~~TrianguHs  reftgngujfe 
EAC  GDC,  cft  EA  30  AC  &  GD 
a>  DCf  erit. 

□  EC  duplutri  *'  □d  A  C1    .         «47**« 

□  GC  duplum  §  nti  CDJ  A 

,.)  1  1  •  ■     ■ 11  «iiii  i     ■   1 1 

.  DuoH~]ta  EC.  G  C  dupla  □&{um 

AC.  CP;— " ~ 

2.  AiquJ^j^  TftSngulo  rjg#an|ulo 
EC4. 

.  HJ  E<J  a>  a  ntis  &£.  G  C. 

Ergo  CJ  E  G  d^Niis/btorum  AC-  tD 
13 '•  ^SPH^  in  t>rianguio  rectan^ulo 
Er  G. 

□  EG»cusEF.  FG. 


Ergo 


ta  £F.  FG. 
>    Oj 


llQC 


irz 


E  u  c  LlPtS  N- 

hoc  cft 
□ta  AD".  DB  dupla  Ctorum  AC. 
[.  E.  D. 

In  numeris. 

Sk  AB  10.         Ergo  AC.  CB  5. 
AD7.         Ergo  DB  3. 
Et  CD  z. 


□  AD  4p 


O.  CD    4J 


an'AO.DBj8:  puAC.CDzj 


r- 


bis  CJa  AC.  CD  58. 


PRO. 
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Propositio    X. 


Si  refta  AB Jefta  fobifariam™ 
inC,  eique adjiciatur BO i $ua- 
dratatotim  compoft<e  AO&ad- 
jecl«  BO  erunt  dupla  quadrato-  . 
rutn  AC.  CO^  cju&  a  dimidioAC 
fiunt ,  &  aCO  compofita  ea  di- 
midia&  adjecla. 


ThtOfc 


J 


PRiEPARATlO. 


,  i.  Ex  A  &  O  eredlis  perpeudicuhri- 
bus-  A  F.  O  E  »  GO  ducatur  F  E  quae 
erit  ao  AO. 

2.  Tum  fa&i  AG  ao  AC  feu  CB, 

O  4  (un- 


• . » 


*i4  E u:chi  r>  i  s 

(unde  fit  F  G  33  B  O  )  ducantur  G  C. 
CE.  EG.  « 

Eruntcjue  GAC.  EOC.GCE.  EFG 
triangula  reflangula ,  ut  in  prarcodenti  dc- 
wonftratione.' 

DEHONSTRATia 

i.  Quia  in  TrianguHs  reftangulis 
G  AC.  EOC  cft  GA  v  ACz  &  EO  *> 

OC.  Eric 


•4^1. .      □  GC  duplum  a  □«  A 
□  CE  duplum  •□*! 


si 


~  .CMGGi ■  CEdnplaQrorum  AdCO. 

ar  Arqm-.4a:^Triangulo   redanfculo 

|     .□'<?E»-ipcbGC.ci. 


s 

«T 


Ergo  □  GE  <J«f  lum  □tornm  AC.  CO. 
,3.  Denique  lh  Triangulo  reftangulo 
E3FG. 

<  O  GE  »  » j-jtis  EF.  FG.~    • 


Ergo  Qa  EF.  FG. 
hoc  eft, 
CJta  AO.  BO  dupla  Qtoram  AC 

CO.  • 

Q.E.  D. 

■  •    > 


LlB&ft  ^ICUNDVS.  »JJ 

i%»  •/_    Vdia  pwaeiis. 

Sit  AJB  » 10.        Et^o  AC.  CB  f. 
Sjc  BO  33  i.        Ergo  AOsoiz. 
Et  CO  »  7. 


45>J 


CO49J 


-r 


GaOA.OGi48  CtaACCO/^l^. 
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21* 


fi'TJfC  LID  IS 


pRoPosittp  XI. 

?h*i.  i.  Datam  re&am  A  B  ita  Jecare 
inGyttt  re&angulum  ccmprehen- 
fumfubtata  UneaABjtf  unofeg- 
mentonm  B  G  fit  xquaJe  attcrius 
fementi  AC '  quadrato. 


( 


X 


/ 


B 


"*  m~~    #v 

H 


CONSTRUCTIp: 


s 


i.  Ducatur  AD  perperxficularis  &  ar- 
qnalis  ipfi  AB. 
.  2 .  Divifa  AD  bifariam  teET junge  EB. 

3.  Sumatur  EF.  EB. 

4.  Fac  AG  a>  AF.     Et  dico  fa&um 
cflc  quod  quaeritur. 

DEMONSTRATIO. 

•'    Supcr  data  AB  "<^>mplcatur  □  AC  ut 

& 


LiberSecundus.        1X7 

&  fupra  AG  a  AH  &  ReaaHG  pro-  * 
ducatur  in  I. 

i  «a  DF.  FH  (hoc  eft.  FA)  _  _  EA 
*>  »_EF.  hoccft  _  EB.  •«•*• 

,    Atqui  Q  £B  »  _  AB.  fcu  _  AC  b^/.  U 
_l._EA. 

f  «  _J _____ 

•    Ergot!  DF.  FH  _1  _  EA  »_  EA. 
.  -Ec  ablato  utiimque  _to  EA. 


_DF.FH«»  _  AQ,P  cAfcj, 

cDG  cDG 


t* 


□  AHaodCG. 

Atqui  □  AH  fit  a  fegmcnto  AG  & 
•_z  CG  continetur  CB  Koc  effi  AB  &  al- 
tero  fcgmento  BG. 
Ergo  patet  fa&um  effe  quod  auCTebatun 

S  C  H  O  L  I  U  M. 

In  numeris  h*c  propofitio  nullofolvt 
poteft  modo  ,  cym  radicis  «juadrata:  ex- 
tra<5tio ,  qux  hic  requiritur ,  bon  fempcr 
rationale*  numeroS  admittat* 


Pno- 


%i%       .    Eu  ctipis 

•  •  > 

PROPOSITIO    XII. 

9 

i 

''.:■'■  ,  ".. 

-rbcei.  ln  triangido  obtufangulo 
*ABC  quadratum  tateris  AC , 
quod  obttifo  angulo  opponitur  , 
Juperat  rdiquorum  laterum  AB» 
BC  quadrata  ,  bis  fumpto  re* 
tlangulo  >  quod  continetur fub  la~ 
tere  CB,  & '  fub  ipja-  BD  in  di- 
reflum  ei  addita  ufaue  ad  per- 
pendkularem  ab  akcto  acjuto  an- 
guh  A  cadentem. 


DE- 


.    >    «.       .  .  ■'.**. 

DEMONSTRATld/ 

□  AC  30  *  □  AD.  *  O  DC.  M7: *• 

Atqui  □  DC  *»  a>  Q  DB  *  □  BCb  4  u. 
&*  •**-*>  DBG  A  uj 


Ergo  hifceJBrtocufn U  DC 

a  ACsb IfTDf ij  d  PB  ft  fiSBC 

•j  *  z  a  DBG       ^ 
Atqiii  rurfus  Du6~  Cca  A"D.  DB  *  ao 
fcjA*.  i         | 

-  ErgaiMJciailloJwrn  14cum  re- 
*  |  P°4to-     1 

n  ACan  fj.  AfttjfrdBCtj-j  q 
*  DBC.         VI       i  - 


-  •  •  .  <   .•         r* 


V       t 


..*•  -.i    •      ..     .    >"  ::*!    \ 


•    i  *f '  \  ;r  •*>        , 

*  •*    f »        • 

.  *." '  -i   .  - 


V    t 


Vel 


ZIQ 


EUCLIDIS 


Vel  clarius  &  quafi  ad  oculum  hoc 

modo. 


*  ^. 


K      „ 


t.  Super  DC  faflo  Cto  DF,  duca- 
tur  BN  parallela  DE. 

2.  Fadis  BH  ,  &NIaoDB,  du- 
cantur  GH  &  IK  parallelz  ipfi  DC. 

3.  Super  AD  conftruatur  2  um  LD. 
Tunc  BK  eft  -quadratum  baieos  BC. 

Et  DH  quadratum  ipfius  DB. 

Re&angulum  HE  comprehenditurfub 
HG.  GE  fea  DB.  BC. 


Libe*  Segundus.        Zll 

.Re&angulum  IF  cofnprehenditor  fub 
IN.  NFfeu  DB.BC 

£3  AC  a>  CJ  AD  *  □  DC. 

Seu 
-  C  AC  ao  □  DL  ijl  O-DH. 


J—. 


Moc  eitdAB 
4lC?BK»l«2GlisHE.lF. 
.  Adeoque  patet  duobus  Ctis  p    cjtiar 
fiunt  a  lateribu*  AB.  BC  ,  debcre  addi 
C2la  HE.  IF:  feu  bis  fumptum  *b  DB. 
BC>  u*  ifta  furamaiiat  ao  dio  AC. 


:*. 


SCHO- 


i,zz  E.u.Gbip  z  *     { 

9 

S  C  H  O  L  I  U  M  t 


Hoc  modo  paulo  aliter  eadem  propo- 
fitio  demonftrari  poteft. 

Ex  B  erigatur  perpendicularis  B  E  ao 
BA ,  &  ducatqr  EC, 

Hoc  fado  400  ttiangula  ABC.  EBC 
habent  duo  latera  AB.  BC  aequalia  ipfis 
JEB.  BC :  at  vero  angulum  ABC  <  an- 
gulo  EBC:  Ergoper  24.  I.  bafis  AC 
crit  <  EC.  Adeoque  S  A'C  <J  HJto 
EC  hoc  eftqtis  EB  f.  AB  &  BC 

Unde  patet  nihil  aliud  requiri ,  quaor 
ut  inveniatur  differentia  Ccorum*  A  C 


Q.DC 


•0  a  Cx>n  a  r>*n.D  c. 

Atqui  □  D  C  ao  □  D  B  *Qflf  £  * 

GAc»n4$4^ 

*  i  ciDBC         ii 
Atqiii  d» A D. D,Rjd  Qco A B f. E B. 

nACaonEB^itjBCfti  i^DBC 
□  EC^DEB*tjBC 

— L —H — _^ 1 ^ 

Quae  fi  a  fc  inviceln  fubtjahanttir ,  crit 
2  «DB  C  jifoemw  □tptum  A  C.  E  C 
fcu cxccffus quo  dJrtC  iiiperat  □  E C » 
j<Q€Gftqu^r^EB  BC.  fcu  &$,£<£> 

C/A  .4.  '/  .'1    .;  ,    (I  A  >.[.-'  .i     .'     :.i'.'i  3  JI  A. 

,,.,:.  S  C  H  G  W.UM  ^t  j  a 

fcx  hac  propoutione  geducirur  gene-* 
ralis  Re^ula  G^6tt(etfarutn  ,  qua  ex  tri- 
bus  trianguli  ofctufaiiguli  latqrii>B&o&a& 
tis  inveniunt  jbafto  >p^odudam  vel  illius 
fegmentum  B  D.qoa? imperar,  ~orrqua- 
drato  AC  demtiliirAma  cjuadratoriim  AB. 
B  C ,  reliquum  dividatur  per  duplurn  ba- 
feos  B  C ;  quae  opefatto:  exhibi&ifcjjifle- 
fitam  DB.        .*•  J  ;./,     ^ 

-O.TI  .t  >..?.•  Qi"» 


4 


Qaarc  (i  in  Triatiguto  obtufitngtrib 
A B C  ponatur  latus  AB  1 3.  B  C  4.  & 
ACij,  tnvcnietur  pet  hoc  Scholium 
DB  j:  Etpropofitioficdemonftrabitur. 

In  nytjieris. 

cACaij-       DBf.  1 

BC4.J 


M. 


**■ 


■=UBC  20. 
2. 


3 


M. 


»  » 


a«=.DBC   40 

□  ABi 

□  BC 


A. 


bumma  225.  a>  □  A.C. 

■>  Q.  E.  D.  P*o% 


Lib£H  Secundus, 


225 


Propositio  XIII. 

in  acutanguh  triangulo  ABC 
tffadratm  lateris  AB  ^  quod 
acuto  axguh  €  opponitur ,  fupe- 
ratur  a  qnadratis  reliqumnH  la~ 
terum  A  C./$C,  bisfumtore* 
clangulo  fub  latere  C$Mf  fub 
ajfutppta  iutmus  linea  CDus- 
que  ad  occurfitm  pcrpendicuh- 
rris  *b  akmaugdd  acttfd  A  ta~ 
dentis. 


1». 


I    V  V 


Vi 


&&• 


'\ 


•  7» 


M6         Kvc%ipnn,  ; 

DEMORSTRATIQ. 
«.  C^BC*QDCW  ^fi<j'V 

pAD         r?AD 


f . 


t» 


□  BC*£  □  AD  8  b  DC  a>  cj  Al> 
.v  <#.a  DB  *  t  fafiCa 

•   .  htepL4uo  a»  ADi»^|i 
Etd, 


pi<tuo  qm  A  D.fXGV        i  t 

??>*□  AC.\  ■-,->  />*;!••    .;* 

luo  rjta  A  D.  pijL,    f.47. 1..  s 

»cab.  •  i  vv-ij-.  '-•'*' 


r  .-  •  »        *• 


*  <0 


»« 


fubA*tptta'j 


**     ■* 


"..'i.T\ 


BC.  CD. 


.  E.  D. 


..*  i5-l 


/, 


t  , 


-    v*      '      - 


.-  'I 


A% 


LlBER  SeC  UNDtTS.  227" 

» ♦  ,     f  v 

Alia  DEM.OHSTRATIO. 


t   •         » 


'»  / 


V. 


i-  Super  bafi  B  C  fado  quadrato  BF. 
producatur  At>in  O, 

i.  Fado  OH  33  OF,  ducaturHG 
parallela  F  E.  ♦  '     * 

%.  Super  AD/&  G  E  fiatft  quadra* 
ta  DI.  EL.* 

Tunc  G  p  eft  qtndratttm  fegmcnti 
&  D :  Re&angulum  D  F  compcehenditur 
fub  D  C.  CF  feu  D  C;  CB.  EtRetSbn- 
gulumHMrubHC.  LM.  feuDCCB. 

P  3  G  BC 


3U&  EUCLI^  I;fir.  r 

BG  30  □  BH  cum  duobus 

A  1  □  AC  a>  cto  AK  a  latere  AD  cum 
□  MG  alatere  ME30DC 


□  BC^CJ  AC»  2  ntisGD.  DT 

.  Hoc  eft. 
Cto  AC  *  1.  r-lis  DR  HM. 

Etgo  patet  quadrato  ABdebefe  addi 
duo  ^la  DF.  H  M  :  inrbis;  fijmttim 
•zslum  B  C.  C  D ,  ut  ifta  fumrjia  fiat  a» 
duobus  quadratis  B  C.  A  C. 


£■  ,  ,  fflC 


Tertia 


LlBER   SECUNDUS.  IfcJ» 

tertia  DEMONSTRATIO. 


i     j 


Triangulum  acutangulum  fit ,  F  B  C , 
demonftrandum  eftduoquadrataFB.BC, 
fuperarc  quadratum  F  C  per  duplum  ~ 
CBG. 

Ex  B  erigatur  perpendicularis  BE» 
B  F ,  &  ducatur  £  C ,  tum  duo  triangu- 
la  £BC.  FBC  %  habebunt  duo  latera  EB. 
B  C ,  a>  lateribus  F  B.  B  C  &  angulum 
£  B  C  «<  F  B  C :  cjuare  per  24.  L  latus 
E  C  erit  <  F  C.  Adeoque  E  C  hoc  eft 
duo  quadrata  £B.  feu  FB.  BC  erunt 

<  a  fc. 

Unde  fi  quadratum  F  C  fubtrahatur  a 
quadrato  £  C ,  obtinebitfur  difrerentia  feu 
exceffus,  quo  quadrata  FB.  BC.  fupe- 

P  4  rant 


ajo  Eu.clibis 

rant  quadratum  F  C ,  adeoque  depionftra- 
ta  cri*  propofitio;     *  '  ^  ; 

C-ECgocEBfcunFB^-BC 

Atoui 
C  BC  a>  □  BG  * \  oBGC  *  Q'$C 

Ergo  fii£ta  -Atbftitutione./'    I 

CECa6c?F»*C?BG*^C2BGe 

!   "  «c  GC  S. 

CfCa>  cFB ;-  n  BG  *  C  B"C. 


C  EC-  C  FC  »  2  q BG.  f.  2  'sBG.BG 

4i  zcGCBG 
*  '  Seu   * 


•  -i      »    ■  » 


2  c  BC.  BG, 


Hoc  cft  duplum  ■=  fub  bafi  B  C  & 
fegmento  B  G  ;  pro  differentia  qua  qua- 
dratum  E  C  ,  hoc  eft  duo  quadrata  EB. 
fcu  fB^B  C  excedunt  quadratum  V  C. 

SCHOLIUM.  I. 

Simili  operatione  quoque  innotefcet, 
differentia  quadratorum  A  C  &FC: 
ijuoruiri  primum  opponitur  angdlo  ob-7 
tufo  ABC  altcrum  vcro  acuto  FBC. 

...  .  n  ac 


s 


LlBEK  SeCUNDUS*  2JI 


□  AC-aCFao  2  -pDB.BC* 
ztBG.BC" 

feu  2  B.DG.  BC    . 


Ex  quo  calculo  fequitur  hoc 
Theorema. 

Si  triangulum  obtuCingulum  ABC 
cum  acutangulo  FBClatera  AB.  BC 
lateribus  F  B.  B  C  aequalia  habeat ;  qua- 
dratum  lateris  obtufo  angulo  oppofiti 
AC,  fuperabit  quadratum  lateris  acuto 
angulo  oppofiti  F  C ,  per  duplum  re&an- 

P  $  gulum 


2J2  .     E  V  C  t  I  P  I  s  . 

gulumquod  fit  a  bafi  BC  &DG  intc? 
duas  perpendiculares  A  D.  F  G  intcr- 
cepta.  : 

SCHOLIUM  II. 

Hinc  iterum  fluit  Geometrarum  fe^ 
Tip  8uk  ac^  inVeniendum  bafeos  fegmentum 
*«*•  CD,  ex  tribus  trianguli  acutanguli  la- 
teribus  cognitis :  quod  invenitur  fia  fum- 
ma  quadratorum  A  C.  C  B.  (  circa  angu- 
lum  fegmento  adjacentem  )  fubtrahatur 
quadratum  AB,  & rcliquum per duplatn 
bafin  B  C  dividatur.  •    • , 

Quare  fi  inTriangalo  acittangulb  ABC, 
ponatur  ktus  AC  i  3 .  BC.  1 4.  AB.  1  j :  in- 
venietur  per  hoc  Scholium  bafeos  fegmen- 
tum  DC  5 .  Et  propofitio  fic  demonftra* 

bitur. 


V 


In  numcrts. 


AC 
BC 


t6i  1  A- 


□  AC$cBC      3<?5 


BC 


Liber  Secundus.       IJJ 
CD         l  J  M* 


«i 


oBC.CD  70.  M. 

• ». 


2  ^BC.CD».      140.  1    .v 
6  AB  s     227.  J  A* 


«W«M«WM 


T* 


2  5=  BC  CD. 

Ut  rcquiritur. 


Pro- 


r. 


134  '  E-TJ  C'LID'1  8 

PR0P05IT  lO   XfV. 


&obu  t.     1>dto  re3ifine<fA  aqualfqua- 
dratum  confliiuere. 


\    »' 


5~* 


a  45*  !• 


CONSRUCTIO. 

i.  Conftituatur  uBDs)  redilineo 
A:  quod  fi  habeat  latera  apqualia ,  obtH 
nemus  quadratum  qugfitum.  Si  vero  non 
tum 

2 .  Producatur  latus  D  C  in  F ,  ut  C  F 

fit  30  C  B. 

3.  Linea  DF  bifc&a  in  G ,  centro  G 

radio  G  D  vel  G  F  defcribe  femicirculum 
DHF. 

4.  Latus  B  C  producatur  ad  femicircu- 
lum  in  H.  * 

Dico  quadratum  C  H  efle  a>  reftili- 
neo  A, 

DE- 


21? 


■  »  # 

DEMONSTRATIO. 


•~  i   23f 


rM&.CB  (  feJcft^i  6 G c\*ob». n.. 

□  GF.f.c?GR 
Atqu^c?  GH«a>cGC*jfi3  CH^7*1, 
Ergo  his  in  illius  locum  fubftitutis. 
•=<DC.vC  B  &  jg  GiG  a>  c  G  C  * 
.  □  CH. 
Si  auferatur  utrirdque  cGC. 

<=DCB  ao  Q  CH. 

Atqui  cDCB  3o..Se§aineo  A  per 
conftrlj  \       /j  •  \     -    ' 

^rgo  nCH  ftiam^eft.ao^idcmrc-  * 
dkilineo  A.  '^     *•- ,    .-•* 


HA 


•    L  %«.  ii  :;»-.•    'n*.i4^      fJQ.     t^>*V    «j  \  '  -;\l*.-Vr* 
i,  \. 

'vl?  •  Cl  v Vav;.^  ?Yi  ».«^  K '■?■:.'  vi x\  Vtf 

X 


EU- 


f 


EUCLIDIS 

•     •       -       * 

.  ELEMENTORUM 


LIBERTERTIUS. 


t.       i      /■»  **  ^[ 


I". 


PJB  F1NJTIOHBS+. 


-\ 


I. 


r  *"      •     c 


'       * 


.     / 


£qualts  circuti  fant ,  quorum 
diamari  AB.  5C.  y*»f  <equalcs: 
tvlquorum,  qu*excentrisD-& 
£.  rccl&lintA  DF,  EG.funt<equa~ 
les. 


T    ( 


II. 


Liber  Tertiws.       tyj 

II. 


f 


Re&a  circulum  tangerejki- 
,'  qu*  cum  ckculum \tfngat 

puta  in  B ,  fiproducatur\nC. 

circukm  mnfecaU 


M      t  '  ■*.. 


I XI; 


j     «i 


.1 


<    ,* 


-   *f>  ■*    \        ■» 


Circuli  fe  mutuo  tangere  di» 
cuntur  qui  fefemutuo  tangentes 
vt  in  A.  ftfe  mutuo  non  jeatt^ 


\  4 


•V  •  ••» 


IV. 


H8 


Eucl  rt>i« 
IV. 


'-i 


K.  B 


Ii^  cirwld  aqualiter  diftAU  a 
ceritrd  re&*  "dictMur  1  cumli><?r* 
pendkulares  P&.pP.  tt  centro 
*D.  ad  ipfas  A&sfrlC.  'ducfififc 
qualesfunts  loagms  autem  abeffe 
dicitur  CH;  in  quam  majorper~ 
pendicularis  Qlriadit. 


1        U    \ 


-•  •••■■»   Vi-J..V.  ) 

imentum  cifcuji  r  *A$mf 
ripheria  ACB.  comprebenditur. 

VL 
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\ 


Segmenti  autem  angulus  eft 
CAB.  auifub  reBalinea  AB. 
&  circuli  peripbetia  CA.  com- 
prehenditur. 

vir. 


Infegmento  autem  angulusejh 
puta  ABC»  cnm  in  fegmenti  cir- 
cumferentia  fumptum  fueritpun- 
Bum  qmdpiam  B.  i?  a b  eo  in  ter* 
mnos  recl<6  AC.  fegmentum  ter- 
mmantcs  linu  reB<e  ,uP  BA.BC< 
fuerint  du5$<c. 

*  -      -.      q^  yilL 


*4* 


Etr  CLiDit 

VIII. 


Cumtero  comprehenientes a*h 
gultm  DAB.  tetl*  AD.  AB. 
aiiquam  affumunt  peripheriam  ut 
BCD.  illi  angulus  dicitur  infijlere. 

IX, 


Se&or  ctrcuH  efl ,  cum  ad  ipfirn 
drcuB  centrum  A.  angulus  ABC. 
fuerit  confiitutus :  comprehenfa  ni- 
tairumfigura&Arefiis  AB.  4C. 
angulum  BAC.  continentibus,  &.a 
peripheria  BC.  ab  URs  ajfumpta. 

5fc 


i 


Similii  circhH  fementa  funt 
ABG.  D€ t.-ifa-ifilgilos BAC. 
EDF,  capwlt.  ^quales ,  aut  in 
quibus  anguli  CBA.  FED.  in- 
terfefunt  tqttaks. 

4  •  •       '  -      -  •         - 

Proprie  fegmenta  fimilia  illa  dicuntur , 
«jua  ftDllit»  kitegroTuwCirco-ldrftn^funt 
partes  fimiles ,  feu  ejfe&em  d^On*frw*id-  4 
nto;  hdt  eft  6  oriui*  fcgiwenttwi  fit  vel    . 
cpat»  f,  vel,  fr  J,-  f  firi  cireuft ,  trtai- 
terum  etiatft  fit ,  *,  vef .*,  J,  ffuicirculi. 

Utidfe  feqmwr  ft  fntegri  cif  «ati  fiftt  ac- 
quales ,  illorum  fimilia  fegtnenta  etiam 
neceflario  debere  effe  aequalia ;  ut  &  duo , 
yelplura  fegmenta  fimilia  e  jufdem  circuli 
*J|cr  inter  fe  sequalia. 

Q^%  PR©« 


.     EtTCLIDIS      ; 

Propositio  L 

ttou.  t     t&ati  CircuU  $CD  centrttm  A 
reperire. 


lio.t 
ku.L 


•  '»    »•       «.  v 


% 


\      *-  ■  - 

'  i  »        »    ■. 
■»   *        »  - 


CONSTRUCTIO. 

I.  In  circulo  duda  quaelibet  B  D  di* 
vidatur  bifariam  in  F.  a 

z.  Ex  F  erigatur  utrimque  perpendi* 
cularis  CE  usque  ad  circumferejitiam.^ 

3.  Ifta  CE  iiifecetur  in  A.  • 

Dicopun^umA  cffecentrtlmCuculL 


D&i 


r »- 


DEMONStRATlO. 

JCum  ex  F  (fi  illud  non fit in Ccntro) 
refia  Jinea  femper  ad  centrum  poffit  du- 
ci ,  ponamus  ex  F  ,  ad  linex  F  C  ali- 
ijuod  punSum ,  ut  A ,  tanquam  ad  Cen- 
trum  dudam  effe  lineam  re&am  FA; 
qiio  cafu  ex  dcfinitione  &  primaria  pro- 
prietate  circuli  duac  redte  A  B ,  A  D  ertint 
radii  iftius  Circuli ,  atque  inde  xquales. 

Adeoque  in  Triangulis  AFB.     AFD 

Latus  AF  ao  AF. 
AB  »  AD. 
FB  ao  FD. 


.    Ergo  pcr  8.  I. 

Angulus  AFBao  AFD. 

Adeoque  ambo  re&i. 

Unde  patet  lineam  ex  F  ad  centrum 

duccndam  debere  efle  perpendicularem 

ad  medietatem  lineae  B  D. 

Atqui  per  conftru&ionem  linea  EAC , 
per  medium  ipfius  B  D  duda  eft  perpen- 
dicularis. 

Ergo  ctiam  naturaliter  fequitur  cen- 
trum  efle  in  ifta  perpendiculari  E  C :  & 
quidem  in  ejus  pundo  medio  A.  ut  fiant 
radii  A  C.  A  E  inter  fe  aequaks. 

Hinc  jam  fcquens  immediate  deducitur. 

Q  3  GO- 


COROLI^ARIUlVt   " 

Si  recla  HneaCE  in  Circulo 
aliam lineam  B D  bifariam inF, 
&?  ad  angubs  reclos  B  FC  0  FC 
•fecet ,  in  illa  HJecante  CE  erit  Cir- 
vAicmtrum  A. 

r  Vjde  Figuranj-  przced: 

.    DEMONSTRATIO. 

0 

_  H*c  clare  &  <jua(i  ad  oculum  patct 
cx  praecedentc  Demonftrationc ;  vcl  po» 
tius  cum  illa  cft  cadem. 


PRO- 


LlBER  TERTIOS. 

Propositio  II. 


*4* 


■ 

Si  in  feripheria  CircuH  ADC '**"•*' 
duo  qudibet  pun&a  v4.  C.  fi4> 
mantur>  retlatACy  quAperil- 
la  dudtur  ,  intra  circulum  ca- 
iit. 


DEMONSTRATIO. 

Ex  invento  Centro  E.  du<5tis  radiis  EA. 
E  C ,  ad  re&am  A  C  ducatur  E  B. 
Tuin  in  Triangulo.  E  A  C. 
Latus  EA  ao  EC  quia  radii. 


Ergo  ang.  A  »C.     5.I. 

Q^  4  Atqui 


iq6  Euclidis 

•  16.  u       Atqui  externus  E  B  A a  <*  interno  C. 

Ergo  E  B  A  ctiam  <J  A. 

Adeqque  in  triangulo E 6 A  latus  EA 
1>X9,L   oppofitum  angulo  maximo  erit  b  <;  la- 
terc  E  B. 

Atqui  latus  E  A  pertingit  tantum  ad 
peripheriam. 

Ergo  latus  E  B  cadit  intra  circulum. 

Ec  cadem  dcmonftratio  applicari  po- 
tcft  ad  omnia  punfta  lincx  A  C. 

Ergo  tota  linea  A  C  cadit  intra  Cir* 
culum.    Q^  E.  D. 

SCHV0LIUM. 

Si  fupra  A  C  ducatrar  alia  atque  alia 
linea ,'  illa  punfta  A  &  C  propius  ad  fe 
invicem  ^ccedent,  donectandeip  coinci- 
dant  in  unum  &  idem  pun&um  ,  ut  hic 
inB. 


• 

Tunc 


LlBER  TERTIU9.  247 


Tunc  linea ,  quae  per  illud  pundum 
B  ducitur,  non  tranfit  per  duo  diverfa 
pun£U ,  (  ut  antea  erant  A  &  C  )  fed  per 
unum  adeoque  non  fecat  fcirculum ;  fed 
illum  tangit. 

Unde  jaqfi  concludere  lket ,  lineam 
re&am  C  Circulum  in  uno  tantum  pun- 
<So  B  tangere 5  id  quod  infra  ex  Prop. 
16.  hujus  libri  ulterius  patebit. 


<U 


PRO- 


14* 


»y 


EVG  Llfilt 


Propositio  III. 

Pars  I,  ' 

"B***  *• .  Si  in  circub  re&a  qwedam 
C  E  per  cmtrum  A  ducla ,  aliam 
BD  non  .per  centrum  duclam  , 
bifariam  in  F  fecet ;  etiam  illam 
ad  angufos  reclosfecabit. 


Pars  II. 

j. 

Et  ftad  angulos  reclos  eamfi- 
ceti  bifariamquoauefecabit. 

DEMONSTRATIO. 

Parsl.  DuaisradiisAB.  AD,  intrian- 
gulis  AFB.  AFD. 

Lattis 
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Latus  A  B  30  A  D  quia  radii. 

Latus  F  B  ao  F  D  per  propofitionem. 

Latus  A  F  commune. 

Ergo  omnes  anguli  funt  interfesqua- 

les  *  per  8.  L  adeoque  Ang.  AFB  a> 

AFD.  qui  propterea  fiinc  *  re&i.         «  ocf. 

10.  i* 
Pars  2.  IniiWem  triangulis  AFB.  AFD, 

Ang.  ABF  »  ADF.  quiatriang.  BAD 

eft  Ifofceles. 
Ang.  AFB  x>  AFDper propofitio- 

ncm. 
.  Latus  AF  commune. 

Ergo  latus  B  F  b  a>  F  D.  hl6  t 

Qi  E.  D. 


COROL* 


156  £o  cLirfrs 

COROLLARIUM. 

Si  in  Trlangulo  aquilatero  feu 
ljofcek  BAD  recia  A Fbafin B D 
fecet  bifariam ,  iila  eandem  per- 
peniiculariter  fecabit  &  contra. 

DEMONSTRATIO. 

Si  centro.  A  radio  AB  vel  AD  dc- 
fcribatur  Circulus  ,  &  rc&a  AF  utrin~ 
cjue  producatur  in  C&E,  ntriusque 
hujns  pattis  dcmonftratio  erit  eadem  cum 
propafitione. 

Licet  etiam  hoc  Corollarium  indepcn- 
dchter  a  circulo  fuam  habeat  veritatem. 


pRa 


Lip**  Tertics.        aji" 

PROPOSITIO    IV. 


t  -      » 


Si  i»  &>c«&  du4  reft*  A  B.  **«•«•  »• 
DCnon  ambtper centrm  dufta  > 
fe  itfpkem  fecent :  */k/«  wW«» 
, ««» fccabwP.  biflriam. 


\b*l 


DEMCHLSTRATIO. 

PoGto  lineara  A  B ,  ab  altera  D  C  bi- 
fccari  inE,  ducatur  AD  eiquc  paralle- 
laBR 

Tunc  in  Triapgulis  A  ED.  BER 

Latus  AE  ao  BE. 

Angulus  E»ao  E.  iI*-1- 

,   Angolus  A  b  »  R  hx^u 

Ergo 


5y  £  EucLiDKi 

.  Ergo  pcr  16.  I. 
,         LatusED  ao  EF. 
AtqueEC  <  EF. 


ErgoEC   <  ED. 

Adeoque  UC  nort  vkiffim  biJecatur 
abalteraAB/ 

Atquc  ha?c  demonftratio  habetlocum 
five  D  C  per  eentrum  tranfeat  five  non  , 
cum  in  omni  pofitione  duci  poffit  A  D 
&eiparallelaBF. 


VRCh 


LlBEIt  TERTrtTS.  »$£ 

Propositio  V, 

1 

Si  duQ^eircttli  A&Q..  CHD11** 
/i/e  tpfouo  Jecentt  non  Ihtbebunt 
idemtcentr^m.    ,  .   * 


DEMONSTRATIO. 

Ducatur  re<5h  A  D  fecans  utrumquc 
circulum. 

Tum  A  B.  C  D.  utrique  circulo  in- 
fcriptz  erunt  diverfae ,  adeoque  illarum 
punfia  media  E  &  F.  diverfa  ;  &  con- 
fequenter  ex  illis  edudac  pcrpendicularcs 
EG,FH4iverfe. 

Cir- 


*rt 


EUCLIDIS 


T      \j 


Ciifuli  autem  A  G  B  centrnpi  eft  in 
a cor.  i;perpen<Hculari  E  G a;  & «CirculiC  H  D 
uu      cenujum  in  altera  perpen^icularif  FHaj 
a  pribri  diverfa.  .      .  '   ; 

Ergo  -  ifti  circuli  nog  liab&nfr  idem 
centrunu  -  ~  ..  '[^^'' 

CL  E.  D. 


PROi 


XlBJSR.  TfiATtuS.'  Jjf 

Propositio  VI. 

Siduo  Circtdi  ACB.CHDtbe0,t1' 
fe  mutuo  inUrius  tangant  inl^non 
erft  iUorum  idcm  Centrum* 


f 


DEMONSTRATIO. 

^  Dacatur  rcda  C  D  fecans  utrumque 
clrculum. 

R.  Tum 


M* 


E  U  C  L  I  D  1  S      .  > 


Tum  A  B.  C  D  utriquc  circulo  infcri- 
ptae  erunt  diverfa? ,  adeoque  iliarum  pun- 
&a  media  E  &  F  diverfa ;  &  confequen- 
t$r  cxjllis  edudte  perpendiculares  EG, 
F  H;  diverfae. 

Cftrculi  autem  A  G  B  centrum  eft  in 
a  c<*.  i.  perpendkulari  E  G a ;  &  Circuli  C  H  D 
nu       centrum  in  altera  perpendiculari  F  H  * ; 
a  priori  diverfa. 

Ergo  ifti  circuli  non   babent  idem 
centram. 

Q^E.  D, 


PRO- 


LlBBR  TERTIirf.  ij1*' 

PR^POSITIO  VII» 

5/  in  drculo  quotis  extra  cen* 
trum  Faccipiatur  punclum  G ,  ex  TJ,eor,  * 
quo  quadam  recla  GA.  GC.  GD. 
G  £•  GN\  in  drculum  cadant. 

Tum 
%  i.  Maximaerit  GA  ,qu4per 
centrum  F tranfit.  ,  :i 

2.  Miaimaeritreliquadiame-  - 
tripars  G*B. 

3 .  Miarum  Vero  wajor  efl  GCy  i 
qtu  maxima  G  A  propior. 

4.  Nequeplures  quam  dwe  ab 
ittopmtlo  G  ad  circumferentiam 
ducipojfunt  dquaks.  * 


J 


\  •>    V, 


R  a 


DE- 


*5* 


Etf CLIDt  S 

DEMONSTRATlO. 

A 


Pars  i.  Dud£  F  C  in  triangulo  GFC. 
Duo  latera  GF. F C  <»GC. 
Atqui  GF.  FC  »  G  A.  quia  FC  a>  FA. 


**•.!. 


*go         GA  <GC. 
Pars  i.Du&aFE.  InTrianguIo  FGE 
Duo  lateraFG.  GE.  *  <  FE.  hocl 

eftFB.VS     . 
FG.  FG.  J 

frAfc*  GE>><  GB. 

Pars  3.     Du&a  FD  ,   in  triangulis 
CFG.&DFG. 
Latus  CF  30  DF. 
Latus  FG  utrique  commune. 
Sed  Ang.  CFG.  <  DFG. 

««4.L       Ergo  bafis  C  G  «   <  DG. 

Pars  4.  Hxc  patet  ez  przcedentibus  j 
cum  enim  omnes  recfee  fupra  aut  infra  duas 
zquales  pofitas  G  E :  G  N  dudbe ,  ipfis 
fint  aut  majdres  aut  minores  ,  fequitur 
nullasiiseflejequales.  PRO- 


Libek  Tertius.        l$$ 

'•    Propositio  VIH. 

«  •  I 

Si  a  punclo  A  extra  circu-  tjk«.?. 
7«^i  dco^o  4^.  circulum  ducan- 
tur  qmdam  refa  A  H.  JGu  A  v\ 


f.   . 


'  \  '. 


i .  Earuin  qm  \n~cafamperU 
pheriam  incidunt  maxima  erit 
AH,  qttAper  centrum  L  tranft. 

2.  Aliarum  major  eft  ea  , 
ACt  qufmaxmtviH propior . 

2.  Bptra ±circf*ltm  minima 
efitA^B  \qtM  wUjJcla  per  cen* 
trum  tranp^l^'0 


■  1 


&00  EtCLIBII'    - 

4.  %*  nimttn  propuriAC 
remotiore  A  E  mmr  erit.  .  „ 

}..  *Ndhj>lurei !<_mam'_du*.ex 
'$ftofH>>Cl))^itt  pcripheriam  Au§ 
pojpu*  taunks  'pt  intiaariM- 
lum  Jive  extra-'. 

DEM£i<JSTRATIO. 

Pars  I.  Pii^raaa  L.G.  in  trianeu- 
lo  AL&  \ 

Dno  latera  ■  Ajt.  L  G^  A  G. 

Atrjui    A(L.L0;jo  AH.quia 
LG  »  DH..J  .     _ 


K  '  .1 
Pan 


L  I  B  fc  R  T  E  R  T 1  V  S.  I  rfx 

Pars  i.   Duda  linca  LF  ,   in  triangulis 
ALG.  ALF. 

JLatus  AL  utrjque  commune.  . 
LatusLGa>LF.  quia  funt  radhV 
Atquiang.  ALG.  <ALF. 


• '    Ergo  bafis  AG  *>  <  bafi  AF.  b  2*i. 

JPars  5.  Du£b  LC  in  triangnlo  ACL. 
Duo  lateraAC.  CL. a  <  AL.  I  c 

-       CL.»BL.r       a2%1' 


Remanet  AC  <  c  AB.  c<  Ax#  4; 

Pars  4.  Du£br  LE  ,  in  triangulis  AEL 
ACL. 
Duo .  latera  exteriora  "| 

AE.EL*  <  AC.CL.VS  A  „  f. 

tE»LC.f  ditUU 


Remanet  AE  <  A  C. 

Para^JPatet c*  praetedentibtis ;  nam 
dufta  AI 30  AE.  smx  intra  Al  ducitur 
erit  illa  minor  ,-.<V*  extra.  illapiajor.: 
adeoaue  cx  A  nori  ^poffunt 'tliftf'  plurcs 

quam-dui  quifirrc  «qoales.     QJ3.D. 

*  * 

.      *\  .»  f 


x 


c;r-^ 


*  •  W  -•     f  ■•  ^ 

l**J    1   .  •         .      •       '     <C'J   y-  •  '  *• 

R  4  PRO- 


i6z 


EUCLIDU 


PROPOSITIO    IX. 


ftos»8« 


Si  ab  aliquo  intra  Circulum 
pun&o  A  plures  quam  du<e  reft* 
tquales  AB.  AC.  A*T>  ad  peri- 
pheriam  duci  poj/int :  lllud  puth 
ftum  erit  centrum. 


DEMONSTRATIO, 

Du&as  re&as  DC  CB.  divide  bifariara 
in  F  &  E  pcr  re&as  F  A.  EA. 

Tum  in  triangulis  AFD.  AFC. 
Latus  AF  utrique  communc. 
Latus  AD  ao  A  C.  per  propofitionem. 

Latus  FDao  FC.  per  conftru&ionem, 

Ergo 


Libek  Tertivs.         %6% 

Ergo  Ang.  AFD  ■  a>  AFC  &uter-a*L 
que  b  r  e&us :  ackoque  in  perpcndjculari b  ***• 
F  A  erit  centrum. c  cdocoU 

-%    Deinde  eodf ra  modo  pcr,  twsgula I#  *II#' r 
AEC.  AEB  demdnftratur  centrum  etiam 
6(Te  in  perpendiculari  E  A.    ; 

Ergo  neceflario  eritin  puti&o  interfe- 
£tionis  A.  quia  duae  lineae  FA.  EA  prg* 

ter  illud  nullum  habent  commune. 
Q.  E.  D. 


\ 
\ 


*  »   *  *     * 


*•*       JL   # 


'*  1 


/* 


t"3 


1     * 


V 


* 

% 


t 

-   •   > 

I  -  "• 


* 


4 


y 


• 


*.»$  :i-.:-p&Q« 


ri^4      •" Iucl  ibis 


» i. 


'PROPOSITIO    X; 


:  > 


7^.9.  "'f»Hfo-  gfofo^  BCABC.fe 
«Mtfwo  M09.  ficant  in  pkrikus 
' efuamdwbus pun&kA.  tf  C. 


*.    / 1  i 


i»' 


r  '  >        t 


%      -    *»  •  # 


DEMONSTRATIO. 

Per  centra  circulorum  E  &  F  ducatur 
ttfla^EFH  u^fiaiex  uniusCirculi  ccn- 

tro 
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tro  E,  gjipuri&um  interfe&ionis  A  du- 
catut*#e£U  E  A.  ^    - 

m     £>eiqde  ex  eodcm  centro  E  ducatur 
quilibet  radius  E  B  ,  qtii  akcrum  tircu-   . 
lutfi  fecet  in  pqn&o  I.     ;  /•  0 

Tum  E  A  eft  jnajor  quamEI,  infi- 
gfrraXper  7.  III.  &  in  figura  Z  per  8.  Ilf. 
-^&tqftfcEAp  EB,  qttfci  funt  rad$M\ 

Ergo  EBeft  major  quam  E  I.    '4 

Adeoque  duo  arcus  A  B  C.  A I C  fe 
mutuo  non  fecant  in  pundo  I. 

Eodemque  modbdemonftrari  poteft 
feftionem  non  fieri  irl  bIIq  alio  pundo 
arcus  XjC.  V  N 

Hauddiffimiliter  etiam  probabitur re- 
liquos  ircus  AG Cl  ArH C  t  fe  mutuo 
non  Dofle  fecare :  Ergp  fe&io  fit  tantum 
in  duobus  punftls  A  &  C/ 
\  Q.E^D. 


K.* 


.on  :  .t/xow  . -t 

^naiiu^:*,:..:;  eDmm:ri,        prR<>>» 

c!r;3 


z66  E  y  G  ii  d  i  s      r 

Propositio  jtl. 

Tkor.  .  A"  duo  circuli  ABD.  Al  C,fe 
tntcrim  tangant  in  A :  recldFG 
Uhrum  centra  F.G.  conjwgms , 
fi  producatur  ,  tranjibit  per  con- 
iazluwiAr  .  ..':■.'-•£""* 


•    •  •  •  »  *       '.« 


i  •■     J/    * 


DEMOttSTRATrO. 

ProduAa  G  F  in  D  ,  qua  fecet  ck- 
i^lj^Hinterioremin  C,  ducantur  in  cir- 

culo 


culo  exteriori  radii  FH.  FB  :  fccantcs 
alterum  in  K  &  I. 

Tum  in.  circulo  intcriori  F  C  per  j. 
lllj  crit  minima  qu*  ex  F  ad  circum- 
ferentia?n  duci  potcft;  adcoqucerit  CD/ 
diftantia  iftorum  circulorum  maxima. 
Eft  autem  F  K  major  quam  F  C 
.  Ergo  diftantia  K  H  minor  quam  CD« 
Iterum  eft  F I  major  quam  F  K. 
Adeoque  diftantia  I B  minor  quam 
KH. 
t)eniquc  cft  F  A  major  quam  F I. 
Idcirco  diftantia  in  A  minor  quam 
IB. 
Quia  autem  pcr  7. 1 1 1.  F  A.  abfolu- 
te  eft  omnium  maxima  ,  ex  prioribus 
fequitur  diftkntiam  in  A  abfolute  cflc 
omnium  minimam ,  feu  potius  >  (  quia 
circuli  ponuntur  aliquo  loco  fe  tangerc ) 
omnino  nullam ;  Adeoque  patet  lincam 
F  G ,  quz  efl  in  omnium  maxima ,  ne- 
ceffario  cadere  in  contadum  circulorum, 
fi  producatur. '.         Ql  E.  IX 


J?RO- 


Tfteor» 

1U 


949 


cr  > 


EoctlDH      x  T 


* .  *. 


>  •  <■    *  » 


Propositio  Xlt 

1  Si  rf«o  circuli  D  CB.  EIB  Je : 
itftticem  extems contingant  in  B. 
Recla  FG  ,  qua  illorum  centra 
F.  G,  conjungit,  per  amtacluw 
B,  tranfibit. 


DEMONSTRATIO. 

£x  (upcrioris  circuli  centro  F ,  per 

ilHiu 


illius  pun&a  D.  C ,  ad  inferiorem  cir- 
culurti  ducantuBrroSr  FE.FLt)  a  f\ 
Tum  refpe&u  hujus  inferioris  circuli 

f&M  li.-m  ^fiiTiiajdr  qfarfii 

v  Iterum  FI  ma)6r  quam*FB;r-J^^> 
Ergo  diftantia  C I  itiajor ]q9am>  f frfcu 
Quia  jam  per  eandem  8.  III.  FB  ab- 
folut^  cft  omnium-  minima  ,  c*'p4ori- 
bus  fequitur  circulorum  diftantiam  in  B 
abfolute  efle  omhium  minimam ,  (eu  po- 
tius  (quia  circuli  ponuntur  aliquoinlo- 
co  fefe  tangere  )  omnino  nullam.  Adeo- 
que  patet  lineam  F  G ,  in  qua  eft  ora- 
nium  miniow,  neceflario  tranfire  per  con- 
ta&um  circulorum. 

Q^  E.  D. 


•  - 

i 


PEO 


m 


EtrcLtDis 


Propositio  XIII. 

i 

Tbrtr#       Cireuks  dreulum  non  tangk  in 
**     phtribus  punfiis  quam  mo  foc 
Wtrafrve  extra  tangat. 

DEMONSTRATIO,  ; 
Casus  L 


Du&a  F  G ,  qu*  ccntra  conjungae  $ 
illa  produda  per  n.  III.  cadetincon- 
tadum  A: 

Deindc 


Liber  TertittS.        ^71 

Deinde  ducatur  FIB.  tum  erit  per  7» 
III.  in  interiori  circulo. 
FA.  major  quam  FI. 

Atqui  FA  pertingit  ad  circumferentiam 
exterioris  circuli. 


Ergo  FI  illam  non  attingit. 

Adeoque  duo  ifti  circuJi  fe  mutuo  non 
tangunt  in  punfiq  I. 

Et  eadem  demonftratio  locum  habet 
in  omnibus  pun£tis  minoris  circuli  extra 
A  pofitis. 

Ergo  duo  ifti  circuli  tantum  in  uno 
punfto  A-  fe  mutuo  tangunt. 

Vcl  hoc  modo. 

Ex  prop.  11.  preced.  ejufque  demon*. 
ftratione  patet  pundum  contadus  cfle  in 
A  ,  ubi  circuli  interioris  maxima  FA 
cadit.  • 

Atqut  ifta  maxima  eft  tantum  unica. 

Ergo  tantum  eft  unum  pun&umcon- 
taftus,  fc.  in  A. 


3  Ca« 


Z71 


'EUCLIDI$ 

Casus  II. 


Ducatur  refta  GF  quac  centra  G  &  F 
conjungat ;  illa  per  12.  III.  tranfit  per 
pun&um  contadus  A  :  Deinde  ducatuf 
rcfta  GBC  Tura  erit  per  8.  III. 

GC  major  quam  GA. 

Atqui  GA»  GB. 

Ergo  GC  major  quam  GB. 

Adeoque  circulus  fuperior  G  non  tan- 
git  inferiorem  F  in  B.  w 

Et  eadem  demonftratio  habet  locum 
in  omnibus  pundis  circuli  G  fuperioris. 

Ergo  &c. 

Vel 


LlBER  TERTIUS.  27? 

Ycl  «tiani  hoc  modoi      ; 

.  Ex  propf  iz.  e^(qqe  dcmonftntfionc 
patet  punaum  contadus  cfle  in  A ,  ubi 
circuli  fupcriom  minima  GA  cidit, 

vAtqui  ifta*pi^qaav*ft  fantusn  unica. 

Ergo  tantum  unuoi  eft  pun&um  con* 
tadui,  fc.  in  A.    " 


S  i  J>RO. 


\ 


,274      •    Euclid.is 

Propositio  ^XI  V. 

rtea, ;       i ;  ■  'JEquaks  fcftaAB.  DC  m 
*3*     drastfo  <zqttaliter  a  cetttro  diftant. 
x;  Et  aqualiter  a  centro-di- 
flantes  inter  fe  <zqit$Ie?  funt.  t% 


DEMONSTRATIO. 

Pars  I, 

Ex  centro  E  dudg   perpendiculares 
ll*m.  EF.  EG.  lincas  AB.  DC  a  bifecabunt: 
&  quia  totae  funt  xquales,  erunt  etiam 
femifles  AF.  DG  aequales :  ducantur  dein- 
de  radri  EA.  ED.  Tum 
In  Triangulis  AFE.  DGE. 
Latus  EA  30  ED. 
Latus  AF  a>  DG. 
^%     ;AngulusF£o  G. 
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Ergo  jWr-Schol.  Pfop.  itf.I. 
,         LatusEF'*£  EG; 

Adeoque  diftantiae  sequales. a      •    a  Dcft  4, 

Pars  II. 


t  -r    + 


In  iifdera  Triangtttis  AFE.  DGE. 

Latus  EA  •»  ED  • 
Latus  EF  s>  EG     • 
Angulus  F  ao  G 


Ergo  pcr  idem  Schol.  Projp.  26. 1. 

AF  »  DG. 
Adeoque  etiaor  ^ 

AB    ao  %DC. 

Q^E.D. 


:  % 


>« 


^ 

* 


r    .   -    . 


» 


»    <  .   >> 


-  ^  ^         pRa 


» —   « 
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/  Propositio  XV. 

i.  lncirculo  ABCDretlarum 
Thcot.  infcriptarum  maximd  ejl  yjiame- 
**      ur  AF. 

2. .  Reltquartm  tvero  ea  BE 
major  qua  <entro  propior. 


DEMONSTRATIO. 

Pars  I.  Dudis  G  B.  G  E  in  triangulo 
BGE. 
»>o.  x.  Duo  latera  »  BG.  GE  •<  BE. 

Atqui BG.GE  aoAF.  Diametro. 

Ergo     AF    <  BE.  - — 

Pars  II.  Duftis  GC.  GD :  in  trianeulis 
BGE.  CGD. 

Latus  BGao  CG"|    Quia  funt  ra- 
Latus  GE»  GDJ     dii. 
At  ang.  BGE  <  CGD. 
b  »4.  i.       Ergo  bafis  BE  »»  <j  CD. 


(  <^.$.  D. 

PRO- 
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Propositio  XVI. 

Si  per  extremitatm  tUametri  JJ"* 
A  ducatur  perpendicularis  FE. 
i.  llla  cadet  extra  circulum.  ■ 
2.  Neque  inter  ipfam  ty  cir- 
culum  aHa  recla  aii  coritaclum  A 
ducipoteft ,  qua  circulvm  nonfecet. 


DEMONSTRATIO. 

Pars  I.  Ex  centro  D  ad  quodlibet  pun- 
aum  F  du<5to  D  F  ,  Srit  in  triangulo 

DAF. 

Angulus  A  -<  F.  quia  angulus  A  rcftus. 
Ergo  Latus  (a)  DF  <  latere  DA.  *  *>  h 

Atqui  DH  30  DA.  quia  funt  radii.  • 

ErgoDF  <DH.  Adeoque  quia  pun- 
fium  H  eft  in  circumferentia  erit  F  extra. 

S  4  Idcrn 


# 
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Idem  ratiocinium  omnibus  pun&is  li- 
neae  £AE'  poteft  applicari :  adeoque  to- 
ta  FE  (excepta  pun&o.  A)  crh  extra  cir- 
culum.  ?  1 


k  19.  !♦ 


ParsII.  Infra  AE  du<5b  qualibet  AB, 
ad  ipfam  ex  centro  D  ducatur  perpcndi- 
cularis  DK.  Eritque  in  triangulo  DKA. 
Ang.  DKA  <J  DAK. 
Ergo  latus  DA  b  <  DK. 
Atqui  DA  pertingit  ad  peripheriam. 
Ergo  cadit  DK.  intra  Circulum;  adeo- 
que  linea  AK  illum  fecat. 

Et  eadem  dcmonftratio  habet  locum  in 
omnibus  lineis  quae  ducuntur  infraAE. 
COROLLARIUM. 
Hinc  rurfus  patet  reclam  lineam  Cir- 
culum  tantum  in  uno  pundo  tangere : 
nam  demonftratum  eft  totam  re&am  FE, 
cadereextra  circulum  excepto  unicopun- 
Ao  A ;  adeoque  in  illo  fefe  tantum  con- 
tingunt. 

PRO^ 


LlBER  Tertius.         179 

Propositio  XVIL 

Adatepunfto  A  rettarn  lintarn  AC  fML  2; 
ducere  qua  circulurn  datum  BCD 
rangai. 


CONSTRU  CTIO. !> 
i.  Expun&o  A  ad  centram  ducatun 

re<5ta  AD. 

2.  Cerjtro  I>  radto  DA  defcribatur 
circuli  arqus  AE.  p 

3 .  Ex  j>un&o  B  crigatur  pergendicu- 

laris  BE. 

4.  Junfta  ED,  dpcatur  /LC. 
Dico  HneamAC  taflgere  drculum. 

DEMONSTRATIO. 

In  triangulis  ADC.  EDB. 
Latus  AD  ao  ED1  Quia  fant  radii  ^Qrutn- 
X-atusDCaoDBJ  dem  circulorum. 
Angulus  D  communis. 

Ergo  a  Ang.  ACD  ao  EBD.  "  a  4*  l    ' 

Atqui  Ang.EBDeft  re&us  per  cbnft. 

Ergo  etiam  ACD  eij;  re&us :  adeoque 
linea  AC  b  tangit  circulum,  1 16.  uu 

(      :  S  5  PRO- 


i8o 


EUCLIDIS 


Propositio  XVHI. 

Thcot.  si  recla  linea  AB  tangat  cir~ 
cttlum ,  qu<<s  ex  centro  D  ad  con- 
tacium  C  duritur  ,  ilfa  Tangenti 
AB  perpendicutatis  erit» 


^^^^ 

G 

D 

)  ■ 

■ 

M                                                       A 

>      DEMONSTRATIO. 

Dufta  EF  parallela  Tangenti  AB ,  ut 
&  Radrts  DE.  DF  erit. 
In  Triangulis  DEG.  DFG. 
Latus  DE  »  DF. 
Latus  DGao  DG. 
Angulus  E  ao  F. 

Ergo 


V, 
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.     Ergo  per  Scholium  26. I.   ■ 
AnguhisftGE  30  DGF/ 
Adcoque  etiam  per  29. 1. 
•<:     'AnguhuDCA  ao  DCB. 

~$  fergo  DC  eft  perpendicuIarisTangen* 


jtAB.  . 


Q^  E.  D. 


«       ft 


PRO- 


tZz 


EUCLIDU 


Thcori 
»7* 


Propositio  XIX.    * 

1 

Si  recla  linea  AB  tangat  ctr- 
cutum,  &  ex  contaclu  C  duca- 
tur  perpendkuldris  CH ,  mitia 
erit  centrunt. 

Inverfa  praccedentis  XVIII. 


DEMONSTRATia 

0 

Dudfo  ,  ut  ante  ,  E  F  paralkla  A  B  , 
&  radiis  DR  DF  erit. 

In 


LjBER  TfcHTIVS.  lij 

In  Triangulis  DEG.  DFG. 
Angulus  E^ao  F. 
Angulus  G  ao  G. 

quia  firtn  ao  ipfis  C.  - 
LatusDE  a>  DF. 


*-  t  ♦. 


%»   o.Efgo  per^6.  L         •   •    / 

GE  »  GF.  .     . 

AJeoquc  per  coroll.  prop.  i.  IlL  iri 
linea  perpendiculari  GH  feu  (quseea- 
dem  cft)  CH  ent*ccmram  cifculi. 


PRO- 

3 


*v 


Tt*6r. 

#8. 


Z6o 


Euclidis 


Propositio  XX. 

Angulus  ad  Centrum  GEB  du- 
pius  eft  anguli  GDB  ad  periphe- 
riam  >  cum  idem  arcus  GB  efi. 
bafis  angulorum. 

DEMONSTRATIO. 


Cafus  I.  In  triangulo  Ifofcelc. 
Angulus  GEB  a>  ang.  D  *  B. 

Atqui  D  ao  B.     J.  I. 
Ergo  GEB  duplus  anguli  D. 


3  i.I. 


c* 
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28$ 


\ 


Cafus  II.  Du&a  AF  pcr  ccntrum  E , 
A  f  Ang.  BEF  duplus  atrg.  BAF.l  per  ca- 
l Ang.CEF  duplus  ang.  CAF. J  fuml. 

Totus  BEC  duplus  totius  B  AC. 


CafusIII.  TotusAng.GEC  cft" 
duplus  totius  GDC.  «  « 

Partialis  GEB  cft  duplus  partia- 
li$  GDB. 


Renwnet  BEC  duplusBDC. 


QJE~b. 
PRO- 


ztf8 


EtrCLiD  1$ 


Tfceor. 
*9- 


PROPOSITIO  XXI. 

Indrculo-,  qm  eidem  arcuiBC 
infflunt  anguli  BAC*  BDC  i%  feu 
quifttntin  eodetn  fegmento ,  jhnt 
interft  Aqtutks* 


DEMONSTRATIO. 

Aneulus  BEC  eft  duplus  B  ACI 

Atqui  id.  BEC  cft  duplus  BDCJ   2°* m' 

•  Ax.7.     Ergo  BAC  »  »  BDC. 


1PRO- 


Propositio  XXII. 

JgHadriUttri  circtth  infcriptifg*- 
ABGD  anguh D. B. oppofiti  duo- 
bus  reftis  funt aqmles . 


DEMONSTRATIO.    . 

Du&is  diagonalibus  A  C.  B  D. 

~  Ang.  O  »  Q^  •  quia  infiftunt  arcui  •  "♦  iDt 

A/  AB'  -  ' 

Ang.  SjoR.  »  quia  infiftunt  arcui 

CB. 


Totos  angulus  ADCa>Q»ifeR."&  ; 
AnptasABC^ABCj^ 


Duo 


l88  5XWCLIPI8. 

Duo  anguli  A  D  C.  A  B  C  »  tribus 

Atqui  hi  tres  funt  ao  2  Re&is. 
Erco  &<Juo  ADC  #  ABC 
L  aoaRcais.  Ci.E.D. 


Secunda  DEMONSTRATIO. 

Ducantur  tres  radii  O  D.  O  C.  O  B, 
producaturque  O  C  in  E.  Tum. 
Angulus  DOB  cft  duplus  DAB.  1 
Angulus    Q^aduplus  DCO.  >  A. 
*io,iii.      Angulus    R     duplus     BCO.  J 

Ergo  3  angulicirca  centrumiuntdupli 

angulorum  A  &  C  in  auadrilatero  ABCD. 

•  Atqui  3  anguli  circa  centrum  funt 

*C6wj«  b  qquales4Rectis.  

Ergo  %  anguli  A  &  C  z>  %  Re&is. 
>  .        '  Tcrua 


LlBER  TBRTltifs. 

Tertia  DEMONSTRATIO. 


£x  Centro  du&is  ad  fingulos  angulos 
radiis ,  obtinentur  4  Triangula  Ilofcc- 
lia ,  in  quibus  anguli 


iA*iB*  i  C  *  i  D  a>  4  Reais 
Adeoque  fumtis  femiilibus. 

A  «1»  B  *  C  *D. 

Hoc  eft. 
Anguli  A  &  C  ao  z  Re&is.     . 
Vel  D  &  B. 

T  %  PRO- 


t 

Propositio  XXIII. 

Ttodu       Sifiper  eademre&a^DFcon 
flituta  fnt  dtto  fegmenta  circulo- 
rum  tmqualia  s  itta  non  funt  fi 
tnilia. 


Du&is  D  E,  E  F.  D I ,  refpeflwtrian- 
guli  D  E I  >  angulus  externus  D I F.  per 
i(S.  I.  eft  major  interno  D  E I : 

Ergo  ifta  fegmenta  non  capiunt  angu- 
los  aequales. 

Adcoque  per  Def.  10.  IIL  non  funt 
fimilia. 


PRQ 
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Propositio  XXIV. 

Segmenta  fimilia  AEB.  CVD.  S°* 
fuper  aqualilus  re&is  AB.  C  D. 
covftituta,  inter  fe  funt  tqualia. 


E 


.    DEMONSTRATIO. 

Bifcdis  AB,  CD  in  G  &  H,  atqwe 
ducftis  perpcndicularibus  EGL,  FHM  ( in 
quibus  per  CorolhProp:  i.Itl.  funt  ccn- 

T  3  tra 


s> 


2$2.  EUCLIDIS 

tra  circulorum  incegrorum  )  ut  &  du&is 
AE.EB:  ncc  non  CF.FD:  ipfeAE. 
C  F  bifecentur  in  I  &  K ,  &  cx  iis  du- 
cantur  perpendiculares  I L.  K  M :  in  qui- 
bus  pcr  idem  corollarium  etiam  erunt 
centra  circulorum 5  quae  idciaco  funt  in 
L  &  M :  adeoque  erunt  L  E ,  M  F  nrdii 
iftorum  circulorum. 

Facile  jam  patet  duo  Triangula  AGE. 

BGE:  ut  &  CHF  :  DHF  fe  habere 

juxta^I.  adeoque  angulos  AEG.  CFH. 

iDef.  io#e^e  femifles  angulorum  *  aequalium  AEB* 

1 11.    G  F  D.  adeoque  ipfos  efle  sequales :  Prae- 

terea  latus  A  E  ao  C  F ;  ac  idcirco  illo- 

rum  femifles  I E.  K  F  efle  aequales. 

Tum  in  Triangulis  L I E.  M  K  F. 
AngulusLIEao  MKJF. 
Angulus  I E  L  a>  K  F  M. 
Latus         IEao     KF. 

b  *6.  u       Ergo  latus  L  E  »  M  F. b 


Hoc 
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)  <l 


E 


,  v  V.  —        • 


Hoc  eft  r^cTii  circulqruin  imegroram 
funt  xquales :  ac  proinde  etiam  ip(i  cir- 
culi  erunt  jrauales  per  De£  i .  HL  Adco- 
que  etiam  illorum  partes.fimiles,  hoceit 
fcgmenta  propqfita  AEft.'CFD  erunt 
aequalia  ju*ta  illa  qu£  hd  Difr  io.  III. 
difta  func. 


T  4 


PRO< 


Kopositio  XXV. 

f*M.».     Circuli  datum  arcum  ABD 
perficere. 


CONSRUCTICL 

f  ... ,:  •.  ^ 

1.  Tria  puqjfta  ad  libitnm  fumpta 
A.  B.I>.  jungantur  re&is  AB.  BD. 

2.  Dividantur  bifariam  pcr  pcrpendi- 
culares  E  C  F  C. 

Dico  in  iUarum  interfe&ionis  pun&o  # 
C  effe  arcti$';datr  centrum  quasfitum. 

DEM6NSTRATIO. 

1  ^UL I#       Centrijra  eft  in  perpendiculari  E  C. 
Ut  Sc  in  perpendiculari a  F  C. 

Ergo  eft  in  punfto  interfe&ionis ;  quia 
illud  tantum  habent  commune  ,  &  cir- 
culi  unicum  tantum  eft  centrum. 

Adeoque  ex  centrp  C  arcus  perfici  po- 
terii.  Q.  E.  F. 

PRO* 


LlBBR  TERTIOS. 


**? 


Propositio  XXVI* 

Si  in  circulis  aquaUbus  anguB^«< 
five  ad  centra.  G.H,  fir>e  ad  pe- 
ripheriamB.  E.fintaquaks :  tunc 
etiam  drcus  AC.DF,  quibus  in- 
fijlunt,  erunt  *quaks. 


DEMONSTRATIO. 

Concipiamus  circulum  DEF.  fuperim- 
poni  circulo  A  B  C ,  ut  cadat  Radius  HD 
iuper  GA;  tunc neceflario  Radius  HF 
cadet  fuperO  C ,  quia  angulusH  ponitur 
xqualis  ipfi  G :.  Cum  jam  D  jaceat  in  A 
&  F  in  C ,  quia  circuli  ponuntur  «quales, 

T  5  arcus 
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arcus  D  F.  qui  eft  menfura  anguli  H  erit 
aequalis  vcl  potius  idera  cum  arcu  A  C , 
qui  facit  menfuram  anguli  G  asqualis  po- 
fiti  ipfi  A. 

Deinde  ex  aequalitate  angulornm  B.  £ 
ad  circumferentias ,  fequitur  «qualitas  an- 
aicl.    gulorunrtadccnrraG.H.  * 

£x  his  autem  jaih  demonftrata-  eft  secjua- 
litas  arcuum  A  C.  D  F.  Adeoque  etiam 
ex  xqualitate  angulorum  B.  £ ,'  fequitur 
scqualitas  arcuum  A  C.  D  F. 


*' 


J 


\    « 


PRO- 
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PRfOPOSITIO  XXV II. 

Siin  AquaUbits  tirculis  arcus  Ij!°r# 
AC  DFfinttquales,  anguli  il- 
tis  infiftentes  five  ad  centra  G.  H} 
fipe  ad  peripberias  B.  E.  funt  in~ 
terfe  <equales. 

B  E 


DEMONSTRATIO. 

Concipiamus  iterum  fieri.fuperimpo- 
fitionem  circulorum :  quia  integri  circuli 
ponuntur  aequales ,  ut  &  illorum  aequa- 
les  arcus  AC,  DF:  neceflarjo  cadct  D 
in  A :  F  in  C :  &  centrum  H  in  centro 
G :  Ergoradius  H D jacebjtfuper  G  A : 
&  radius  H  F  fuper  G  C :  Ergo  per  Axio- 
ma  8.  Erit  angulus  H  acqualis  angulo  G : 
adeoque  &  E  arqualis  ipfi  B. 

PRO* 


Thcor* 
*5* 


2xp8 


EUGLIDIS 


P  R  O  P  O  S  I  T  I  o  XXVIII. 

•  *  I 

Si  w  circtilis,  tqnatibus  da&e 
fnp /equaksreft*  AC.DE:  ertmt 
etiam ,  quos  auferutti ,  arttts  AC. 
1>  F  inter  fe  <equa{es*. 


C    V 


D-EMONSTRATIO. 

.      DuaisrcfiisGA.  GC:  HD.HF,  in 
triangulis  AG.C.  DA.F. 
Latus  AG.ao  DH,  "J.  .  .Quia  radii  aequa- 
Latus  GC  a>  HF.-J  lium  circulorum, 
Bafis  A  C  ao  D  F.  per  propoiitionetn. 

»8.t.         ErgoAng.AGC?aoDHF. 
b  »6.  ni.     A(jCOqUe  arcus  A  C  b  ao  D  F. 

C^.E.  D. 


Ca- 


-\ 
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Propositio  XXIX. 

I 

Si  in  <equalibus  drcuus  arcus  ThCOr. 
AG.  DF  fm  AqHdUs  ;  erunt  & t8, 
fubtendentes re&*  AC.DF  wter 
fe  dquales. 


c  D 


DEMONSTRATIO. 

Duftis  G  A.  GC.HD.  HF.  erant  ia 

triangulis  AGC.  DHF. 
Latus  G  A  aoH  D 1    Qj»ia  funt  radii  a?- 
Latus  GC  ao  HF  J  qualiutn  circulorum. 
Angulus  G  a>  "  H.  quia  arcus  A  C  po-  «*7.«i- 

nitur  aequalis  D  F. 


f 


Ergo  bafis  A  C  b  »  D  F. 

Q^  D.  E. 


b4.I. 


PRO- 


joa  Euclidis 

PHOPOSITIOXXX. 

ptow* *      Datum circuti arcum  ABG  U 
fariam  fecare. 


CONSTRUCTIO. 

z.  Ducatur  re&a  AC,  datiarcusex- 
tremitates  conjungens. 

2.  Illa  per  perpendicularem  D  B ,  bi- 
fecetur. 

Dico  Arcura  bifefitum  efle  in  B. 

DEMQNSTRATIO. 
Du&is  reftis  A  B,  C  B.  erunt  in  triangulis 
BDA.BDC. 
Latus  B  D  utrique  commune. 
Latus    AD   30  DC1     Per  con« 
Angulus  BDA  »  BDC  J  ftruft. 

a     u        ErgoBafisBA30*BC.  ~ 

b  a'&  u       Adeoque  Arcus  B  A  ao  *>  B  C. 

Ergo  Arcus  A  B  C  divifus  eft  bifariam. 

E.  F. 

PRO* 


Liber  TeVtitjs.       '301 
PROPOSITIOXXXI. 

1 .  Anguius  ABC  in  femicir- *<>«*. 
culo  reclus  eft. 

2.  lnfegmentomajmangulus 

BAC reBo  minor. 

3.  ln  fegmento  j>ero  minori 
angulus  BEC  reclo  major. 


DEMONSTRATIO. 
Pars  I.  Du&a  D  B ,  erunt  duo  triait- 
gula  D  AB.  DBC  Ifofcelia  ,  adeoque 
anguli  fupra  bafes  ■  squales.  a  5,  L 

Ergo  ang,  DBA  30  DAB.l     ' 
~«^       dcbja. 


Et  ang.     DBC  ao 


Totus  Ang.  A B C  30  duobus *AC 
*BCA. 

Atqui  in  triang.  A  B  C  omncs  tres  an- 
guli  %\t  30  b  2  Re&is.  b*uli 

Ergo 
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Ergo  ab  una  parte  angulus  ABCcft 
re&us ,  &  ab  altera  duo  reliqui  B  A  C. 
B  C  A  etiam  asquales  uni  reSo. 


Pars  2.  Per  partem  I  duo  anguli  BAC 
B  C  A  fimul  conftituunt  unum  redum : 
ergo  folus  B  A  C  eft  minor  re&o. 

Pars  j .  In  quadrilatero  A  B  E  C. 
c2i.  iil     Duo  anguli  A  6fc*  E  a>  *  i  Re&is. 
Atqui  ang.  A  >    uno  redo  per  par- 

tem  I. 
Ergo  ang.  E  •<  uno  refio. 

SCHOLIUML 

Si  trianguli  redanguli  hypotenufa  di- 
vidatur  bifariam  ,  erit  pundhim  bife&io- 
nis  centrum  circuli  per  tria  punda  anguja- 
ria  tranfeuntis :  adeoque  examen  normar. 

SCHO* 
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SCHOLIUM   II. 
Ex  hac  propofitione  dcducitur  fequeiui 

PROBLEMA. 

Mmus  quadratum  Z  a  majore  X  fub^ 
trahere  ,  feu  exhibcre  differcntiam  qua* 
dratorum  X  &  Z. 


cow 


n 
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CONSRUCTIO. 


i.  Super  A  B  a>  X  fiat  Semicirculus 
ACB. 

2.  In  Diametro  AB  fumatur  AD 
a>  Z. 

3.  Centro  A  radio  AD  defcribc  ar- 
Cum  D  C.  erit  refta  A  C  etiam  a>  Z. 

DicoduaaCBillius  □  CBeffequ*- 
fitam  differentiam  quadratorum  AB.  AC. 

DEMONSTRATIO. 

Per  propof.  3 1 .  III.  angulus  A  C  B  eft 
redus  ,  ergo  in  triangulo  re&angulo 
ACB  eft 

AB»n  AC^IU  CBper47.I. 

A.  Vr         L— i  A  V*  , 


[n* 


□  AB  -□AC»CCB. 


PRO- 
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PROPOSITIOXXXII. 

Siretla  linea  AB  circulum  tan-^ 
gat  inC,  &*  a  contatlu  ducatur 
alia  circulum  fecans :  erit  angulus 
a  tangentc  tffecante  faclus  <tauar 
Us  angulo  qui  ft  in  alterno  feg' 
mento. 


x> 

r 

DEMONSTRATIO. 

Cafus  hic  obtinent  omnino  duo : 
Aut  enim  linea  circulum  fecans  ad  tan- 

gentemeft  perpendtcularis  &  tranfit  per 

'centrum  O,  ut  CD. 

Aut  non  tranfit  i  ut  C  E. 

V  z  C*i 


'  j*ZZ?*jL  a*.:v  > 
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Casus  I. 


Demonftrari  debet  cfle  angulum  A  C  D 
ceCFD. 
Ang.  ACDeftre&us:  pcrhypoth. 
ati.ni.Ut  &  •  CFD  cft  reaus:  quiaeftinSc* 

micirculo. 

Ergoapg.  ACD  30  CFD. 

Casus  II. 

Ab  una  partc  probari  debet  eile  ang. 
ACE  ao  CFE. 


bir.III. 


(  Ang.  ACD  ao  CFD.  percafuml. 
}  Ang.  Q^     ao  b  R,  quia  in  eodcn* 

j fegmento. 

Rema- 


s.« 
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Remanet  ang.  ACE  30  CFE. 

Ab  altera  parte  probari  debet  ang. 
BCE  30  CHE 

f  Ang.  BCD  »  CHD  per  cafiira  I. 
A^Ang.  Q    ao  S.  quia  funt  in  eodem 

'  fegmento. 


Totus  ang.  B  CE  ao  Toti  CHE. 

Q^ED. 


j 

1 


V  j  PRO- 


jo8 


EuclIdi s 


FhopositioXXXIII. 

trtfci.  !•  5^  w  data  recla,  A  B  fegntefh 
tum  circuli  confiruere ,  quoi  ca- 
piat  angulum  dato  angulo  <equar 


Eft  autem  angulus  datus  vel  redus  ut 
E,  vel  non.redus  ut  H.  C. 

C  A  S  U  S    I. 

Conftrufiio  &  Demonftratio. 
Data  A  B  bifariam  divifa  in  D.  Centro 
D  radio  D  A  fiat  femicirculus  A  C  B.  hic 
a$Mii.capit  a  angulum  re&um  ACB,  adeoque 
dato  -refto  £  gqualem. 

CA- 


«icm 
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Casus  II,  ,r 

CONStRU  CT16.     * 

1 .  Ad  datae  B'A  pun&um  A  ducatur,         j 
DK ,  ut  angulus  DAB  (it  aequalis  b  ingu-  b  $1. 1. 
lo  dato  C.  '    v 

2.  Ex  A  duc  pefpendicularem  A  E,  - 

3.  Fiat  angulus  ABE  aequalisangulo  > 
BAE. 

4.  Centro  E  ,  radio  E  A  vcl  E  B 
(qux  per  6.  I.  funt  aequales  )  dcfcribe 
circulum  B  I A  Q.        -r 

Dico  fegmentum  A  G B  capcre  angii- 
lum  dato  acuto  C  frqilalem. 

Ut&  fegmentunk  A I B  capere  angu- 
lum  data  obtufo  H  aequalem. 

Pars  1.  *Ang.  D  A  &  ao  e  AGB,  in  c  %i.  111. 
alterno  fegmento. 

Et  Ang.  D  A  B  ao    C  per  conftrud. 

Ergo  Ang.  A  G  B  30  C , 
Pars  2.  In  quadrilatero  AlBG^ 

Duo  anguli  IiJiGda)2  Rc&is.       *  22.  111. 
Et  duo  anguli  H  ^  C     »2  Rc&is.' 


rfM_-Cki 


s  (  Ergo  I  *  G  a>  H  (Ji  C. 
}     Atqui     G       ao  *    C.  per  par-eji.  m. 

C  tefn  I.      ' 

.  111,1 t  -   . 

Ergo  I  »  H.  Q.D. E. 

V  4  PRO- 
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Propositio  XXXIV. 

•*»•*  rA  dato  cbculo  ABC  fet- 
mentum  CBA  auferrey  capiens 
angutum  B  ,  dato  angulo  D 
aqualevt. 


CONSRUCTI.O. 

1 

i.  Ducatur  redte  taogenS  Circulum 
xii  A. 

2.  Ad  A  fiat  angulus  EAC  aequalis 
angulo  dato  D.« 

Dico  fegmentum  ABC  capere  an- 
gulum  A  B  C  aKjualem  D. 

DEMON- 


I 
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DEMONSTRATIO. 

Ang.  EAC  a>  •ABCin  al  terno  t  j  u  m. 
fegmento. 

Atqui  EACao  D  per  conftru&io- 
nem. 

Ergo  ABC  a>  D. 
Q.  E.  D. 

Alia  CONSTRUCTIO. 

X.  Ex  quolibet  pun&o  B.  ducatur  rcch 

BC. 
2.  Ad  B  fiat  angulas  CB  A  »  D.  • 
/Dico  >  dufta  AC,  fegmentum 

ABC  capere  angulum  sequalem  D. 

DEMONSTRATIO. 
Hxc  per  fe  fatis  eft  maoifefta. 


V  5  PRO- 


M* 


E.jrCLiD  is 


Tfctct. 

»9. 


Propositio  XXXV, 

Siincirculodu*  recl<e  AB.CD 
femutuoin  Efecuerint:  Reclan- 
gulum  comprebenfum  fub  fegmen- 
tis  unius  AE.  EB :  aquale  eflei 
quodfub  fegmentis  alterius  C  E. 
ED.  comprehenditur  rettangulo. 


Quatuor  divcrfi  hic  occurrerc  poflunt 
cafus. 


DEMON- 


.--&* 


> 
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DEMONSTRATIO. 

Casos  I. 

Si  rc<5te  A  B.  C  D  fe  mutuo  fi-ccnt  in 
Centro:  tum^P  AEBeritao  ^  CED:  ' 
quia  quituor  illorum  latera  funt  radii, 
adeoque  inter  fe  aequalia. 

C  a  s  u  s  1 1. 

Si  una  C  D  per  centrum  F  dufta  alte- 
ram  A  B  non  per  ccntrum  tranfeuntem 
fecet  bifariam  adeoque  a  perpcndiculariter  »>•  "*• 
in  E :  ducatur  F  B- 

DEMONSTRATIO. 

•=  CED^nFEbson  FD  feu  □  FB.b5.1iL 
Atqui  □  FE  *  □  EB  ao     □  FB. 

Ergo  illis  in  hujus  locum  pofitis 


•=  CED  *  SFE  a>  □  FE  *  □  EB. 
AdeoquedemptoutrinqueeodemQ  FE. 

•=CED  a>  □  EB  hoc  eft  •=  AEB. 


CA- 
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CasdsIII. 

Si  fetka,  C  D  per  centrutn  F  du#a  al- 
teratn  A  B  non  per  centrug)  dudum  noo 
dividat  bifariam  in  E. 


DEMONSTRATIO. 

Du&is  perpendicularibus  GH.FI,  ut 
&  radiis  FA.  FH,  erit 

□  FA         ao       □  FH. 
Hoccftpcr  47-1- 
□  AI  $D  IF  ao  □  FE  *  □  EH. 

Hoceft.  5.  II. 
CAEB8  niE. 

Atqui  □  IF  *  □  IE  »  □  FE. 
Quibus  ablatis  a  fuperioribus,  remanet, 

^AEB  ao  □  EH  a>  (  per  Cafura  1 1. ) 
C  CED.  Q.E.D. 

CA- 


L 
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Casus  IV. 

Si  neutra  tranfeat  per  centrum  &  fe 
mutuo  fecent  utcunque. 

DEMONSTRATIO. 

Ducatur  G  H.  tranfiens  per  centrum  F 
&  per  interfe<3ionis  punftum  E.  Tum. 

O  AEB  »  ^  GEHlperca- 
Et«  CEDaoeidem^  GEHJfum  3. 

fcrgo^AEBao^CED. 

Q.  E.  D. 

N    O    T    A. 

In  cafu  3.  Illa  <juae  fibi  invicem  fub- 
fcribuntur  inter  fe  funt  aequalia  &  inferio- 
ra  loco  fuperiorum  legi  debent ,  ac  fi  in 
una  eadem  linea  effent  fubftituta  ;  id 
quod  etiam  in  plerisque  aliis  demonftra* 
fionibus  obfervandum. 


SCHO- 


*_T.V 


i*& 
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SCHOLIUM. 


Suppofitis  Libri  V.  Definitione  I.  & 
Prop.  4.  &  1 6 .  (  quae  cum  hac  propofitio- 
ne  nihil  habent  commune  )  hacc  unica  de- 
monftratio  facillime  omnibus  cafibus  in- 
fenrire  poteft. 

DEMONSTRATIO. 

Dudis  A  D.  C  B ,  erit  in  triangulis 
AED.  CEB. 

AngulusA»      Cl  ■    • 
Ang.       D  »       BJ 
Ang.  AED  aoCEB.   15.I. 

Ergo  erit  per  4.  V I. 

AE— .  ED^CE  /  EB. 
Et  per  noftrum  Thear.  I.  Lib.  V. 
vel  i<J.  VI.    ~ 

cAEEB»'=CE.ED.    QD.E. 

PRO* 


.•"• 
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Propositio  XXXVI. 


Sl  a  puftffo  A  extra  circulum  "fo* 
dato  ducantur  dua  reclx.  unatan  - 

•  m'  -  • 

gens  Ap ,  afarafecans  AB.  Erit 
retlangulumBAC  ^fubtptafecan- 
te  BA  &  UHusparte  ACinterpun- 
clum  A  &  circulum  interjefia 
comprehenfum ,  <equale  quadrato 
tkngentis  AE. 

Duo  hic  notandi  funt  cafus. 

CasUs  I. 

Atit  fecans  A  B  tranfit  per  centrum  p. 

DEMON* 


318  Euc  t,  i  di» 

DEMONSTRATIO. 

,6.H.  DudaDF,  erit 

f  P  BAC  fr  □  DC « a>  □  DA, 


S{  □  DF.nnFA^.I. 

lAtqui  □  DC  ao  □  DF.  Quia  funt  a  radiis. 

«BACaoQFA. 

Casus  ir. 

Aut  fecans  AE  non  tranfit  per  centrum. 

DEMONSTRATIO. 

Ex  centro  D  duda  perpendicolari 
DG  ut  &  DI:  erit 

CEAI  *  □  GI  ao  n  GA1  . 
□  DG    □DGJA* 


*=  EAI  8CDG»nGIa>sDG»aGA. 

47- 1-  C  DI  feu  CPF        qDA.47.1. 

Hoc  eft  C_.FD__ICFA.47X 

•3  EAI  _?  □  DF  ao  b.DF  «H  □  FA. 
Sublato  utrinque  □  DF. 

•»  EAI  »  □  FA. 

Q.  E.  D. 

COROJL- 


*'         ___-^__       __.___-_-    —    _  _.___._. 
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COROLLARIUM  I. 

Si  apunclo  aucrpis  extra  Cir- 
culumfumto  A  ^phres  rett*  ACB. 
AIE  circulum  fecantes  ducantur , 
ReBangula  BAC.  EAl>  comprer 
benfa  fub  totis  fecantibus  A  B. 
AE&  partibus  exterioribus  AC. 
AI,  interfefunt  <equalia. 


DEMONSTRATIO. 

Du&a  Tangente  A  F. 

•a.BAC    »    □  AF.  1 

Atqui  etiatn  }•  136.  III. 

*~  EAI  30  eidem  O  AF  J. 

Ergo  per  Axiema  I. 
■»  BAC    ao    *=  EAI. 

«Q.  E.  B.        -■■..-'■ 

X  SCHQ* 
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SCHOLIUMI. 


SuppoGtis  iisdem  qua?  in  Scholio  prae- 
cedenti ,  hanc  damus  Corollarii  primi 
demonftrationem. 

Demonftrandura  cft  ^  CAB  efleae- 
quale  "^DAE. 

DEMONSTRATIO. 
Duais  CD  &  BE  ,  erunt  triangula  CAD. 
EAB  inrer  fr  (imilia. 

Nam  angul»  O  »£  i>  30  2  RedHs  2  2,  III. 

Et  anguli  AEb»£  P  ao  2  Redis  1  ^  1. 


•mm 


ErgoO*P»AEBiitP, 


Et 
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Et  Sublato  communi  angulo  P, 
O  30  AEB. 
Deinde  ang.  A  utrinqbe  eft  communis, 
Ergo  R  ©  ABE,     ji,  i. 
Quare  in  triang.CAD.E  AB  erit  per  4,VI. 
CA  n-AD  ^EA/AB, 

Et  per  itf,  VI. 
GCAAB»  CDA/AE, 

Q^  E.  D. 

S  C  H  O  L  I  U  M  JI. 

Si  jam  ex  punfto  A  fupra  lineam  AC 
ducatur  ALG ,  eodem  modo  du&is  GD 
LE  probatur  effe  ~  GAL  ao  ^  DAE  ; 
notandumque  eft  puncb  peripherise  G.  L. 
concavse  &  convexa  propius  ad  fe  invi- 
cem  accedere ,  quam  pun&a  C  &  B ;  quae 
pun&orum  diftantia  adhuc  magis  immi- 
nuiter  fi  ex  A  fupra  lineam  AG  ducatur 
alia  Circulum  (ecans :  donec  tandem  du- 
catur  refta  AF ,  quse  Circulum  tangit  in 
unico  punQo  F ,  in  quo  pun£fa  peripheriae 
concavx&convexse  coincidunt,  adeoque 
cum  antea  defignatae  eflent  duae  line*  AB 
ACfeuAL  AG.  inter  fe  inarquales ;  jam 
ex  A  ducitur  folummodo  unica  linea  AF. 
quae  crgo  in  fuperiori  proportione  bis  fu- 

X  a  mewb 
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menda  eft  fc:  femel  pro  linea  G  A ,  &  fe- 
mel  pro  L A.  quo  fado  proportio  (ic  fta- 
bfcFA  —  AD  ~EA  /  AF. 
Ergo  per  1 6.  VI. 

□  Tangentis  AF  a>  ^  D  A.  AD. 

Qu#  aequalitas  ipfius  Propofitionis  $<? 
gcnuinum  exhibet  fenfum »  ut  hinc  pateat 
quam  arfio  nexu  hae  veritates  inter  fe  co- 
harreant ,  quamque  naturali  una  eac  alia  de- 
ducatur  confequentia. 


CO- 


1i'ber  Tertius.        313 
COROLLARIUM  II. 

Du*  reSicC  AF.  AH.  ab  eodem 
pttnfto  Adu£?<e,  qutdrculum  tdn- 
guntjinterfefunttequaks. 


DEMO^STRATIO. 

Du&alineaACB,  qoae  Circulum  fecet 

□  AF  »  ■=  BCA       "I  , 

□  AH  »  eidemCBCA  J 

Ergo  "□  AF  «□  AH. 
Adeoque  etiam 
AF  a>  AH. 


*  37.  IH. 


Xj 


co- 
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COROLLARIUM  III. 

Ab  eodem  punflo  A  extra  Cir- 
eulum  futnto  duti  tantum  poffunt 
du4  refil*  A  F.  AH,  qua  Circu- 
lum  tangunt. 


DEMONSTRATIO. 

Du<5ta  ex  A  refla  A  C  B  qu*  per  cen- 
triim  tranfit ,  orones  reftae  ,  quas  intra 
AF,  AH  circulum  tangentes  ducun- 
b8tin,  tur>  funtb  minores ipfis  AF.AH^  er- 
go  omnia  illorum  quadrata  funt  minora 
c  s6f  rii.  ~  B  A  C  :  Ergo  c  nulla  ex  ipfis  circu- 
lum  tangit :  Adeoque  duae  iftac  AF.  AH 
Circulum  tantum  tangunt. 

Q.  E.  D. 

PRQ- 
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pROPOsiTioXXXVH. 

Si  a  puntlo  A  extra  circulum 
pofito  duct*  fint  dtM  reclx  A  B. 
AF,ha  ut reclangulum  BACfit 
aquale  quadrato  a/terius  AF  tum 
linea  A  F  circulum  tanget  in  F. 


DEMONSTRATIO. 

Du&a  linea  tangente  A  H ,  ut  &  lineis 
DF.  DH. 
*=  BAC  «  »  □  AH.  »36.111. 

Atqui^BAC  »  □  AF.  perpropout. 

Ergo  □  AH  »  □  AF.  Ergo  AH  »  AF. 

X  4  Quare 


$u6         Euci/idis 

Quare  in  Triangulis  A  F  D.  A  H  T). 
Latus  AF  a>  AH: 
Latus  FD  ao  HD. 
Latus  DA  CQmmune. 

■  m    .        >     ■  ■■   ■  -^    m      >■   ■■         ■■      ■  » 

b«.i.  *•  -ErgoAng.  AFDao  AHD.  b  • 

c  18.  iii.        '  ; '  Atqui c  AHD  eft  ledus. 


»  ■  .  •  • 

d  i5.  m.      Ergo  A  F  D  rc&us  eft  adcoqttc  *  A  J* 
tangcns. 

Q.  E.  D. 


FINIS LlBRl  TERTIL 


■•  * 


EUCLI- 


EUCLIDIS 

ELEMENTORUM 

LIBER  QUARTUS. 

DEFINITIONBS. 

»• 

i.  Bgurareclilinea ,  injigura 
reclilinea  infcribi dkitur ,  cum 
finguli  ejtts  figur*  ,  qu&  tnfcri- 
bitu  r ,  anguli ,  fingula  latera  ejus 
cminfcfibiturytangunt,    .   ,  • .  • 


2 .  Similiter  iff  jfgara  ctawm 
figuram  defcribi  dkitur ,  cumfin- 
'gula  ejus ,  qua  circumfcribitur ,  la- 
tera  finguhs  ejus  figufx  angulos 
tetigerint ,  circum  quam  illa  de- 
fcribituf. 

X  5  3.  FJ- 


'3>ff         Ewclidtis 


3.  Ftgwvi  ^afcw  retHHnea  in 
circulo  infcribi  dicitur ,  cum  finr 
guli  efus  figur*  ,  ^**  infcribi- 
tur  ,  <u?g#//  tetigerint  circuUpe- 
ripheriam. 

4.  Ctrcuks  autem  circum  figu- 
ram  defcribi  dicitur ;-,  c«w  drc«- 
li  peripberia  y  fingutos  tangit  ejus 
figur*  t  quam  cirmmfiribit  t  anr 
guhs. 


B  E  c 

5.  Figa^ 


IT  -'._—_ 


LlBEft  QOARTC*.         jij 

j.  Figura  tero  recliUma  dr- 
ca  drculum  defcribi  dicitur ,  cum 
fingula  latera  ejus ,  qua  drcumfcri- 
bitur,  circuUperipheriamtangftm. 

6.  Similiter  &  circdus  infi- 
gura  infcribi  dicitur,  cum  drcu- 
Uperipberia  finguU  latera  tangit 
ejusfigur*  in  qua  infcribitur. 

7.  Recla  in  drculo  accommo- 
dari,  feu  coaptari  dicitur ,  cum 
ejus  extrema  in  drcuU  peripberia 
fuerint. 


Sic  A  B.  dicitur  in  circulo  accommo- 
data ,  non  vero  C  D. 

PRO- 


^JO  E9CLI0U 

Pro^ositio  L 

tnbt.  i.  Indafo  circulo  ABCaccommo- 
dare  retlam  B  A  teptafa»  <&** 
refl*  D  :  qu<e  Circuli  diametro 
BC  non  fit  major. 


CONSTRUCTIO. 

* 

i.   In   dato  circulo   duc  diametrum 
B  C ;  cui  fi  data  reda  D  fit  aequalis  ,  pe- 
tito  fatisfa&um  erit.  Si  vero  minor. 
•  5.  i,         2.  Abfcinde  a  BE  ao  D :  &  centro  B 
radio  BEdefcrihe  arcum  circuli  £A. 

Dico  re&ara  B  A  effe  aequalcm  D 
&  coaptatam  in  Circulo. 


DEMON- 
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DEMONSTRATIO. 

Linca  D  x>  R  E  per  conftru&ioncm. 
EA   »  B  E  quia  radii. 

■  1 1  ■  ■■ ■    i  *  ■  *  ■  ■       ■  »■■■ 

Ecgo  lioea  D^soBA,  qoar  eft  co-b  ak.  u 
aptata  in  circulo,  quia  c  utraque  extrenritas^11^ 
terminatur  in  peripheria. 


PRO- 


55* 


E  UCLIDI  S 


Propositio  II. 

Probu  2.     In  dato  drculo  ABC  triangu* 
lum  ABC  defcribere ,  quod  dato 
triangulo   DEF  ft   tquiangu* 
,   Im. 


CONSTRUCTlO. 

tI7#ra#     i.  Ad  a  duSi  tangentis  GH  pun- 
bi$.h  *6tum  A  b  conftituatur  angulus  G  AB. 
zqualis  angulo  F. 

2.   Ad  idem  pun&um  A  ab  altera 
parte  fiat  H  A  C  sequalis  angulo  £• 
Jungatur  re&a  B  C. 
Dico  triangulura  ABC  ipfi  DEP 
effe  «quiangulunu 

DEMON* 


i       iithi "f 


.    ;  -* 


h- 
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DEMONSTRATIO. 

In  tr iangulis     A  C  B.  D  E  F. 

A  |"Ang.Cca>  GABaoFperconftrufi. 
A  [Ang.Bc»  HAC»Eperconftrua.c,1# 


nu 


Duo  angulo   C  *  B    ©  duobus 

F  *  E. 
Ergo  etiam  tertius  ^A»  tertio  D.  6  s  c*. 

Scb.if.1* 


PRO^ 


t.i 
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•    Propositio  III. 

*«*>i.  3.  Qirca  Jiatttm  circulum  BCE  trh 
angulum  LMO  defcribere<equian- 
gulum  dato  triangulo  AFD. 


©    A 


CONSTRUCTIO. 

x  i.  Trianguli  DAF  latus  AE  produca- 
tur  in  G  &  H. 
Wj.i#        2.  In  circulo  du&o  radio  IB  ,  ■  fiat 
angulus  B I E.  aequalis  trianguli  externo 
angulo  D  A  G. 

j.  Fiat  angulus  BIC  aequalis  externo 
DFH. 

4.  Ad  tria  punda  B.  C.  E.  ducantur 

j*i£  tres  b  t«ngen»  OLOLLM 

Dico  ex  illarum  concurfu  oriri  triangu* 

lora  ©LM*  dato  DAF  aequiangulum. 

PEMQN* 


■»... 
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DEMONSTRATIO.  . 

Ex  Scholio  Prop.  1 3 . 1.  qua<jrilateruro 
BIEL  dividi  poteft  in  duo  triangula ,  cum 
autem  unum  triangulum  contineat  duos 
angulos  rc&os  ,  duo  continebunt  qua««  , 
tuor ;  adeoque  quatuor  anguli  in  quadri- 
laterodi&oerunt  aequales  quatuor  rc&is : 
a  quibus  fi  demantur  duo  c  refti  LEI.CI*  00 
LBI.  rcmanebunt. 

AnguliBlEeLaoiRedfs. 
AtquiDAGtjtDAF  30  z  Raftis. 

Ergo  BIE  *  L  »  DAG  *  DAFl  ^ 
.    Atqui  BIE  30  DAG  per  conft.  j  * 

Remanet  L  »  DAF. 
Eodem  modo  demonftratur  quod  fit 
angulus  M  ao  DFA,  ergo  tertiusOcrit   . 
3odtertioD.  dzc*; 

Sch.  iuM 

N    O    T     A. 

Quod  autem  tangentes  E  L  &  B  L  in 
pundo  K  concurrere  debeant  fic  patet. 
Duda  B  E. 

Duo  anguli  toti  LBI.  LEI.  30  2  R. 
Ergo  ang.  partiales  LEB.  LBE  >  2  R. 


•  Ergo  re<3te  EL.  BL  concurrent.      .  a*  nj 


fcTVI 


ma 
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Propositio  IV* 

rrew, 4;     Dato triangulo  ABC  circulum 
wfcribere. 


CONSTRUCTIO. 

x»9»ii         I.  Duos  quoslibet  angulos  J5.  C.  • 
divide  bifariam  per  re&as  B  D.  C  D. 

2.  Ex  pundo  concurfus  D  duc  per- 
pendiculares  D  E.  D  F.  D  G. 

3.  Centro  D,  radio  DE.  defcribe 
circulum. 

Dico  illum  tangere  omnia  latera  trian- 
guli  in  pun&is  D.  E.  F.  adeoque  ipfi  in- 
icriptum  eflfe. 

DEMON* 
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D  EMONS  TR  ATIO.    ' 

In  triangulis  DGC.  DFC. 
Ang.     G     a>     F.  per  conftru£L 
Ang.  DCG  ao  DCF.  quia  totus  C  bi< 
fectus  eft. 

Latus  D  C  commune. 

0 

Ergo  latus  DG  b  30  DF.  bi6.K 

Eodem  modo  demonftratur  efle  D  F 
ao  DE. 

Adeoque  tres  line*  D  E.  D  F.  D  G 
funt  inter  fe  xquales. 

Ergo  circulus(  centro  D  du&us  tranfit 
per  pun&a  E.  F.  G.  &  tangit  c  omniacl6#IIt» 
latera  j  quia  anguli  ad  E.  F.  G.  funt  refti ; 
adcoque  <j  triangulo  infcriptus  eft.  4  De&  & 


Y  z  PRO- 


?4° 


ECC  L1D1S 


PropositioV. 


prow.  5-     Circa  datum  triangulum  ABC 
circulum  defcribere. 


CONSTRUCTIO.      % 

i.   Quarlibctcunque  duo  latera  AB. 
» io.  T.   B  C  •  divide  bi&riam  in  E.  &  F. 

2.  ExE  &  F  erige  b  pcrpcndiculares 

'  '  ED.FD.  . 

7 .  Ex  pun&o  concurfus  >  defcribe  ra- 
dio  DA  circulum. 

Dico  illdm.  quoque  tranfirc  per  pun&a 
B,  C.  adeoque  triangulo  circumfcriptura 
efle. 

DEMONSTRATIO. 

DudisDA  DB  DC.  In  triangulis 
DE-A.  DEB. 


V* 
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Latus     D  E     commune. 

Latus     EA     a>     EB1      Pcr  con- 

Angulus  DEA  ao  DEBJ  ftruft. 


Ergo  c  bafis  D  A  ao  D  B.  .  C4.  i. 

Eodem  modo  dcmonftratur  eflb  D  B 
3p  DC,  adeoque  tres  lincae  DA.  D  B. 
D  C  funt  inter  fe  xqualcs. 

Ergo  Circulus  ccntro  D ,  radio  D  A 
deicriptus  ,  tranfit  pcr  omnia  trianguli 
pun&a  angularia  :  adeoquc  ipfi  eft  *cir- 
cumfcriptus.  d  d  Dcft 

Eadcm  conftru&ionis  formula  obtinet 4* lv# 
inomnibustriangnli  fpecicbus;  cumhac 
folummodo  difFerentia ,  quod  in  Rcftan- 
gulo  centrum  cadat  in  pun&um  mcdium 
nypotenufe. 

In  Acutangulo  centrum  cadat  intra  tri- 
angulum. 

In  obtufangulo  vero  extra. 

S  CHOLI  U  M. 

Exhac  propofitione  dcducitur  Mctbo- 
dus  defcribendi  circulum,  per  tria  pnn- 
fitanon  in  linea  rc<5tadifpofita>  tranfcun- 
tenl. 

Y  3  PRO- 


M* 


EtrCLIDIS 


Propositio  VI. 

ttM.6.     j)af0  circulo  quadratum  ith 
fcribere. 


CONSTUCTIO. 

X .  Ducantur  duae  Diametri  A  C.  B  D 
in  centro  E  fe  ad  angulos  redos  intcrfe- 
cantes. 

2.  Jungantur  redae  AB.  BD.  CD. 
DA. 

Dico  A  B  C  D  cfle  quadratum  qugfi- 
tum. 

DEMONSTRATIO. 


Pro  lateribus. 
In  triangulis  AEB.  AED. 


Latus 
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Latus  A  £  utrique  commune. 
Latus  EB  ao  ED.  quia  radii. 
Angulus  AEB  ao  A  E  D.  quia  utcrque 

re&us. 

1 

Ergo  bafis  AB  a  ao  AD.  a*.u 

Eodem  modo  probatur  ADaoDC: 
DC  a>  CB.  CB  »  BA. 

Adeoque  quatuor  itla  latera  inter  fe 
erunt  sequalia. 

Pro  angulis. 

Quatuor  anguli  A.  B.  C.  D.  iftis  late- 
ribus  contenti  >  funt  in  Semicirculo.  ergo 
rc&i.  b  bjMII. 

Adeoque  ABCD  eft  quadratum cir- 
culo  infcriptum. 

Q.  E.  F. 


« 


y  4         ?ro- 


144 
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Propositio  VII. 

ftt*L  i>     Circa  datum  Circulum  quadu 
tum  dejcribcre. 


A 


B 


£ 

V 

J 

1> 


CONSTRUCTIO. 

t 

1.  Ducantur  duae  diametri  AC.BD. 
fe  mutuo  ad  angulos  re&osjn  £  fe- 
cantes. 

2.  Per  illarum  extremitates  ducantur 
tangentes  F  G.  G  H.  H 1. 1 F. 

Dico  illas  coeuntes  conftituere  Qua- 
dratum  quaefitum  F  G  H I. 


DEMON- 


fr 


DEMONSTRATIO. 

Pro  angulis. 

In  quadrilatere  A  E  B  F. 
4.  AnguliA.E.B.F.aDa4Reaj$V  aSclKjl# 

Atqui  $  Ang.  A.  E.  B     ao    3  RedisJ  ^  13.  *• 

^— — — — ■» — — — — — . — _ _ ^_ _ __ _____  ^ 

Remahet  ang.  F»  1  Re&o. 

Simili  ratiorinio  probatur  angulos 
G.  H.  I  efle  re&os. 

Pro  Iateribus. 

In  parallelogrammis  F  D.  I D.  latera 
FG.  IH  funt  aequalia  Diametro  BD. 
adeoque  &  inter  fe. 

In  parallelogrammis  I A.  H  A.  latera 
F I.  G  H  fuot  b^qualia  Diamctro  A  C.   b***  u 

Atqui  Diaraetri  AC.BD  funt  inter 
fe  arquaks. 


Ergo  4  latera  FG.GH.HI.IF 
funt  inter  fe  aequalia. 

Adeoque  F  G  H I  eft  quadratum  qux- 
fiturn.  Q_  F.  E. 


Y  5  PRO- 


$4* 


EUCLIDIS 


Propositio  VIII. 

Trou.  *.     ln  dato  quadrato  Circnkm  dc- 
fcribere. 


CONSTRUCTIO. 

« 

1.  Ducantur  duae  diagouales  FH.GI 
fe .  interfecantes  in  E. 

2.  Ex  E  demittatur  ad  latus  FI  per- 
pendicularis  EB. 

3 .  Centro  E  radio  E  B ,  defcribatur 
Circulus. 

Dico  illum  tangere  latera  in  pun&is 
A.  B.  C.  D.  adeoque  quadrato  infcrip- 

tum  effc. 

DEMON- 
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DEMONSTRATIO. 

Ex  E.  du&is  perpendiculatibus  E  A. 
ED.  EC, 

In  triangulis  F  A  E.  F  B  E.  crunt.  • 

Angulus  A  x>  B  per  conftr.  quia  rcfli. 
*  Angulus  aO»P.   quiafemire&i.    *       «tCor* 
Latus  F  E  utnque  commune. 

Ergo  Latus  E  A  »  E  B.  b  bi6.  1. 

Sic  ctiam  probatur  E  B  ao  E  C :  & 
ECaoED:  ut  &  EDaoEA. 

Ergo  circulus  centro  E  ,  radio  E  B 
defcriptus  tranfibit  per  pun&a  A.  D.  C : 
&  quia  anguli  ad  illa  punda  funt  rc&i , 
tanget  omnia  intcra  j  adaoque  circulus 
quadrato  erit  infcriptus. 

Q^  E.  D. 


PRO- 


34* 


CvciiiDis 


Propositio  IX. 

.  ftow.  9.     circa  datum  quadratum  circu- 
ittto  defiribere. 


COSISTRUCTIO. 

i.  Ducantur  dumctri  AC.  BD  fe- 
cantes  fefe  in  puncto  E. 

2 .  Centro  E  ,  radio  E  B  ,  defcriba- 
tur  Circulus. 

« 

Dico  illum  tranfirc  pcr  omnia  qua- 
drati  puniSa  angularia  ;  adeoque 
illi  eflc  circumfcriptum. 


PEMON- 
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DEMONSTRATIO. 

Diametri  AC.  BD  ,  quatuor  angu- 
los  A.  B.  C.  D.  a  bifatiam  fecant,  Er-  *  *  Cou 
gointrianguIoEBA.  ^1*'1' 

Angulus  E  B  A  a>  E  A  B. 

Ergo  latus  E  A  b  a>  EB.  b6.i; 

•  ^^ 

Sic  ctiam  probatur  EB  ao  EC.  Sc 

ECaoED:  &  ED  aoEA. 

Adeoque   quatuor  linese  EA.  EB. 
E  C.  E  D.  funt  fe  sequales. 

Ergo  circulus  centro  E  radio  E  B  de- 
fcriptus  tranfit  per  omnia  quadrati  pun- 
fta  angularia  A.  B.  C.  D.  adeoque  illi 
circumfcriptus  eft. 

Q^  E.  D. 


PRO< 


j$o  .         Ev  C  LIDIS 
PROPOSITIO  X. 

t 

,  R 

7toM.io.  Triangulum  lfofceks  ABD 
conftruere,  cujus  finguli  adbafin 
anguli  B.&D  dupli  fint  reliqui 
ad  yerticem  A, 


CONSTRUCTIO. 

i.  Quamlibetcunque  lineam  AB  ita 
*».".  divide » in  C,  ut  ■=  A B  C  fitao  Q  A'C. 
z .  Centro  A  radio  A  B  defcribe  circu- 
lum. 

3.  Ex  B  in  ifto  circulo  accommoda 
•  i. iv. \>  reaam  B D  »  AC. 

4.  Duc  re&ara  AD. 

Dico  ABD  efle  trianguJum  quxfitum. 

DEMON- 
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DEMONSTRATIO. 

Du6h  refta  CD  ,  circa  triangulum 
ACD  defcribatur  circulus  ACD.  . 
=  ABCao  □  AC  hoc eft  □  B D per 

conftrud.  x 

Ergo  BD  tangit  circulum  c :  quemc37.HL 
BA,  fecat. 
A  fCJnde  ang.  BDC  c  30  A  in  alterno  feg.  *  V*  m» 
A  [        Ang.  CDA        CDA. 
Totalisang.  ADB  (»ABD)  a>  A 

*  Ct)A. 
Atquittiam  BCD  <*3oA  *  CDA.***1- 


Ergo 
In  triangulo  BCD  ang.  BCD  30  CBD. 
Adeoque  latus  B  D  c  »  C  D.  tC.  U 

Atqui    latus     B  D     ao  A.C. 

^■^»»-~— ^— 

ErgO 

In  triangulo  ACD  latus  CD  30  CA. 
Adeoque  angulus  A  30  C  D  A.     - 


Ergo  angulus  BCD  (  qulduobus  A  & 
CDA  eft  «qualis  probatus  )  cft  duplus  an- 
guli  A. 

Ergo  etiam  BDA ,  qui  angulo  CBD 

dcmon- 


*5* 


Ev  CLIDIS 


demonftratos  eft  zqualis ,  duplos  erit  ap- 
guli  A. 
f  5.  I.        Adeoque  &  ADB ,  qui  angulo  f  ABD 
^     eft  acqualis  ,   cjufdem  anguli  A  duplus 
erit.       Qt  E.  F. 

COROLLARIUM. 

In  Triangulo  Ifofcek  ABC  hoc 
modo  conftru&o  y  Angulus  B  K>cl 

C  ad  bafin  falet  ~  duorum  reclo- 
rum  l>el  *•  unius  recli :  Gjtytre  an- 
gubts  A  y>alebit  ~  duorum  reclo- 
rum,  tel  ~  unius  Reclu 


DEMOtt 
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DEMONSTRATIO. 

Trianguli  A  B  C  tros  anguli  A-  $•  C. 

fimul  valent  duos  re£ta$;  feu  «2,    duo- 

rum  redtarum :  Ergo  cum  finguli  ad  ba* 
fin  B  &  C  fint  dupli  ipfius  A ,  valebit 

B  vel  C  feorfim  Tumtus   — ■  duorum 

5 
refiorum  :    adeoque   angulus    A    erit 

~  duorum  Re<£tarum/ 

Deinde  bife&o  angulo  A  per  redam 
A  D ,  quae  erit  perpendicularis  ad  bafin 
BC:  Erit angnlus B ,  quadruplus  anguli 
B  A  D :  Jam  in  triangulo  B  A  D ,  pro- 
pter  angulum  redtam  D ,  duo  anguli  A 
&  B  fimul  faciunt  unum  angulum  re&um 

feu  ^  unius  redi  :  Adeoque  erit  B  as- 

5  4 
qualis  i  unius  re&i :  Et  B  A  D  ,  qui 

5  i 

eft  femiflis  totius  A  ao  -^   unius  re&i, 

5 
Unde     fequitur     totum     A     valerc 

-«  unius  Redi, 

*    •• :  :  - 

Z  pRO* 
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PropqsitiqXI. 

pkw.  Dato  circulo  Pentagonum  *- 
quilatertm  &  aquiangulum in~ 
firihere. 


CONSTRUCTIO. 

i.   Cuilibetcunquc  triangulo  Ifofceli 
juxta  praecedentem  propofitionen\  con- 
**.  iv.  ftituto^  muiapgujum  a  infcribatur  EFG 
fn  circulo  dato. 

.    z.   Illius  fupra  bafin  anguli  EEG. 
EGF  bifecentur  pcr  reftas  FI.  GH. 
~  3.  Punfia  E.  H.  F.  G.  I.  jungantur 
"totidem  re&is. 

•  Dico  fa&um  efle  qnod  petitur. 

DEMON. 
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DEMONSTRATIO. 
Pro  lateribus. 

Qtttoqoe  angoli  E  F I.  I F  G.  E  G  H. 
H  G  F.  F  E  G  funt  inter  fe  arquales  pcr 
conftrudionem. 

Ergo  a  arcus  quibus  infiftunt  funt  ar-ai6,iiK 
qualcs. 

Ergo  illis  b  fubtenfa  reftat ,  quac  {unt^2*111» 
Pentagoni  Iatera ,  funt  aequales. 

-0 
1 

Pro  angufis. 

Arcus  H  F  G I  30  Arcui  F  G I E.  per  * 

partem  I. 
,  Ergo  Angulus  E c  a>  Anguk>  H.  quia 
xqualibus  arcubus  infiftunt. 

Simili  modo  de  duobus  aliis  angulis 
&c.     Q.EF. 


Z *         PRO4 
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ProbU 
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Propositio  XII. 

Circa  datum  circulum  Penta- 
gonutn  <equilaterum  fcf  dquiangu- 
lutn  defcribere. 


CONSTRUCTIO/ 

i.  Infcribatur  Pentagonurn  regulare 
pcr  preced:  A  B  C  D  E. 

ti  Ad  punfta  A.  B.  C.  D.  E.  du- 
cantur  totidem  tangentes  ,  qux  concur- 
rent  in  punftis  F.  G.  H.  I.  C. 

Dico  fa&mn  quod  quxritur. 

f  DEMON* 
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DEMONSTRATIO, 

Pro  lateribus. 

Ex  centro  O  du&is  perpendicularibus 
*  OP.  OQ^,  ut&  radioOA  in  triangulis 
OAP.  OAQ. 

Latus  O  P  »  ao  O  Q.  quia  arquales  a  I4* m# 
A  B.  A  E  aequidiftant  a  centro. 

Latus  P  A  b  3>  Q  A.  quia  aequales    l#     * 
A  B.  A  C  bife&ae  funt. 

Latus  O  A  utrique  commune. 

Ergoang.  c  OAP  ao  OAQ.  Qui  fi  aufe- c  »•  T« 
ranturabaequalibusReftis  angulis  OAH 
O  A  G  :  reraancbit  angulus  H  A  B  a> 
GAE. 

Deinde  Triangula  BHA.  EGA.  funt 
Ifofcelia,  quia  expunfto  H  dudae  funt 
duftae  tangentes  HA.  AB:  ut  expun&o 
G dux G A. GE :  quae funtd sequalcs :       d  i Co- 

Quare  illa  triangula  habent  bafes  AB: J°£  *6* 
AE  aequales,  &  angulos  adbafin  HBA. 
HAB.  aequales  GAE.  GEA.  noi^folum 
alterum  alteri  9   fed    promtfcue    omncs 
quatuor  inter  fe  sequales.  Adeoquc  c  qua-  e  j .  & 
tuor  latera  BH.  HA.  AG,  GE.  funt  inter 2  ' . # 
fe  aequalia. 

Similt    modo    dcmonftratur    omncs 
decem  lineolas  efle  inter  fe  aequales. 

Z  3  Si 
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Si  jata  una  fit  zqualis  uni  ctiam  dux 
crunt  duabus  gquales. 

'  Adeoque  quinque  latera >  quse  ex  dua- 
bus  lineolis  conftant ,  erunt  sequalia. 

Pro  angulis, 
Ex  demonftratis  patet  triangula  AHB 
A  G  £   habere  omnia   latera    «qualia. 
Adeoque  angulum  H  f  30  G.  Et  eodem 
modo  de  reliquis. 


K 

SCHOLIUM. 

Si  in  circulo  quaelibetcuuque  figura 

regularis  fuerint  inicripta ,  linex  tangen- 

tes  circulum  in  pun&is  illius  angularibus , 

fuo  concurfu  fpmper  conftituent  figuram 

4imilem  circulo  circumfcriptam. 

PRO- 


LlBfeft.  QuAfctfus. 


tfr 


Propositio  JCII.I. .. 

Dato  Pemagem  ngukri  ca^MlL'h 
culuHi  tHfcrihn. 


»  < 


CONSTRUCTIO. 

t.  Quoslibet  duos  angulos  A  &  E 
divide  bifariam  pcr  redas  AF.  EF. 

2.  Ex  illarum  pun&o  concurfus  F  , 
ducantur  ad  omnia  latera  perpendicu- 
lares. 

3.  Ex  F  tanquam  centro  pro  radio 
aflumtauna  exiftis  pcrpcndicularibus  dc- 
fcribatur  circulus> 

Dico  illum  Pcntagono  forc  in- 
fcriptum. 
Z  4  DEMON- 


*       % 


f 
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DEMONSTRATIO. 
In  Triangiilis  AGF.  AHF. 

Angulm  GAF  a>  HAF|     Per  coa- 
Angulus  AGF  ao  AHFJ  faaGL 
^atll<  A  F  utrique  commune. 

*  *«•  fc        Ergo  » laf qs  G  F  so  H  F. 

Eodem  modo  probatur  HF  a>  IF. 
IF  aoKF.  KFaoLF  &deniqueLF 
»GF.  n 

Adeoque  omnes  ifta:  perpendiculares 
erunt  inter  fe  asquales.         f 

Quare  circulus  radio  F  H  defcriptus 
tranfibit  quoque  per  punaa  I.  K.  L.  G. 
tt&m.in  quibus  iftalatera  tanget;  quia  anguli 
ad  ifta  punda  funt  redi. 

Q:  E.  D. 


COROL- 
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'  COROLLARIUM  I. 

In  omni  Polygqno  Regulari 
ABCDE.  omnes  Hnea  AB.  BF.CF. 
DF.EF.ejus  angulos  A.B.C.D.E. 
bifecantes  in  unofodemquepuncla 
F  contwtient. 


A,    H     E 


DEMONSTRATIO. 

Duae  linex  A  F.  B  F  bifecantes  angu- 
los  A  &  B.  conveniunt  in  F :  fi  jam  ex 
C  ducatur  aliqua  linea  angulum  C  divi- 
dens  bifariam,  illa  etiam  cum  ipfis  A  F. 
BF  in  F  concurret.  Natn  cum  anguli  FBC. 
F  C  B  fint  zquales ,  etiam  iftae  bifecan- 

Z  5  tes 


tes  lineas  debent  efle  zquales ;  Adeoque 
ifta  lirica.  ex  C  ituda  ctebet  etiatn  cade- 
re  in  idem  pun&um  F.  quia  reliqaae  ex 
C  ad  perpendicularem  FL  dudae  fupra 
atit  iritra  t  ftuferen*  ,  adttfque  ipfc  C  F 
aut  mijdres  nut  minores  efleni ;"  pftteY- 
quam  quod  iftae  arigulum  C  non  feca- 
rent  biferiam :  Eodem  niodd  fjf ttbibitur 
lineas  DF,  EF  concurrttt  debtfre  m  e&- 
dcm  pun&o  F.  Ergo : 

.  E.  D. 


*     COROLLARfUM  U. 

In  otnni  "Tolygono  Kegulari 
ABCDE  imparem  Uterum  haben- 
te  numerum  linea  CF ,  aliquem  ex 
angulis ,  utC  bifecans ,  fi  produ- 
catur  ad  laius  oppofkum  AE ,  ilhid 
etiam  fecabit  bifariam  in  H. 


DEMON- 
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DEMONSTRATIO. 


a  t*.  T. 


J.Ang.CFB*BFA.AFHap j.  CFD  DFE.EFH.  e 
AtquiCFB.BFA  ao     CF1>.DFE.       "  .f 


Remaoet     AFH       *> 


EFH. 


Qyare  in  Triangulis  A  F  H.  E  F  H. 
.  '    Latus  AF     »     EF. 
HF  commune 
Angulus  AFH  »  EFH. 


Ergo  per  4.  I. 
AH.  30  EH. 


Q^E.  D. 


SCHOLIUM. 

Eadem  methodo  in  quacunque  figura 
regulari  circulus  defcribi  poteft. 

PRO- 


3&4  Euclldis   | 

Propositi o  XIV. 

**•**     Circa  datum  Peritagomm  r* 
gulare  circulum  deferibere. 


CONSTRUCTIO. 

I 

1.  Duos  quoslibetangulos  A&B  di- 
•  Ai.ii,  vlde  bifariam  per  rectas  AF.  BF,  quse* 

concurrent  in  F. 

2.  CentroF,    radio  FA  ,    vcl  FB 
dcfcribe  circulum. 

Dico  illum  tranfiturum  pcf  rcliqua  pun- 
£h  angularia. 


DE- 
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DEMONSTRATIO. 

Id  triangulo  F  A  B. 

Ang.  F  A  B  »  F  B  A.    quia  illorum 
dupli  iunt  zquales. 


Ergo  latus  F  A  ao  FB. •  .  •  &  i, 

Eodem  modo  bifefto  angulo  C  demon- 
ftrabitur  F  B  ao  F  C.  &  fic  pcr  orbetn  otn- 
nes  linese  bifecantes  angulos  erunt  arqua- 
les. 

Ergo  circulus  tranfibit  per  omnia  pun- 
&a  angularia ,  adeoque  pentagono  circum- 
fcriptus  erit. 

Q^  F.  E. 

S  C  H  O  L  I  U  xM 

Eadem  conftrudionis  forma  circa 
quamlibet  figuram  regularem  circulum  de* 
lcribere  licet 


PRO- 


1*6 


Euclidi* 


Propositio  XV» 

v 

p,oM•,*•     ln  dato  circulo  Bexagonum 
regulare  defcribere. 


CONSTRUCTia 


1.  Centro  quolibet  pun&oD, 
drculi  D  G ,  defcribe  arcum  C  GE.       . 

2.  Ex  punftis  C.D.E.  per  centrum 
G  defcribe  tres  diametros  CF.  DA.  EB. 

V  Ducfcxredas  AB.BC.CD.DE. 
EF.FA. 

Dico  ABCDEFefie  hexagonurn 
quxfitura. 

D£« 
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DEM.ONSTR  ATJQ. 

Pro  latcribus. 

Linex  D  C.  D  E  fingulse  funt  a>  ,- 
.     Radio  D  Q. 
Linei  GC.GE.GD finguli funt Radii. 

Ergo  qujnque  lineae  Q  C.  G  p.  Q 1L 
D  C.  D  E  ftjnt  aecjuales. 

Adeqqye  Triangula  GCD.  Q D E 
funt  xquilater^. 


Ergo  duo  ^ngult  G  &  O  finguli  funt 
*  una  tertia  pars  (tuo.rum  re^torum.  •  * 

Atqui  tres  anguli  GO.S.  fimul  b ya- b i'$!l 
lent  duos  re&os ,  feu  tres  tertias  duorum 
re&orum. 


Ergo  tertius  S.  eti$m  eft  um?  terti^ 
duorurn  re&o*i\m, 

Adeoque  tres  G.  O.  $.  funt  intcr  fe 

arquales. 
Atqui  illis  sequales  funt  tres  c  oppofi-cxs.i* 

ti  X.  Q.  T. 

■■■•■———■      I    '  "  — »•— «»^ «MMMMM 

Etgo  fa(  aoguli  ad  Cqatrum  fuot  zquales. 

Ergo 


j<J8  Euclidu 

i  *6.  iii.     Ergo  d  fcx  arcus  9   quibus  infiftunt  , 

fiintzquales. 
c^ln*     Adcoque  e  fex  fubtenfe,  qux  confti- 

tuunt  latera  figurz  ,  inter  fe  funt  a?qu*> 

ks. 


Pro  angulis. 

Hos  effe  «quales  facile  patet  ,  ijuia 
f  tuiihf  finguli  infiftunt  aequalibus  arcubus,  fc. 
quatuor  fextis  partibus  totius  peripheri* ; 
Ergo  funt  inter/e  aequales. 


coROk 
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.   .   COROLLARIUM. 

Latus  Hexagoni  Kegularis 
ABCDEFcircub  inffripti,  <equa- 
ktfi  Radio  circuli. 

DEMONSTRATIO. 

Ex  conftru&ione  patct  in  Triangulo 
DCG.  latus  DC  cfle  arquale  lateri  DG  ; 
Atqui  DC  eft  latus  Hexagoni,  &  DG 
eft  Radius  Circuli:  Ergo. 

SCHOLIUM. 

^Duclis  tribus  reclis  AC.  AE* 
CE.  Circub  inferiptum  eritTriath 
gulum  ACfuilaterum  ACE, 

DEMONSTRATIO. 

Ex  demonftrationc  propofitionis  ij. 

'    patettf  arcus  AB.  BC.  CD.DE.EF.FA 

efle  jequales ;  ergo  binis  acbinisconjun- 

dtiserunt  5  arcus  AC.  CE.  EA  sequales; 

t   Adeoque  per  29.  III.  tres  re&ae^C.  CE. 

E  A  erunt  aequales  ;   unde  jam  fequitur 

►.      ,   triangulum  ACE  efle  aequilaterura. 

.    .  Aa  PRO* 
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Propositio  XV F. 

*uu.i6.     \n  dato  Circulo  Qujndccago- 
num  regulare  defcriberc. 


ij.  IV. 


CONSTRUCTIO. 

*  ii.  iv.      »•*  Cirtulo  » infcribe,  pentagonum  re- 
gulare  AEFGH. 

bSchol.        x.  ItidembtrianguIumregularcABC. 

Drco  rectam  B  F ,  fore  latus  quir>. 
decagoni  qusfiti. 

DEMONSTRATIO. 

Pentagonum  dividit  totam  periphe- 
riam  in  quinque  partes  aequales ;  quare 

quxli* 
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<Jttaclfbet  continet  rmam  quintamfeutres 
decimas  quintas  tdtius  pcripheri* :  adco- 
queduae  A£.  EF,  fex  dccimas  quantas 
continebunt. 

Triangulum  verd  dividit  totam  peri- 
phcriam  m  tres  partes  sequalcs ;  quartmi 
quslibct  ut  ABcontinet  unam  tertiam, 
feu  quinque  deciroas  quintas  totius  pcri* 
pheriar.     Tum 

ArcusAEFfex  decim^  quinta?."! 

ArcusAEB  quinque  decimac     >S 
quintae.  J 


Arcus  BF  una  dectma  quinta. 

Ergo  fi  ducatur  rcfta  BF,  eique  ac- 
quales  quatudrdecim  in  circulo  coapteii- 
tur  ,  defcripturji  crit  quindecagonum  $ 
arquilaterum  ,  cum  omnes  arcus  fint  ar* 
quales. 


TlXtS  tlBXl  QV4RT1. 
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EUCLIDIS 

ELEMENTORUM 

« 

LIBER  QVINTUS. 

DEFINITIONES. 

i.  Pars e/2 magmtudo  magm^ 
tudinis ,  minor  majoris  >  ctm  me- 
titur  majorem. 

C^um  totum  fit  fua  parte  majus ,  pa- 
Jtct  partem  contineri  in  fuo  toto. 
Hoc  autem  duplici  modo  fit. 
Vel  continetur  ita  ut  aliquQties  fumta , 
praecife  reddat  fuum  totum  feu  ipfi  asqua- 
lis  fit ;  quemadmodum  numerus  quatuor 
fcu  4  ,  eft  minor  toto  12,  aideoque  in 
illo  continetur  ,  &  quidem  ita ,  ut  ali- 
quot  vicibus,  fcilicettribusfutfitus,  ac- 
curate  aequalis  fit  toti  n.  Et  inde  haec 
pars  Mathematicis  dicitur  Aliquota  >  qu* 
fuum  totum  absque  refiduo  dividit  ,  id 
quod  idem  eft  ac  metiri :  &  hanc  Partis 
fpeciem  Euclides  folummodo  refpexit, 
altera ,  qua?  fequitur ,  negle&a. 

Vel  pars  ita  continetur  in  fuo  toto ,  ut 
*liquoties  fumu  totum  yel  exccdat  vel  ab 

ilU 
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illo  deficiat ,  adcoquc  non  accuratc  ipfi 
aequalis  fit.  Quemadmodnm  numerus  4 , 
cum  minor  fit  toto  1 4 ,  in  illo  continebi- 
tur;  fed  quiater  fumtustoto  minoreftac 
quater  toto  major,  harc  pars  non  poteft 
dici  Aliquota  ,  nt  alcera  pars  notata  : 
quia  tamen  aliquam  exhibet  quantiratcm 
totius  quantitatis  ,  vocatur  pars  Ali- 
quanta. 

-  C*terum  cum  Enclides  adhibucrit 
Magnitudinis  vocabulum ,  fufpicari  licet 
illum  meminiffe  folum  quantitatis  conti- 
nuz  ,  quae  vulgo  magnitudinis  nomine 
Mathematicis  venit ;  minjme  tamen  ex- 
cludenda  eft.  quantitas  difcreta  &  ki  nu- 
meris  pofita ,  quae  fuas  etiam  habet  par- 
tes:  quibusillaomnia,  quaedcrationibus 
&  proportionibus  toto  hoc  libro  demon- 
ftrat ,  aeque  facilc  imo  pro  captu  noftto 
facilius  accommodari  poffunt. 

Quare  &  nos  cum  multis  aliis  omnes 
hujus  libri  propofitiones  ,  neglcftis  li- 
neis  demonftrabimus  in  numeris ;  tum 
quia  illis  magis  fumus  affucti  &  de  illis 
fxpius  quam  de  lineis  cogitavimus ;  tum 
etiam  quia  illa  quar  de  numeris  probnntur 
ficui  Hbet,  ipfis  lineis  applicari  poffunt. 


Aa  3  2.  MuU 
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i.  Mukipkx  autem  eft  major 
quantitaj  quam  metitur  minor. 

Quemadmodum  pars  fuum  totum  di- 

vidit  feu  metitar  abfque  refiduo  vel  cum 

tefiduo  ;  ita  reciproce  etiam  totum  a  fua 

parte  divklitur  vel  fine  Vel  cum  refiduo, 

Prius  iltud  totum  idem  eft  quod  muki- 

plex ,  cujus  in  hac  definitione  fit  mentio ,  - 

non  intelledo  alcero.  quod  cum  refiduo 

dividitur,quodque  adeo  multiplex  dici  non 

meretur. 

3 .  %aUo  tfl  duarum  quantita- 
tum  ejufdemgeneris ,  mutuaqus- 
damjecundum  communem  menfu* 
ram  habkudo* 

Ciim  propje  loquendo  qna  eademque 
res  ad  fe  ipfam  non  poflit  comparari  fe- 
cundum  quantitatem »  quia  fe  ipfa  non  eft 
major  nec  minor  ,  patct  plures  requiri 
inter  quas  legipma  inftituatur  compara- 
%\o;  quaeetiam  tantum  poffunt  efledqa?, 

Illae  autem  neceffai  io  requiritur  ut  ftnt 
res  homogenez ;  aut  quantitates  ejufdem 
gepfris  j    quales  fupt  linea  cum  linea 

com- 
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comparata.;  fuperficies  cum  fuperfieie  ; 
corpus  cum  corpore  :  nullo  ergo  modo 
linea  comparari  poteftcum  fuperTicie  vet* 
cum  corpore  ,  nec  fuperficies  cum  cor- 
pore,  quia  non  funt  ejuidem  generis* 

Porro   ulteriorem   hujus  homogene- 
itatis   explicationem   tradit  Euclidcs    iit 
*  definitione  5* 

Haec  autem  intelligenda  eft  in  quan- 
titatibus  fecundum  magni,tudipem  ,  fcu 
partium  aequalium  numerum  »  adeo  ut 
una  res  altera  fit  vel  major  vel  minor  ; 
hoc  eft  ut  lina  res  plures  vel  pauciores 
fimiles  feu  gquales  contineat  partes  quaoi 
altera. 

Ex  quibus  patet  rationcm  nihil  aliud 
eflfe  quam  modum  feu  formulam  conti- 
nendi,  qua  una  quantitas  aliam  quanti- 
tatem  continet ,  vcl  in  illa  continetur  '; 
quae  capacitas  cum  per  nullam  aliam  ope- 
ratiohem  quam  per  divifioncm  innocefr 
cat,  liquet  rationem  feu  comparationeoj 
duarum  quantitatum  non  cjarius  quarji  per 
fra&ionis  formam  poflfe  exprimi. 

Excmpli  gratia ;  ponantur  duo  numeri 
16  &  4.  qui  faltem  aliquam  inter  fe  ha- 
bent  rationem ,  quia  numerus  1 6  major 
eft  numero  4  ,  adeoque  numerum  4  k\ 

Aa  4  fe 
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fe  continet.  Uc  jam  ulterius  ifta  ratto 
exarainetur  videndum  eft  quoties  \6 
tfontinet  4  9  quod  per  divifionem  inno- 
tefcit;  quia  autem  fada  divifione  acqui- 
ritur  4  pro  quotiente  pronuntiamus  ra- 
tionem  1 6  ad  4  ,  effe  quadruplam.  hoc 
cft  1 6  effe  quadruplum  numeri  4:  vcl  1 6 
fehaberead  4  ut4  ad  1 :  Id  quod  etiam  , 
commode  hoc  modo  exprtmitur  per  fra- 

#ionem  —  ,quxinnuit  16  per  4effedi^ 

videndum  vel  jam  fupponit  divifum. 

Si  jam  fumantur  duo  alii  numeri  ex.  gr. 

8  &  x  9  &  eorum  rationem  examinando 

•    comperiatur  numerum  8  minorem  z  e- 

tiam  quater  m  fe  continere ,  quia  per  di- 

vifionem  idem  quotiens  4  obtinetur ;  quae 

per  modqm  fcaftionis  expofita  fic  ftabic 

8 

x  • 

Inde  patebit  rationem  qua?  intercedit 
inter  16&4,  efle  eandem,  vel  fimilem 
vel  aequalem  rationi  quaeeft  inter  8  &  2: 
quia  numirum  1 6  totics  continet  4 ,  quo- 
ties  8  continet  z. 

Porro  hinc  fit  manifeftum  aequimulti- 
plicem  efle  nihil  aliud  fignificare  quam 
habere  eandem  rationem  :  ut  fi  dipatur 
16  effe  gqucmultiplicem  numcri  4  ,  ac 

8ejfc 
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8  eft  riumcri  2 ,  idcm  eft  ac  fi  dicatur  nu- 
merum  1 6  ad  4  habere  eandem  rationem, 
quam  habet  8  ad  numerum  2 ;  cum  utri- 
usque  fc.  &  acquemultiplicitas  &  ejusdetn 
rationis  idem  quotiens  4  per  ejusdem  di- 
vifionis  acqutritut  operationem:  quare 

ejusdem  rationis  notationem  hoc  tnodo 

..      16     6 

cxpnmerc  hcet  —  x>  — . 

Qux  fra&iones  ,  ut  iterum  in  aliam 
rationum  formam  reducantur  ,  dicimus 
1 6  effe.  ad  4  quemadmodum  8  eft  ad  2 ; 
vel  fecundum  noftram  qua  utimur  fcrip- 
tionis  methodum  1 6*1*  4  ZZ  8/2. 

Duorum  autem  cnjuslibet  rationis  ter- 
minorum  ille  qui  ad  altcrum  refertur  An- 
tecedens  dicitur ;  ad  quem  vero  fit  relatio, 
Confequens  rationis  dicitur.  Ut  in  ratio- 
ne  1 6  ad  4  terminus  Antecedens  eft  nu- 
mcrus  1 6 ;  confequcns  vero  4  :  quem~ 
admodum  ab  altera  parte  t  in  ratione  4  ad 
itf,  numerus  4  Antecedentis,  itfvero 
confequentis  acquirit  nomen. 

Rationes  autem  non  uno  dividuntur 
xnodo :  nos  duas  affcremus  prxcipuas. 

I.  Ratio  dividitur  in  rationalem  &  ir- 
rationalem. 

Rationalis  eft  qua»  veris  numeris  po- 
teft  exprimi  ut  6  ad  3  :   quar  eft  ea- 

Aa  j  dera 
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dcrn  cum  t  ad  i.  qu*  dicitur  dupls. 

Irrationalis  vero  eft  quae  veris  numeris 
exprimi  nequit ,  ut  in  quadrato  ratio  la~ 
teris  ad  Diagonalem ;  quar ,  licet  aliquo 
tnodo  exprimatur  per  numcrosqui  Surdi 
dicumur,  fcilicetut  i  ad  /  2,  cumta- 
menV  2  non  fit  verus  numcrus »  fcdtan* 
tum  imaginarii  cujusdam  numeri  nota, 
veris  tamen  numeris  explicabilis  non  eft. 

II.  Ratio  di viditur  in  rationem  stqua- 
litatis  vel  insequalitatis. 

Ratio  «qualitatis,  eft  quando  duoad 
fc  comparata  funt  «qualia :  ut  4  ad  4 :  8c 
2  ad  2. 

Ingqualitatis  eft  ,  cum  termini  inter 
fe  comparati  insquales  finr,  ut  4  ad  3. 
&  2  ad  6. 

Hxc  autem  iterum  eft. 

Majoris  in*qualitatis  ,  cum  terminus 
anteccdcns  major  eft  confequente  :  ut 
4  ad  $.  &  6  ad  2. 

Minoris  inaequalitatis ,  cum  antecedens 
cft  minor  fuo  confequente ,  ut  2  ad  c?  & 
4  ad  1 2. 

Troportio  eft  rationum  fimiU- 
tudo. 

Quetri- 
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Queraadmodum  in  omni  ratione  rc- 
quiruntur  duo  termini  feu  duae  quantita- 
tes,  itain  omni  proportione  requiruntuc 
duae  rationes  ,  cum  una  cademcjue  ratio 
ad  fe  ipfam  proprie  comparari  nequeac 

'  Cum  ergo  duarum  rationum  una  iu 
fit  conftituta ,  ut  illius  terminus  antecc- 
dens  fuum  confequentem  toties  conti*- 
neat,  vel  in  illo  contineatur  five  abfo- 
'  lute  &  fine  refiduo  five  cum  annexa 
fradione  ,  quoties  alterius  anteccdens 
fuum  confequentem  continet  vel  in  illo 
continetur,  yel  fine  vfcl  cum  fra&ione 
qux  prsecedcnti  xqualis  eft  ,  duae  iibe 
rationes  conftituent  Proportionem. 

Ex:  Gr:  quia  numerorum  12  &4, 
Antecedens  12  fuum  confequentcm  4 
toties(fcilicet  ter)  continet ,  quoties  nu- 
merorum  9  &  3  ,  antecedens  9  fuum 
confequcntem  3  ,  videlicet  etiam  ter  t 
duae  ifta?  rationes  1 2  ad  4  &  9  ad  j  erunt 
inter  fe  fimiles  feu  sequales  fcu  potius 
exdem  fcilicet  triplxp ;  &  harc  fimilitudo 
apud  Mathematicos  vocatur  Proportio. 

Eft  autem  proportio  triplex  ,  Aritli- 
metica,  Geometrica,  &Mufica. 

I.  Proportio  Arithmetioieft  squalitas 
excefluum  vel  diffcrentiarum  inter  trcs  , 

qua- 
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quatuor  vcl  plurcs  numeros;  inqua  no- 
tandumeft  quemlibet  numerum  poflere- 
cipi  pro  drfferentia. 

Ut  i.  2.  3.  4.  5.  6.  In  quibus  unitas 
cft  difFerentia. 

Vcl  1.  3.  5.  7. 9.  1 1.  Qui  binario  fe 
inviccm  excedunt. 

Vcl  r.4. 7.  .10.  1 3.  i<J.  Qui  ternario. 
Et  fic  in  infinitum. 

II.  Proportio  Geometrica  eft  rationura 
fimilitudo  inter  tres ,  quantuor  vel  plurcs 
quantitates,  feu.numeros.  Poteft  autem 
&  hic  quilibus  numerus  pro  denomina- 
tore  rationis  aflumi  excepta  unitate. 

Ut  1,  2.  4. 8.  16.  Qui  funt  in  ratio- 
nc  dupla  adcoque  2  cft  rationis  dcno- 
minator. 

Vcl  1.  5.  9.  27.  8r.  Qui  cum  fint 
in  ratione  tripla  numerum  3  pro  denomi- 
natore  habcnt. 

■ 

Proportio  Mufica  eft  qua  tres  quan- 
titates  ita  ordinata?  funt ,  ut  cadem  fit 
ratio  primz  ad  tertiam ,  quae  diflferentia! 
inter  primam  &  fecundam  ad  diffcren- 
tiam  inter  fccundam  &  tcrtiam.  In  qua 
proportionejunt  tres  numeri  6.  8.  12. 
cum  cadem  fit  ratio  primi  numeri  6  ad 

tcr- 
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tiurn  12,  quas  eft  numeri  2  (excdfus 
primi )  ad  nurnerum  4.  (  exccflum  fecun- 
dum.) 

y.  Rationem  habere  inter  fc 
quantitates  dkuntur  ,  qu*  pos- 
funt  multipRcau  fi  mutuo  fupe- 
rare. 

Hic  ulteriiw  cxplicatur  quamam  fint 
quantitates  ejusdem  ecneris  ,  inter  quas 
intercedit  ratio  >  ut  iupra  definit  j.  vidi- 
mu£  ;  nim.  quarum  illa  quz  antea  erat 
minor  ,  per  multiplicationem  fic  poteft 
augeri ,  ut  majorcm  fuperet. 

Undepatet  inter  illa,  in  quibustalis 
multiplicatio  nullum  habet  locum  ,  etiara 
nullam  omnino  dari  rationcm.  Sic  linea 
in  infinitum  multiplicata  &  libi  ipfi  addi- 
ta ,  nunquam  fiet  major  aliqua  fupcrficie : 
cumlinca  tali  multiplicatione  non  dege- 
nerabit  in  fuperficiem  j  adeoque  intcr  li- 
neam  &  fuperficiem  nulla  intercedit  ra- 
tio :  quemadmodum  ctiam  nulla  rcpcritur 
interlineam  &  corpus,  nec  inter  fuper- 
ficiem  &  corpus  ;  curn  qualibetcunque 
irwltiplicatiope  nec  linea  ,  ncc  fuperfi- 
cies  relidbf  fua  fpecie    in  corpus  mu- 

ta*. 
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tabitur ,  adeoque  nec  ipfo  majus  evadere 
poflit. 

Cum  autem  intcr  latus  quadrati  ejus- 
<jue  diagonalem  multiplicatio  obtineat* 
certo  concludimus  illa  rationem  inter  fe 
babere  :  latus  enim  ita  mukipltcari  & 
ftbi  ipfi  addi  poteft  ut  diagonalem  fupe~ 
ret ;  cum  per  20.  I.  pateat  duo  latera 
trianguli  majora  cfle  tertio  latere  quod 
cft  ipfa  diagonalis  :  Haec  autem  ratio  , 
ut  fupra  notavimus  ,  eft  irrationalis  , 
cum  veris  numeris  illam  exprimere  non 
detur. 

Practerea  reflilinea  &  curvilinca  intef 
fe  rationcm  habere  poflunt ;  cum  inter 
illa  fit  aequalitas  &  inarqualitas.  Lunu- 
lae  crefcentis  quadraturam  Hippocrates 
Chius,  &  Parabolar  Archimedes  inve-* 
nerunt.  Anguli  rectilinei  cum  curvilineo 
arqualitatem  exhibuit  Proclus. 

6.  In  eadem  ratione  quatttita* 
tes  dicuntur  effeprima  adfccun- 
dam ,  &  tertia  ad  quartam  y  cum 
prima  fuam  fecundam  toties  prt? 
fe  J>el  cum  tali  fraBione  contineP 
*pel  in  illa  continetur  >  quoties 
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pracife  H>el  cum  quali  fraciione 
tertia  fuam  quartam  continet  y>el 
inillacontinetur. 

Cum  proportionalitatis  indicium.ab 
Euclide  datum  non  ex  ip(is  propofitis  nu- 
meris  fcd  qualicunque  eorum  multiplica~ 
tione  (it  duduchim ;  nos  illud  nimis  lon- 
ge  petitam  aliquam  proportionatium  pro- 
prietatem  fuppeditare  puramus  ;  quarc 
illo  omiflb  aliud  exhibemus  indicium  ex 
ipfis  numeris  propofitis  derivatum  ,  & 
immediate  ex  rationis  natura ,  antea  ex- 
plicata  dedu&um. 

Supra  quippe  vidimus  rationem  ni- 
hil  aliud  effe  quam  ccrtam  quandam  for- 
mulam  feu  modum  lontinendi  ,  quo 
una  quamitas  aliam  continct  9  vcl  ab  alia 
continetur :  quemadmodum  pofitis  duo- 
bus  numeris  i<S$4.  modus  illequo  \6 
numerum  4  continet  poteft  exprimi  per 
nomen  quadrupli  quia  1 6  ipfum  4quatuoc 
vicibus  continet. 

Si  jam  ex  duobus  aliis  numeris  8  &  2  9 
♦jus  8  alterum  2  etiam  contineat  eodem 
tnodo  qui  quadruplus  dicitur  9  patet  u- 
trinque  modum  continendi  effe  gqua- 
tem  vel  potius  eundem ;   cum  autem , 

ut 
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ut  fupra  notatum  eft,  ratio  &  modus 
cohtinendifitunum  &  idem,  facilecon- 
cludimus,  rationem  ctiam  utrinque  efle 
eandem  :  ideoque  quatuor,  quantitates 
16  &  4  ut  &  8  &  1 ,  tinas  ac  binas  fum- 
ptas  efle  in  eadem  ratione. 

Eodem  modqcum  numerus2onume- 
rum  8  non  abfolute  aliquot  vicibus  absque 
fra&ione  contineat  .,  fed  modo  conti- 
nendi  qui  dicitur  duplus  cuo>  dimidio; 
fi  ex  numeris  10  &  4 ,  primus  1  o  fe- 
cundum  4  eodem  modo  duplo  cum  di- 
midio  continet ;  utrimque  modus  conti- 
nendi  ,  feu  quod  jam  pro  eodem  fumi- 
mus ,  ratio  erit  eadem  adeoque  quatuor 
quantitates  20.  8.  ut  &  10.  4.  binx 
ac  bina?  acceptae  ,  in  eadem  erunt  ra- 
tione. 

7.  Eandemautemrationemha- 
bentes  quantitates }  t>ocanturprom 
portionales. 

Qua?  proportionales  in  duplici  confti- 
taxx  funt  genere. 

Aut  enim  funt  continue  proportiqp- 
les. 

Aut  non  continue  ,  quae  fimplicker 
tantum  proportiopales  dicuntur. 

Con^ 


"\ 
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Continue  proporcionales  dicuntur  illa? 
quantitates  quae  funt  in  Progreffione  geo- 
metrica,  inter  quas  a  termino  ad  termi- 
num  eadem  continuatur  ratio  ,  eundem 
terminum  bis  repetendo  ,  ut  femel  pri- 
mx  rationis  fit  confequens  >  antecedctis 
vero  fecundx, 

Ex.  gr.  ex  progrcflione  gemetrica  , 
cujus  dominator  cft  2  ,  fcilicet  1;  2t  4. 
8.  1 6.  cligantur  quatuor  termini  1 .  2 . 4. 
8.  illi  erunt  continue  proportionales  ; 
quia  eadem  ratio  fcilicet  dupla  a  terminO 
ad  terminum  continuo  procedit :  primus 
enim  1  fe  habet  ad  fecundum  2 ,  (icutidem 
fecundus  2  ad  tertium  4.  deinde  fecundus 
2  fe  habet  ad  tertium  4.  quemadmodum 
idem  tertius  4  fe  habet  ad  quartum  8. 

Non  continuc  proportionalcs  dicun- 
tur  quantitates.  quando  eadem  ratio  qua? 
eft  inter  primum  &  (ecundum  non  conti* 
nuatur  inter  fecundum  &  tertium  ,  fed 
ibi  interrupta  demnm  inter  tertium  & 
quartum  invenitur  ,  ut  in  hifce  numcris 
1 2.  6.  8. 4.  Ratio  qux  eft  inter  1 2  &  6 
non  continuatur  6  &  8 ,  fed  ibi  interrup- 

«tranfit  ad  duos  reliquos  terminos  8 
4,  cum  8  numerum  4  toties  conti- 
neat  quoties  12  continet  6.  Hx  autem 

Bb  quan-i 
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quantitatcs ,  ut  fupra  notavimus  ,  gcne- 
ralinominc  dicuntur  Proportionalcs. 

8.  Cum  tero  prima  quantitas 
fecundam  pluribus  vil  pauciori- 
busloicibus  contineat>  quam  ter- 
tia  continet  quartam ,  tunc  pri- 
ma  ad  fecundam  dicitnr  haberc 
majorem  W  minorem  rationem 
quam  tertia  ad  quartam. 

Ponantur  quatuor  numcri  8.  2.  6.  3. 
ex  quibus  primus  8  fecundum  numcrum 
2  pluribus  vicibus  (fcilicct  quatuor)  con- 
tineat  quam  tertius  6  quartum  3 .  (qui  iU 
lum  bis  continet ) »  ratio  quam  8  habet 
ad  2  erit  major  ratione  6  ad  3 .  Ex  ratio- 
nis  enim  natura  f  upra  vidimus  rationem  8 

Q 

ad  2  cxprimi    poflc   pcr  fra&ionem  — 

(cujus  valor  eft  4  ) ,  ut  &  rationem  6  ad 

3  ,  pcr  fraciionem  -  (  qux  tantum  2  va- 

let)  Cum  autem  fra&io  prima  fecunda 
major  fit ,  patct  etiam  immediate  ex  ra- 
tionis  natura  primam  rationem  fecur^ 
cfle  majorem. 

Dcinde  ex  quatuor  numeris  1 2. 6. 8. 2. 
primus  numerus  x  2  fecundum  6  pauciori- 

bus 
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bas  vicibus  contineat  (fc.  bis)  quam  ter- 
tius  8  quartura  2  (ucpote  quater) :  erit  fra- 

ftio    ~  minor  fra&ione  g*  quippe  pri- 

ina  valet  tantum  2  fecunda  vero  4.  Cum 
autem  fra&io  &  ratio  unum  idemque  fo- 
nent ,  etiam  primam  rationem  fecunda 
minorcm  efle  patebit. 

9.  T/oporthloerointribusad 
minimum  ierminis  confijlit. 

Quaelibet  ratio  duos  requirit  terminos : 
unum  antecedentem  &  unum  confequen- 
tem  :  Proportio  vero  duas  ad  minimum 
exigit  rationes  :  adeoque  quatuor  po- 
ftulat  terminos  :  qui  expreffe  etiam  re- 
quiruntur  fi  proportio  non  fit  continua :  fi 
vero  proportio  conftituatur  continua ,  tres 
termini  fufficiunt ,  &  tum  medium  bis  fu« 
mendoidemeft  ac  fi  quatuor  eflent  pofiti. 
Quemadmodum  in  numeris  2.  4.  8.  vcl 
i<J.  8.4.  vel  aliistribus  quibuslibet,  ra- 
tio  primi  ad  fecuhdum  eft  prima  :  ratio 
vero  ejufdem  fecundi  ad  tertium  eft  al- 
tera  ,  qu*  dug  unam  conftkuunt  pro- 
portionem. 

Bb  2       jo.Cm 
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i  o .  Cum  tres  quantitatespropor- 
twnales  fuerint ,  prima  ad  tertiam 
dicitur  duplicatam  habere  ratio- 
nem  eam  quam  eadem  prima  ha- 
bet  ad fccundam. 

At  ipero  cum  quatuor  quanti- 
tates  fuerint  contintie  proportio- 
tionales  j  prima  ad  quartam  di± 
citur  triplicatam  habere  eam  ra- 
tionem>  quam  eademprima  ha» 
bet  ad  fectmdam, 

Et  fic  porro  uno  amplius  , 
quamdiu  proportio  exftiterit. 

Quidam  putant  rationem  duplam  & 
rationem  duplicatam  ,  unam  &  eandem 
rem  fignificare,  que  duo  tamen  accura- 
ta  a  fe  invicem  funt  diftinguenda. 

Ratio  enim  dupla  intercedit  inter  duas 
quantitates  feu  numeros  ,  cjuorum  unus 
alterum  prsecife  bis  continet  :  quemad- 
modum  numcri  8  ad  4.  vel  6  a  3 .  funt  in 
ratione  dupla :  cu jus  correlarum  ratio  fub- 
dupla  eft  in  rationibus  4  ad  8  vcl 
3  a  6 . 


LlBER  QuAHT  trs.  j8p 

Duplicata  vero  ratio  etiam  invenitur  in 
numeris ,  ubi  rationis  duplar  ne  minimum 
apparet  veftigium.  Exempli  gratia  in  hif- 
ce  tribus  numeris  continue  proportionali- 
bus  3. 9. 17.  ratiocjuam  primiis  3  ad  ter- 
tium  2.7  eft  duplicata  rationisquam  idem 
nnmerus  primus  3  habet  ad  fccundum  9  j 
licet  nulla  intcr  illos  inveniatur  dupla ;  un- 
de  patet  rationcm  duplam  &  duplicatam 
(ignificarc  res  toto  ccelo  diverfas. 

Dicitur  autem  ifta  ratio  duplicata  , 
cjuia  ratio  quae  eft  inter  primum  nume- 
rum  &  fecundum  ,  inter  fccundum  & 
tertium  adhuc  femel  quafi  repetitur. 
Notandum  autem  cft  hanc  rationis  repe- 
titionem  non  aliter  concipiendam  cfTe 
quam  per  formam  Multiplicationis ,  ita  ut 
pofitis  rationis  terminis  3  ad  9 ,  ad  repe- 
tendam  adhuc  femcl  eandem  rationem 
illius  termini  per  fe  ipfos  dcbeant  multi- 
plicari,  fcilicet  3  per  3  &  9  pcr  9.  utob- 
tincatur  ratio  terminorum  9  ad  8 1 ,  quae 
ratio  crit  duplicata  rationis  3  ad^. 

Adeoque  primns  tcrminus  3  fe  habcbit 
ad  tertium  27  ut  9  ad  81.  Illos  quippc 
numcros  cfle  proportionalcs,  evidcnter  ex 
jrationis  &  proportionalium  natura  antca 
tradita  ficm^nifcftum,  cumnim.  primus 

B  b   3  3  in 
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3  in  fecundo  27  tot  vicibus  (fcilicct  no- 
vies)  continetur ,  quot  vicibus  tcrtius  9 
continetur  in  quarto  8 1 . 

Sijam  porro  ponantur  quatuor  conti*- 

nue  proportionales  2.  4.  8,.  1 6.  ratio  qux 

eft  inter  primum  2  &  feokidum4»   pri- 

mavicerepetiturinter  fecundum4&  ter- 

tium  8  ;  &  deindc  fecunda  vice  inter  ter- 

tium  8  &  quartum  16.  Qu«  repetitio 

cum  per  multiplicationcm  fiat  ,    ut  ra- 

tionis  2  ad  4  inveniatur  triplicata  ,    fer- 

mini  2  &  4  primo  debent  per  fe  ipfos 

multiplicari;  cujusmultiplicationis  produ- 

6lis4  &  16  adhuc  femel  pereofdem  ter- 

minos  2  &  4  multiplicatis  obtinebuntur 

termini  8  &#4,  conftitucntes  quaefitam 

rationem  triplicatam.  Terminos  cnim  2.- 

16.8.64.  efleinter  fe  proportionales  ex 

natura  rationis  facile  probari  poteft* 

Caeterum  ex  hic  omnibus  notandum 
venit ,  rationem  duplicatam  nihil  aliud 
efle  quam  rationem  quadratorum  y  quac 
a  propofitae  rationis  terminis  fiunt.  Ra- 
tionem  antem  triplicatam  aiicujus  ratio- 
nis  unam  eandemque  efle  cum  ratio- 
necuborum,  qui  a  terminis  fiunt. 

11.  HomologA  quantitates  (in 
quatuor  proportionalibus)  dicun- 

tur 
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tur  ejfe  antecedentes  quidem  ante* 
cedentibus  y  con/equentes  Toero  cort-' 
Jequentibus. 

Sint  quatuor  proportionales  t.  4.  ;. 
6.  quantitas  prima  2  &  tertia  ;  funt  utri- 
ufque  rationis  anteccdentes ,  adcoqnc  ho- 
mologx  feu  ejufdcm  naturae  rem  fignifi- 
cantes  :  du*  vero  rcliqua?  fc.  fecunda  4 
&  quarta  6  ,  quia  utriufque  rationes 
funt  confequentes  fimiliter  funt  homo- 
logae. 

De  modis  argumentandi. 

Cum  Mathematici  ex  quatuqr  propor- 
tionalibus  non  unam  tantum  fcd  plures 
eliciant  condufioncs  >  quas  modos  fcu 
formulas  argumentandi  vocant  ;  Eucli- 
dcs  illos  ad  fex  revocat,  qui  totidem  fe- 
quentibus  proponuntur  dcfinitionibus  , 
&  in  hoc  libro  5  totidem  fere  propofi- 
tionibus  demonftrantur. 

iz.  Alternaratio  eflfumptio 
antecedentis  ad  antecedentem  , 
&  confequentis  ad  confequen- 
tem* 

Bb  4  '  Sint 
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Sint  quatuor   quantitates   proportio» 
nales 

u~  6  n  8/4. 
In  quibus  12  &  8  fint  antcccdcntcs; 
rcliqui  vero  6  &  4  cbnfequentes ;  alter- 
nando  crit 

12  -«   8  s   tf  /  4. 
Hoc  cft  Antccedens  12  eft  ad  antcce- 
dentem  8  ,  ficut  confequcns  6  ad  confe- 
quentem   4.      Jd    quod    demonftratur 
prop.  i<J, 

1 3.  htoerfa  ratio  efifumptio 
confequentis  infiar  antecedentis 
ad  antecedemem  fclut  confemen- 
tem, 

Si  ponantur  quatuot  proportionales 

i 2  — '  <J~  8  /  4. 
Rationc  inverfa  fit  erjt. 

6  «-•   12  ~  4/  8. 
Seu  ordine  retrogrado  priorem  pro- 
portionem  legendo 

4  — *   8  ~  tf./  12. 

14.  Compofitio   rationis  efi 
fumptio  antecedentis  cum  confe- 

qucntc 
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quente  ipelut  unius  ai  ipfum  con- 
Jequentem. 

Sint  iterum  qu^tuor  proportionales 
Per  compofitionem  rationis  dicimus. 

feu  i  b  ^  feu  12  '^ 

Hoc  eft  prima  quantitas  una  cumfe- 
cundafefe  habet  ad  ipfam  fecundam  ficut 
tertia  cum  cjuarta  ad  ipfam  quartam.  Hu- 
jus  demonftrationem  vide  prop.  1 8. 

\f.  Diioijio  rationis  eflfum- 
tio  exceffus ,  quo  antecedens  fupe- 
ratconfequentem,  ad  ipfum  con- 
fequentem. 

Sint  quatuor  proportionales. 
1 8  — *  6  ZZ  12  /  4- 

Per  divifionem  rationis  proportio  fic 
ftabit. 

i8*W  12^4, 

fcu  i  z  ~     feu  8    '  **' 

Hoc  eft  primus  terminus  minus  feu 
dempto  fecundo  fe  habet  ad  ipfum  fe- 

B  b  5  cun- 
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cundum  ,  quemadmodum  tertius  minus 
feu  dcmpto  quarto  ad  ipfum  quartum. 
Hic  argumentandi  modus  demonftratur 
prop.  17.  , 

16.  Cotfoerfiorationis  efifumr 
ptio  antecedentis  ad  excejfum  > 
quo  antecedensfuperat  ipfum  con- 
fequens. 

Propofiti  fint  quatuor  proportionales. 

18  rt   6  S  11  /  4, 
Per  converfionem  rationis  hanchabe- 
mus  proportionem. 

,8^  feun  ~  lz  I  lcu8 
Hoc  eft  primus  fe  habct  ad  ipfum  pri- 
roum  minus  feu  dempto  fccundo ,  qucm- 
admodum  tcrtius  fc  habet  ad  ipfum  ter- 
tium  minus  fcu  dcmpto  quarto.  Ha*c  de- 
monftratur  in  Coroll.  prop.  1 7. 

1 7.  Ex  aqualitate  ratio  efl  y 
fiplures  duabus  fint.quantitates^ 
4?  his  alU  multitudine  pares , 
qm  bimjumantur  in  eademra- 

tio- 


i 
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tione ;  cutn  ut  in  primis  quanti- 
tatibusprima  ad  ultimam  ^pc^f 
infecundis  prima  ad  ubimamfe 
babeat. 

Sint  tres  quantitates.  1 1.  tf.  4, 
Et  adhuc  tres  aliae.       6.  3 .  2. 
Pcr  rationem  qusc  eft  ex  «qualitate 
concludimus 

12  -*  4  r:  tf  /  3. 

Hoc  eft  prima  fuperiorum  fe  habet  ad 
fuam  ultimam  »  quemadmodum  prima 
inferiorum  ad  fuam  tertiam. 

Quia  autem  ha?c  conclufio  duobus 
modis  ex  iftis  fex  quantitatibus  elicitur , 
duplex  etiam  fe  aperit  ex  aequalitatc  ra- 
tio;  fc.  Ordinata  &  Perturbata. 

18.  Ordinata  proportio  efl, 
cum  fuerit  (pofitis  fcilicet  fex 
quantitatibus )  ut  prima  fuperio- 
rumad  fuam  fecundam ,  itapri- 
mainferiorum  ad fuam  fecundam\ 
deinde  ut  fecunda  fuperiorum  ad 
fuamuliimamy  itafecundainfe- 
riorumadfuam  ukjpam :  &  con~ 

clu- 
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cluditur  quod  prima  fuperwrum  fc 
habeat  ad  fuam  ultirnam ,  quem- 
admodum  prima  inferiorum  ad 
fuam  ultimam. 

Sint  tres  quantitates   12.  6.  4. 

Et  tres  alise  6.  3.  2. 

In  quibus  12  "-*   6  ~  6  I  $• 

Deiridc         6  ~   4  2  3  /  *• 
*  Proportio  ex  aequo  ordinata  fic  ftabit. 
12  •— •'  4^6/2. 

Hujus  modi  demonftrationem  vidc 
prop.  22. 

Carterum  haec  proportio  dicitur  Ordi- 
nata ,  quia  &  in  fuperioribus  &  in  infe- 
rioribus  eundem  fervat  ordinem. 

19.  Perturbataautempropor* 
tioeft)  cumpofitis  tribus  quanti- 
tatibus  &  aliis  tribus  s  ut  infuper 
rioribus  prima  fe  habet  ad  fuarn 
fecundamy  fic  in  inferioribus  fe- 
cunda  adfuam  uhimam :  &  infe~ 
perioribus  fecunda  ad  fuam  ulti- 
mam ,  ita  in  inferioribus  prima 
ad  fuam  fecundam :  &  concludi- 

tur 
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tur  :  quodprima  fuperiorum  fe- 
ita  habeat  ad  fuam  ukimam  , 
quemadmodum  prima  inferiorum 
adfuam  uliimam. 

Sinttresquantitates     12.  6.  3. 
Et  alix  totidetn  itf.  8.  4. 

In  quibus  12*— •  (5^     8/4. 
Et  <S— •   3  2  i<*/  8. 

Proportio  ex  aequo  perturbata  iic  erit 

12  — «  3  z:  itf  /  4. 

Hu jus  demonftrationem  vide  prop.  2  3 . 

Perturbata  dicitur  bsec  proportio  , 
quod  in  fuperioribus  &  inferioribus  non 
idem  fervetur  ordo  f  fcd  ille  quafi  pertur- 
betur. 

L  E  M  m  a  1. 

Siukiplicatio  nihil  efl  aliud 
quam  multiplex  additio :  ficut  e- 
tiam  diVifio  nihil  aliud  quam  mul- 
tiblex  &  compendiofa  fubtraclio, 

DEMONS  TR  ATIO. 

Parsl.  Sit  nnmerus  6  multiplicandus. 

p« 
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per  numerutn  4 ,  nihil  aliud  imperatum 
eftquam,  utnumerus  6  toties  fumatur, 
feu  rcpetatur  feu  fibi  ipfi  addatur ,  quo- 
ties  unitas  continetur  in  4 ,  fc.  quater : 
adeoque  idem  facimus  five  numerum  6 
multiplicemus  per  4,  five  eundem  qua- 
ter  ponamus  &  illos  quatuor  numeros  4  in 
unam  fummam  colligamus ,  cum  utrobi- 
que  obtineatur  24. 

Pars  2.  Si  numerus  24  proponatur 
dividendus  per  numerum  4 ,  idem  eft  ac 
fi  examitiandum  effet.  quoties  numerus 
4a  24po(Iit  fubtrahi  id  quod  in  divifione 
unica  fubdu&ione  fit  divifore  prius  per 
quotientem  multiplica^o  cum  fubtra<5Ho- 
nes  tot  fieri  poflint,  quot  unitates  divi- 
fionis  contineat  quotiens.  Quare  nulla 
eft  differentia  (ive  24  dividatur  per^five 
4  a  24'  fubtrahatur  quoties  fieri  poteft 
cum  utrobique  idem  obtineatur  quo- 
tiens  6. 

Notandum  autem  in  multiplicatione 
non  femper  opus  effe  ut  multiplicatio  re- 
vera  fiat ,  &  numeri  inter  fe  commifce- 
antur  ,  aut  produ&um  unico  numero  ex- 
primatur ;  cum  eadem  multiplicatio  alia 
etiam  forma  defignari  poflit ,  nimirum 
multipUcatores  juxu  fe  invicem  fcriben- 

do' 
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do  interpofito  figno  *x* 

£x.  gr.  fit  8  multiplicandus  per  4  fa- 
£ta  mulriplicatione  obtinetur  produ&um 
31,  quod  ctiatn  hoc  modo  exprimi  po- 
teft  8  «a«  4.  quod  in  pronuntiatione  va- 
let  8  multiplicata  per  4. 

Qu*  exprimendi  forma  hoc  habet 
commodum ,  quod  jam  pateatad  oculum 
per  quam  operationem  &  ex  quibus  nu- 
meris  illud  produ&um  fit  ortum  ,  quod 
in  aitero  produdo  3 2  non  tam  clare  di- 
ftinguipoteft,  cumillud  etiam  ex  multis 
aliis  additiohibus  &  muitiplicationibus 
generari  potuiflet. 

Praeterea  fi  produdum  8  .x.  4  dividen- 
dum  fit  per  4 ,  omiflb  numero  4  fcriben- 
dum  erit  8.  vel  fcribendum  eft  4,  fidi- 
vidi  debeat  per  8. 

Similiterin  divifione  non  opus  cft.ut 
femper  vera  fiat  divifio  ;  cum  quotiens 
quarfitus  etiam  alia  forma  poilit  exprimi , 
fi  nim.  numero  dividendo  fubfcribatur 
divifor  inter  utrumque  duda  tincola. 

Ex.  gr.  oporteat  dividere  numerum  3 1 
per  8  ,  fada  reali  divifione  obtinetur 
quotiens  4 ,  qui  ctiam  defignari  poflet 

pcr    formam    fradionis.  K,  qui  quo- 

tiens 


400  E  U  C  L  I  D  I  s 

tiens  in  elocutione  idem  valet  3  2  partc* 
ociava?,  feu  32  divifa  per  8. 

L  EMMA  II. 

Si  duo  tquales  numeri  per  eun- 
dem  numerum  multipJicentur^pro- 
du&a  erunt  interfe  aqualia.  Si 
Tfero  per  eundem  numerum  dipi^ 
dantur }  qttotientes  erunt  <cquales, 

DEMONSTRATIO. 

1  Pars.  Per  Lemma  I  multiplicatio  eft 
multiplex&  compendiofa  additio :  adeo- 
que  unus  numerus  multiplicandus  totics 
fibi  additur ,  quoties  aker  (  qui  priori  po 
nitur  gqualis  )  fibi  ipfi  additur :  quia  mul- 
tiplicator  utrimque  ponitur  idem  :  unde 
patet  idem  fieri  ac  fi  aequalibus  aequalia 
addantur ;  quando  nimirum  fummx  ( qux 
bAk.2.  produ&o  sequivalent  )  inter  fe  funt a  a:- 
quales. 

2.  Pars.  Per  idem  Lemna  I  divifio 
eft  multiplex  ac  compendiofa  fubtra&io: 
ergo  ab  uno  numero  dividerido  toties 
fubtrahitur  divifor  quoties  ab  altero  divi- 
dendo  (  qurper  bypothefin  priori  aequalis 

cft) 
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cft )  fubtrahitur  idem  divifor  :  quarc  in 
ifta  divifione  utrinque  idemfit,  ac  fi  ab 
sequalibus  squalia  demantur ;  quare  refi- 
dua  (  quae  quotientibus  «quivalent )  inter 
fe  funtarqualia.  bAi?; 

LEMMA    III. 


Si  duo  in*quales  mmeri  per 
eundem  numerum  multipUcentur 
producla  erunt  interfe  mequalia. 
Si  T>ero  per  eundem  dhiforem  dh 
Vidantur ,  quotientes  erunt  iwe- 
quales, 

DEMONSTRATIO. 

i.Pars.  Cum  per  Lemma  I  multlpli- 
catio  fit  compendiofa  Additio  :  fi  duo 
numeri  inxquales  per  eundem  numcrum 
multiplicentur ,  idemeftac  numerusma* 
jor  toties  fibi  addatur  quoties  minor  mi- 
nori.  At  vero  fi  inaequalibus  aequalia  ad- 
jiciamur  ,  a  tota  funt  inxqualia  per  A*.  a  A*.4i 
4.  Ergo  etiam,  fiTnumcro  majorimajor 
toties  adjiciatur  quoties.  minor  additur 
roinori,  priorfumma,  quae  hic  prodvuftp 
aequivalet,  erit  major  altera. 

Cc  2.  Pac* 
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2.  Pars.  Quia  divifio  nibil  aliud  eft 
quam  cotnpendiofa  fubtra&io ,  fi  ddo  na- 
xneri  inxquales  per  eundcra  numeruradi- 
vidantor ,  nihil  aliud  fic  quam  quod  idem 
numerus  ab  una  parte  a  majori  fubtrahi- 
tur  9  ab  altera  vero  a  minori. 

Patet  autem  eundem  numeruca  plurics 
fubtrahi  a  majori  pofle  quam  a  minon*;cum 
wu  jor  eundem  mimerum  pluriescontfncat 
quam  minor:  &  cum  plures  ifi*  fijbtradio- 
nis  vices  conftituant  majorem  quotien- 
tem  t  fequitur  cx  divifione  majorisnume- 
ri  per  alium  qaemlibet  acquiri  majorem 
quotientem  ,  quam  ex  minoris  numeri 
pcr  eundem  divifionc. 

LEMMA   IV. 

Si  tdemnamcrusvelduottume- 
ri  aquales  per  numeros  inaquales 
multiplkcntur  ,producla  erunt  in- 
aquaUa  ,  &  quidem  produclum 
majoris  multiplkatoris  erit  majus 
produtto  mmoris  mtdtiplicatoris, 

Vt  &  Ji  afoidautur  per  uume- 
ros  matfuaies  ,  quoticntes  erunt 
mtauaks.  Major  atudem  Me  ubi 
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Mvifor  efl  mhtor ;  at  yerominorx 
ttbi  dhrifir  efl  msjor. 

DEMONSTRATIO. 

H*c  ex  fuperioribas  nullo  negotio  dc- 
duci  poteft. 

Quatuor  hifce  Lemmatibus  prarmifli*, 
&  qualicupque  Arithmeticafum  in  fra- 
dionibus  operationum  notitia  prsefuppo* 
£ta  $  qiuedam  fubjungimus  Theorema- 
ta ,  cjuar  tanquam  genertle  omnhim  fere 
totius  libri  quinti  propofitionum  dcmon- 
ftrandarum  fundamentum  pycftruimus. 

THEOREMA  I. 

Si  quatuor  qttantkates  fmtpro- 
portionales ,  produclnm  qttod  orir 
tnr  ex  mttttiplictttione  extrema- 
rum  eft  <e%tktleprod»dom(*!tipli- 
eationis  tnediarttm. 

DEMONSTRATIQ. 

Sint  quatuor  proportion»les. 

lUtio  8ad  4  eaden?  eftcum  fra&ioaC 
Cc  *  2. 

4 
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•*•  &  ratio  6  ad  3  cxprimito^  pcf  fra&io* 

nem  -  :  quia  autctii  rationes  fant  e^dero 

feu  aequales ;  erunt  quoque  fra&iones  in- 
ter  fe  zquales. 

Adeoque  r     »   T 

4  3 

r-utrinque  multipl.  per  4. 

4  *x*  <J. 
8  a>    Per  Lemma  II. 

?' 
Et utrimque  multipl.  per  ;• 

8  *x-   ?  30  4   *x*  <S  per  Lemma  IL 

Hoc  eft  produ&um  extremorum  8  & 

3  per   fe  invicem  multiplicatorum    eft 

sequale  produdo  mediorum  etiam  mul- 

tiplicatorum.  Q.E.D. 

THEOREMA  II. 

Siduo  producla  fint  intcrfid- 
qualia ,  unus  multipHcator  primi 
produtli  fe  habet  ad  mum  mubi- 
plicatoremfecundiproduBi^quem- 
admodum  reciproce  aker  muttipli- 
cator  ejusdem  fecundi  produclifc 
babet  ad  alterum  multiplicatorm 
primi  produttu 

DEMON* 
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DEMONSTRATIO;* 

Sint  duo  produda  inter  fe  gqualia. 
8.  -x»  3  39  4   «x.  <J.  per  Lerama  II. 

-utrimque  divid.  per  3. 

8  *>  "12L*  Per  Lemma  1 1. 

3-  ' 

.  utrimque  divid.  per  4. 

«r  a>  —  Per  Lemma  1 1. 
4      3 

Qu*  fra&iones  fi  revocentur  ad  ratkn 
rics,  erit 

8  i-t  4  =  tf  /  v 
Quod  jum  tenorem  Theorematis  E.  D. 

COROLLARIUM  I. 
Eodem  raodo  poffet  demonftrari  efle. 

8  —  6~  4/?- 
Vel  j  ^4-  tf /.8. 
Vcl  3  ^  6  3  4  /  8. 

Quae  proportiones  involvunt  tum  Al- 
ternationem ,  tum  inverfam  ctiam  ra- 
tionem. 


Cc  3  CO- 
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COROLLARIUM  IL 

Hinc  evidentur  patet »  fi  qu*Hbetcun« 

<juc  quatuor  quantitates  eo  ordine  fint  po- 

fit2E  ,  &  produ&um  ejctremarum  produ- 

<So  mediarum  fuerit  gquale  ,   certiflime 

inde  concludi  pofle ,  iftas  quatuor  quan- 

titates  co  ordine  proportionales  efle. 

» 

SCHOLIUM. 

Si  quilibet  datus  numerus  cx.  gr.  14. 
refolvatur  in  duos  per  quorutn  multiplica- 
tionem  potuerit  gcnerari  (  quod  hic  qua- 
ter  poteft  fieri  vel  pcr  1  in  Z4.velper  % 
in  1 2.  vel per  %  in  8.  vel  per 4  in  64 )  faci- 
le  probatur  eflc. 


i"*  iS 

11/24. 

Vel  i  — •  32 

8/  ii. 

Vel  j  -  42 

6/    8. 

Vel  i»  — *   3  3 

8/24. 

Vel  1  — «  4  = 

6  /  24. 

Vel  x  -«  4  3 

6  j  12. 

Et  fic  de  quolibet  alio  numero  dato. 


THEO- 


<*> 
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THEOREMA  III. 

Si  ex  quatuor  quantitatibus 
prima  ad  fecunaam  majorm  ha- 
beat  rationem  ,  quam  tertia  ad 
quartam:  produBum  qtydfc  per 
mukipBcationem  extremarum  ma- 
jus  etitprodu&omediarum. 

DEMONSTRATIO. 

Sit  in  quatuor  hifce  quantitatibus 

8  —  3  <  4  /  *•■ 
Erit  fecuodum  ante  difta. 

*  <  ± 

2  2. 

— — utrimque  multipl:  per  j. 
8    <*        2  -x.  4  per  Lemma  3. 

2. 
utrimque  multipl.  per  2. 


8  *•   2  *  -<    3  *  4-  perXemma  3. 

Hoc  eft  produ&ura  extremorum  8  & 
2  majus  produ&o.mediorsun  3  &  4. 

Q.  E.  D. 


Cc  4 


THEO- 
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THEOREMAIV. 

Si  duo  producla  fint  irucquaUa , 
frima  quantitas  multiplkans  ma- 
joris  producli  ad  primam  quanti- 
tatem  multipUcantem  mimrispro- 
ducli  majorem  habebit  rationem, 
quam  reciproce  fecunda  quantitas 
ejusdem  minoris  producli  adje- 

cundam  quantitatem  majorispro- 
ducli. 

DEMONSTRATO. 

Sit  ex  propofitis  hifce  produclis 
8  .x.  z    ><    3   ,x.  ^, 

—  utrimque  divid.  per  2. 


8    <J  J  «x.  4  per  Lemma  III. 

utrimque  divid.  pcr  j, 
84 

r  "r 

Hoc  eft  redigendo  hafce  fraaiones  ad 
rationes 

8  — '  3    <  4  /  2.        Q;  E.  D. 

COROL- 
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COROLLARIUM  I. 

Eadem  raethodo  facile  poffet  demon- 
flrafi  efle 

8  «  4  <*  5  /  2. 
Vel  2  ~*  3  <  4  /  8, 
Vel  2  *-«  4  >    3/8- 

COROLLARIUM.  II. 

Hinc  fequitur ,  fi  quaelibetcunque 
quatuor  quantitates  erdine  fint  pofitz ,  & 
produ&um  extremarum  prockido  me- 
diarum  fit  majus  ,  firmiter  concluden- 
dum  efle  ,  primam  ad  fecundam  habere 
majorem  rationem  >  quam  tertia  habet 
ad  quartam. 

SCHOLIUM. 

Si  duo  quilibet  numeri  inzquales  24 
&  16  refolvantur  in  fuos  muitiplicatores 


fc:  24 

&  16. 

in 

in 

1.  24. 

1. 16. 

2. 12.. 

2.   8. 

3.  8. 

4,  6. 

4.   4. 

Cc    5  C3C 
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cx  hoc  Theoreeiate  patet  effis 

Vel  i  r«   x  <  16  I  24. 
Vel  1  ~  2  <;     8  /  24/ 

Vcl  1  —*  4  <     4  /  24, 

Deinde 

Vel  2  ■— •   1    <   itf  /  12. 
Vel  2  -*  2    <    8  /  12.. 
Vel  2  •-*  4   <    4/12. 

Poftea. 

Vel  3  -*  1  '<  xtf  /  t. 
Vd  j  «  a  <  8/8. 
Vd  3  r»  4  <!    4/8- 

Denique 


Ve!  4  — •.  x    <« 

itf  /  6. 

Vel  4  '— «   z    < 

8  y  6. 

Vel  4  — •  4   <- 

4  /  6. 

Praeter  alias  %6  majoritatis  proportio- 
nes ,  quae  ex  hifce  numeris  elici  poflunt. 


THEO- 


1 1  m  e  r,  Qjt  i  nrv%:     41  f 
THEOREMA  V. 

#  ex  quatuor  tptantitatibus 
prima  adfecundam  minorem  ha* 
beat  rationm ,  ^iww  tertia  ad 
quartam  $  produam  quodjitper 
multipkcattonem  extremarum  m~ 
nus  erttproduflo  mediarum. 

DEMONSTRATlO. 

.   Sit  in  quatuor  hifcc  quantitatibu* 
4  —  *  >    8  /  3. 

Eritt>i 

-         ? 

— — ■ utrimque  multipl.  «er  3. 

4  »*•  3  >  8.  Per  Lcmma  III- 


"  utrimque  multipl.  per  1. 

4  -X'  3  >    8  «x.  z.perLemmalll. 

Hoc  eft  produdtom  extremarum  4 
&  3  eft  minus  produfto  mediarum  2. 8, 


THEO- 


THEOREMA  VI. 

Si  duoprodutla  fitt  itoujualia, 
frima  quantitas  multiplicafis  mi- 
norisprodttcliadprimam  quanti- 
tatem  mukiplicantem  majoris 
producli  minorem  babebit  ratio- 
nem ,  auam  reciproce  fecunda 
quantitas  ejufdem  majorisprodu- 
cliad  fecundam  qttantitatm  mi- 
noris  producli. 

DEMONSTTATIO. 

Sit  ex  duobus  hifce  produdis. 
4  .x*  3  >    8  .x.  2. 

utritnque  divid.  per  2. 


4  «x-  2   >    8.  Per  Lemma  III. 

— — - —  utrimque  divid.  per  3. 

— 1    >     i_»  per  Lemma  1 1 1. 
2  3 


Hoc  eft  redigendo  ad  rationes 
4  »1     2  >    8  /  3. 

co 


Libe*  QaiN,T;c«.       4x3 

COROLLARIUM  I. 

Eadem  methodo  facile  poflet  demon- 
ftrati,  quod  fit        .     -  * 

4  —  8  >  2/5. 
Vel  3  <--'  8  >  2  /  4. 
Vel     3  "-«    2  >    8  /  4' 

COROLLARIUM  II. 

Hinc  patet ,  fi  quselibetcunque  qua- 
tuor  quantitates  ordinc  fipt  pofitae ,  & 
produdum^  extremarum  fit  minus  pro- 
du&o  mediarum  ,  certiffime  concludi , 
primam  ad  fecundam  habere  minorem  ra- 
tioneoij  quam  tertia  ad  quartam. 

SCHOLIUM. 

Si  duo  quilibet  numeri  insequales  1 6  & 
24  refolvantur  in  fuos  multiplicatores : 


fc:   16. 

24. 

in 

1.  itf. 

1.  24. 

2.    8. 

2.-12% 

4.    4. 

3.     8. 

4.    6. 

Ex 


4*4       Evctib** 

Ex  hoc  Theorcmatc  patet  cflc 


x  •— •  x  >    24  /  itf. 

Vd    I    •"*  2    >      12    /    I<J. 

Vdi^  j  >     8  /  16. 

Vel  x  •"•  4>J./i(, 

Fmerca. 

Vcl  2  •-*  x  >   24  /  8. 

Vcl  2  •-*  2  >   12  /  8. 

Vel  2  ~  3  >     8/8. 

Vcl  2  ~«  4>     «  /  8. 


-  Deniquc 

Vel  4  — •  1  >  24/4- 

Vcl  4«  2>  12/4. 

Vcl  4  —  3  >  8  /  4. 

Vcl  4  ~  4  >  6/4. 


Praeter  alias  %6  minoritatis  propor- 
tioncs ,  quae  ex  hifce  numeris  deduci 
pofliint. 

Jam  fequuntur  ipfe  Libri  «juinti 
Propofitiones. 


£*€& 


LlftSR.  QVINTVS.         ^li 

PROPOSITIOf. 

Si  fint  quotcunque  magnitudi- 
nesfiu  qtiantitates  proportionaUs 
A.  B.  C.  D.  B.  F.  f  qutmadmodum 
fi  habutrit  ma  atttecedmkm  ad 
fum  cottfeqmutm-,  ita  mm 
auucedgvfes  G  fmui fi babebmt 
adomm  cmfcqutnttsttLm  fmul 
Jumptas  H. 

DEMON^TilATIO. 

Skit  in  eadem  inter  fe  nriooe 
Ajn    iBI 
C  6  ~*    *  DV  A 
E  9  -    1  Fj 
Gi8~    d  H. 
Deraoeftrandum  eft  'efle  fumtnam  a<i 
fummam  ut  quzlibet  antccedens  ad  fuam 
confequentem. 

Hoc  eft    18  — •    6"  -    3  7  i. 
Deinde     18  -*    6*  -^    6  / 'i. 
Denique  18  ~*    6  ZZ    9  /  3. 
Qpia  in  qualibet  proportionc  produ- 
&utn  excremorum  &£a  multipiicatione 
eft  zquale  produ&o  mc&orum ,  quatuor 
illaxwm  termini  funt  *  proportionales.     Vhcw"»' 

PRO. 


4*6  Eu.clidis 

Proposit  io  II, 
&  XXIV. 

s 

Si  prima  A  ad  fecundam  B 
eandem  babuerit  rationem ,  quam 
tertia  C  ad  quartamDs  babue- 
ritautem  &  quinta  Eadfecuth 
dam  B  eandem  rationem  quam 
fexta  E  ad  quartam  D  $  Etiam 
G ,  compofta  prima  cum  quinta 
adfecmdam  B,  eandem  habebit 
rationem  quam  H  tertia  cumfix* 
ta  ad  quartam  D. 

DEMONSTRATIO. 

A 

Sit  4  «-^ 
E  ro 

•  G14  H21 

Si  inftituatur  tnultiplicatio ,  produ&a 
•Tbe«.  crant  aqualia ,  ergo  ■*  iftx  quantitates 
*'        funt  propomonales. 
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Aliter 
4      <S-i 

►3  30  _| 


10     1« 

—   30  J. 


.Zbj,  —  vcl  in  proportione.  bAuu 

14-*   2;^  21. /3.     Q.E.  D. . 

Propositio  III. 

5i  quatuor  quantitates  A.  B. 
C.  D.fintproportionaks  5  fcf  j&r*- 
»«  J  ^  ttrri*  C  />£r  eundem 
quemlibet  mmerum  G  multiplicen- 
tur :  produclumprimum  E/e  ha- 
bebit  adfecttndam  B,  quemad- 
modum  produclum  fecmdum  F 
ad  quartam  D, 

DEMONSTRATlO. 

A       B      C  D  1 

4—  t~  6/3    \  M. 
G  2  G  2        J 

E8  "FlT"' 

Dtl  Demon* 


4i3  E  u  c  l  i  d  i  s 

Demonftrandum  cft 
E         B  F  D 

8  •— «     2   2       12      /      J. 

iThe*.       Id  quod  »  exinde  patet ,  quod  produfia 
?#         extremorum  &  mediorum  funt  aequalia  > 

Aliter 

i  99  m- 

2  3 

— - utrimque  multipl.  per  2. 

8  «   T 

~,  a>  ~«   Lemma  II. 
Hoc  eft  in  proportionc 

8^      2S     I2/J, 

I 

Propositio  IV. 

Si  quatuor  quantitates  A.  B. % 
C.  D.  fint  proportionales  j  prima 
tero  A  &  tertia  C.  per  quemli- 
bet  eundem  numerum  G  multipli- 
centur  j  ut  fcf  feunda  B  &  ter- 
tia  Dper  alium  numerum  K.  qua- 
tuor  ifla  produBa  interfe  propor- 
tionatia  erunt, 

DEMON* 


1  Liber  Qjjintus.       41$ 

DEMONSTRATIO. 

Sint  quatuor  proportionales 

A        B        C      D  1 

4  -.   2  =    6  f  3.  \  M. 
Gi      Kj     GzKh J 
Lz      L6     F  12  M^. 

Demonftrandnm  eflt  quatuor  produ&a 
£.  L.  F,  M.  cfle  proporrionalia  fen 
8*-*    6  Z2    12  /  p. 
Quodex  Theor.  2.fequitur,  quiafa* 
.     &a  multiplicatiohe  produda  extremorum 
&  mediorum  inter  fe  funt  arqualia. 

Alitcr 

X  ao  — 

*         3 

multipt.  per.2. 


8  12 

~<  s>   _  Lemma  IL 
2  3 

-divide  per  3. 


1  »'  ~  per  idem  Lemtna  II. 
Hoc  eft  in  proportione 


pd  *         PRO« 
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Propositio  V.  XIX. 

Si  totum  J.  ad  totum  B  ean- 
dem  habuerit  rationem  ,  quam 
ablata  pars  C  ad  partem  ablatam 
D'  etiam  pars  reliqua  E  adpar- 
tem  reliquam  F ,  eandem  babebit 
rationem ,  quam  totum  A  ad  to- 
tum  B. 

DEMONSTRATIO. 


A.8 
C  6 


4B  1 


Eris       E       F       A         B. 

2  •"*  i  ~  8     /    4.; 

Quia    produda    funt    «qualia.    per 
Theor.  2. 


PRQ* 


LlBER  QuARTUfe.  qii 

Propositio  VI. 

»  r  * 

Siprima  A  adfecundam  B  ean- 
dem  habuerit  rationem,  quam  ter* 
tia  €  ad  qudrtam  D ,  habuerit 
autem  fc?  quinta  £  ad  fecundam 
B  eandem  rationem  quamfexta  F 
ad  quartam  D.  Si  quinU  E  fub' 
trahatur  a  primaA,  kffexta  F 
a  tertia  C, 

Vel  refiduum  primum  Gerit<e- 
quale  fecunda  B  &  refiduumfe- 
cundum  H  <equale  quaru  D. 

Velrefiduumprimum  Gfehabe- 
bit  ad  fecundam  B  ficut  refiduum 
fecundum  Hadquartam  D, 

DEMONSTRATIO. 

Casus  I. 
A         B         C         D] 

iz  ■— '   z  —    i8    /    3.   V  S 
E10  F  15.  J 

G  2    -  H  3. 

Dd  3  Ca- 


}1» 

EUCLIDIS 

A 

Casus  II. 

B          C          D  1 

IZ 

E4 

-    2  =    18    /    3.As 

¥6             J 

EritG 

B          H           D. 

8 

■— '    a   S     12            3. 

Per  Theor.  2. 
Aliter. 

Casus  I.                         ~ 

12           18   1                          . 

—  a>    —  I 
i  >  S 

lO            J<     \ 

M  ao    J   v 

2                }    J 

2*5               . 

2     .5 

Erit  in  proportione,  ex  ratione  xquali- 
tatis 

2  -*    2  s     /    3. 

Casus  II. 

12  l8 

—     30      _- 

2         2 


4  <* 

J    30      ^ 


Li 


8  ia 

_    oo    __ 

*  3 

Hoc  eft  in  proportione 

PRO- 


* 

LlBER  QjirNTOST  42^ 

PROPOSitio  VII. 

1 .  AZquales  A  &  A  ad  ean* 
demC  eandem  habent  rationem,    . 

a .  Et  eadem  C  ad  <tqmles  A 
&  A  eandem  habet  ratwnem. 

m  , 

DEMONS  TR  Af  IO. 


P  A  R  S   I. 

A 

12  "»• 

C         A         A. 

4  s,  12    /4. 

P  A  R  S   II. 

C 

4  r* 

A         C         A. 

12  5    4    /12. 

Quia  utrobique  produ&a  funt  squa- 
lia.  per  Th:  a.  0 


Dd  4  PRO- 


4*4        Euc^ibis 

PROPOUT  lO  VIII. 

i .  imquaUum  quantitatum  A. 
B,  major  A  ad  eandem  C  majorem 
rationem  babet ,  quam  minor  B. 
■-  2.  Eteadem  C  adminoremB 
majorem  bahtrationem  quam  ai 
majorem  A.     . . 

,    DEMONSTRATIO. 

P  A  R  S   I. 

A  B  ^ 

16"    <    8  ex  hypoth. 

utritnque  divide  pcr  J.  C. 


16    ^     8 

--    <    —     per  Lemma  III. 

*  .'       5 
Hoc  cft  in  proportione 

i<5   — '     j     <    8   /    y. 

P  a  r  s  II. 

8      >     16* 


D. 


o*     <    *^  per  Lemma  I V. 

o  10 

Hoc  eft  in  proportione. 
5   -*     8    <    j.   /    16*. 

PRO- 
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PROPOSITIOlX. 

1.  SiA&BadeandemCba- 
beant  eandem  rationem,  ill&  <- 
quales  inter  fe  erunt. 

1.  EtfieadcmCad A& Bba- 
beat eandem  rationem  ,  UU  iti- 
dem  aquales  erunt. 

DEMONSTRATIO. 

P  A  R  S   I. 

A       C       B       C 

i5~  4-   15/4. 


Ergo    •-!   a»     ►! 
4  4. 


multipl.  per  4. 


15     ao     15. 

P  A  R  S   I  I. 

C       H       C       B 
4—  15  -  4  /    15. 

r        4  4 

Ergo—   50    — 

rault.  per  15. 


15  'i>4»  15  «x.  4.  per  Lem.  1 1. 

div.  per  4. 
15  ao  1 5 .  per  idetn  Lemma  1 1. 

Dd  5  PRO- 


4^(5  EuCLipis 

Propositio  X. 

i .  Si  A  adC  majorem  ratio-. 
nem  babet  quam  B  ad  eandem  C, 
erit  A  major  quam  C. 

2.Atfieade'mCadBmajorem 
rationem  babuerit  quam  ad  A>  erit 
B  miitorquam  A. 

DEMOtiSTRATlO. 

P  A  R  S   I. 

A         C        B        C 

i<j  — «   4   <   8    /    4. 

»*    ^  8 

:     Ergo    h-    <  « 

multipl.  per  4. 

16    •<  8.  per  Lemtnar  III. 

P  A  R  s  II. 
C         B         C         A. 
4  -*    8    <   4     /    16. 

8~"  itf 


-mukipl.  pcr  8. 


4   ■<  4  'X.  8  -per  Lcmma. 

16 

mul- 


#■ 
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multipl.  per  i.tf„ 


4  *x«  16   <  4  *xt  8.  Lemma  III. 

— !-div.  per  4. 


itf     <     8. 

Alio  modo. 


A     C     B     C 

i<S  —  4<!8  /  4. 
Er§°  .4  •*•  16   <  4  -x*  8.  Theor.  3. 
.    '  ■  • — div.  per'4. 

16     <     8.         LcmmallL 

% 

P  A  R  S  II. 

C       B       C       A. 

4«— *  8  <   4  /  itf. 
Ergo  4  *x.  itf  <  4-x*8.  Theor.  4. 

.     '  div.  per  4. 
itf     <     8.        LemmalH. 


PRO- 


42,8  E  UC  LI  D  1$ 

Propositio  XI. 

Kationes  ,  qwe  eidem  ratiom 
fmt  eadem ,  Vef  fimiles  t>el  <equa~ 
/(?j,  intei '  fe  fitnt  e<edem  veljmi- 
les  H>el  <equales. 

DEM.QNSTRATIO. 

Sit  8     r*    4  3    <  /  j,  • 
Et  jo  •-*     j  2    6  /  j. 

Erit  8  —    4  S    10/5. 
Quia  nimir.  proda&a  funt  sequalia.  pcr 
Theor.  2.;    Vel  fic. 
8  6 

4  3 

10         6 

S         1 

t:  8  IO     A         r 

Ergo— ■     ao     ~  Ax.  I. 

4  .       5 

Hoc  eft  in  proporcione. 
8     •—•       4     ~       10/5. 


Proposit  IO  XIL 

H^c  «/?  eadem  cumprima ,  £cm 
Tw&ri  poteji. 


PRO- 


LlBEK.  QjJINT.OS.  42$ 

PROPO.SITIO   XIII. 

Siprima  ratio  fit  aqualisfecun- 
darationi)  fecunda  vero  Jttma- 
jortertid:  fimiliter  etiam  prima 
tertia  major  erit. 

DEMONSTTATIO. 

Sit  16  ~*    8  2    12  /  6. 
Atveroi2  •-•    6   <     4  /  3. 

Ergo  16  — ■    8    <     4  /  .3. 

Quia  produdum  extremorum  eft  majus 
produ&o  mediorum.  per  2  CorolL 
Theor:  4. 

Vel  hoc  modo. 

\6         12 

•—   ao    *- 

8  5 

12         4  • 

Atqui    •-    <  ~ 

6  3 


Ergo    -•  <  - 


Et  in  proportione 


itf-«    8   <  4/  3. 

PRO- 
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Propositio  XIV. 

Si  quatuorproportionalium  A.B. 
C.D.primaAfuerit  majortertia  C, 
crit  iffecunda  B  major  quarta  D« 

Si  A  tqualis  Cfrii  B  tqualis  D. 

SiAminorC^eritBminorD. 

DEMONSTRATO. 

Cas,us  I. 
A         B         C         D 

Ergoi2  .x-  4    83   8  #v   6.  ]Djv 

12 <  *  J 

4  >    8.  perLeoftnalV. 

CasusII. 
-     A         B         C         D. 
12  *-*  4  n    "    /4- 
Ergoi2   ,x.  4  »    «   •*•  4.  lpiv 
12 ao    12  j       * 

4   a>     4*  per  Lemma  II. 
Casus  III. 
A         B         C         D. 
•  4  ■"-•    <J  ~     8     /12. 
Ergo  4  .x*  12  »    6  •*•   8.  1  Djv 

4  >    »  J        '     . 

12  <  6.    Lemcna  IV. 

PRO« 


LtBER   QorNTUS.  Alt 

PROPOSITIO  X  V. 

Si  du<e  quantkates  A&Ba- 
qualibus  ticibus  fumamrfenper 
tundemnumerum  muhiplicentur , 
fumnt£  feu  producla  babebuntin- 
terfe  eandem  rationem  quam  ba- 
bm  pofita  quantitates  A&B. 

DEMONSTRATIO. 
A  B       . 

_i i  ]  * 

nc   8  14  zz  4/  12. 

Quiaprodiiaafuntaequalk  Theor.  2. 

SCHOLIUM, 

Si  eaedcm,  quantitates  A  &  Bpereun- 
dem  numerum  dividantur  ,  quotientcs 
ipfis  quantitatibiis  proportionalcs  erunt. 

A  B 


4  tz 

2  .    2 


]°- 


2  •"*  6  ^  4  /  1 2.  per Theor:  2. 

PRO- 


4)2  Euclidis 

Propositio  XVI. 

Si  quatuor  quantitates  A.B.C» 
D.  profortiomles  fucrint ,  UU  e- 
tiam  Vtcijjtm  proportionales  emnt, 

DEMONSTRATIO. 

A       B        C        D 
i<S«— «  8  S    4    1   a. 

Erit  etiamviciflim ,  feu  permutando. 
itf  — •  4S-  8  1  3. 

Quia  fada  multiplicatione  produ&a 
funt  arqualia,  per  Theor:  2. 

S  C  H  O  L  I  U  x\l. 

Commode  hic  demonftratur  ratio  in- 
yerfa.   Sint  Proportionales. 

A        B         C        D. 

i(J— «  8  S    4    /     2. 

Erit  per  Theor.  I. 
16    .x*    2    30    8    *x*    4. 

I 

Ergo  per  Theor:  z. 
a-«  4-  8/1$.  Q.  E.  D. 

PRO* 


Llfifeft.  QjlIKTVS.  4JJ 

PROPOSITIO  xvir. 

« 

Si  compofiu  quantitates  pro- 
portionales  fuerint  y  UU  quoquedi- 
y>ifie  proportionales  erunt. 

DEMONSTRATIO. 
A         B         C         D. 

16  —*  12  -*    8     /     6. 
Efit  quoque  dividendo. 

fcu      4  fcu     *  '       ■ 

Id  quod  multiplicatione  probatur 

per  Theor.  2. 
Vel  alio  modo  per  prop:  <?.  hujus 

12 <?        j 

4—     12   ~      2  /  tf.    Q^D.E. 

SCHOLIUM. 

Cum  ratio  converfa  commode  hic  in« 
feri  poffit ,  fint  proportionales. 
iJ^'  «S    8  /  <5. 
Erit  convertendo 

ieu  4  -•      '  feu        * 

Quia  nim:  produ&a  funt  «qualia. 
pcr  Theor:  2. 

Ec  PRO< 


ii 


434  Ewclidis 

Propositio  XVIII.    •» 

5/'  divifc  quantitates  propor- 
tknales  fuerint ,  itls  quoque  com* 
fofiu  pnportfonales  ertmt. 

DEMONSTRATIO. 

A         B         C         D. 

4W    ii  2    i     /     (J. 
Erit  componendo. 

4*  ™  _   '         '  2  »  tf  .- 
feu      itf  ,x-    £S — 8/ 

Per  Theor:  z.  cnm  produdfe  fint  aedualia. 
Alker  per  prop:  2.  hujus. 


«         J 


12  f    A' 


itf— •  12  =:  8  l  (j. 


Propositio  XIX. 

Videpropof.  V.  £im  c«w  foc  efi 

eadem. 


»■>    *i 


PfcOPOSITIO    XX. 

H«r  demnfirabiturptflpr.i  i ' 

PRQ* 


LlBER  QjlINTWS.         4$$ 

Propositio  XXf. 

Bt  hAc  fofl  propof,  23. 

Propositio  XXIL 

SifuerintqMtcunAue  quantitd- 
tzs  A.  B.C*i? ali<e mmero <equa- 
ks  P.  H*  F.  fiterit  atttxm  ordimtc 
utAadB.ficDadE:  tftttB. 
adGitaEadF:  UU  ex aqualita- 
te  ordinatd  m  tadem  ratione  erunt^ 
hoc efiAad C,  utD.  ad F. 

DE^ONSRTATIO. 

Pofitse  fint  epiaatiutos 
A       B      C. 
16     8      4. 
D      E      F. 
11      6       3. 
Itautfit 
A       B       D       E. 

16-+  8r  n  /  *• 

E« 
B       C       E       E. 

*       4=   «  /    3- 

.  ..v  •  .  £ei  Erit 


4}*    ,      Euclidis 
Erit  cx  aequalitate  ordinata. 

A        C       D       F. 

16-4  4:12/    3. 
Pcr  multiplicationem  extremorum  8t 
mcdiorum  juxta  Theor:  2. 

Alio.  modo 

**~*X  n/6-         8-.4=:tf/,. 

viciflim  1 6.  V.  viciffim  i  6".  V. 

HS~ii~Sl6         8~<S~4/j. 

Atqui  etiam 
4  —  3  =   8  /  6. 

Ergo  ii.  V. 
i<5 -h   12  3    4  /  3. 

Et  viciffim  itf.  V. 
A         C        D        F. 

i^— «  4  :  n  /  j, 

Hifce  fic  demonftratis  dicit  propofi* 
*io  xx. 

Si  prima  A  fuerit  <  tertia  C ,  etiam 
quartam  D  forte  <J  fexta  F. 
Si  A  fitao  C.  fore  Dao  F. 
Si  Afit>  C  foreD>  F. 

Qu*omniaex  prop:  i^patentfiulti- 
TO  proportio  permutetur  ut  fit 
x^»2    4  1  3. 

PROi 


LlBER  Quintus.        4J7 
PROPOSITIO  XXIII. 

Sifuerint  tres  quantitates  A. 
B.C,  &?  ali*  tres  D.E.F,  fite- 
rit  autem  ferturbate  ut  AadBita 
EadFs  &  ut  B  adCitaDad 
£ :  UU  ex  <cqualitate  perturbata 
in  eadem  ratione  eruntfi,  Aerit 
adCutD  ad  F. 

DEMONSTRATIO 

Pofitae  fint  quantitates  A  B  C. 

i<J  8  2. 

D    E  F. 

24  (S  3. 
Ita  ut  fit 

Et 

8  •— •    2  5   24  /  tf. 
Erit  ex  aequo 

x6  ^*  2,  z:  2,4/3- 

Quia  multiplicando  acdjuiruntur  pro* 
du&a  aequzjlia.  Ergo  per  Thcor.  2.  ilke 
quantitates  proportionales. 

Ee  3  Alio 


4J* 


EUCLIDIJ 
AliQ   IBOXJO 


l6~*   %ZZ  <J/j. 
Ergo  Thcor.  I* 
3  *x-  16  a>  8  «x«<J. 


8—*  z2  *4/<f» 

Thco* .  I. ' 
8  •%•  6  ao  i  *x«  24 


Hrgo  per  Ax.  I» 

AckoqUc  pcr  Thcor.  2.     . 

A        C       D       F. 

16  ~*   z  ZZ   24  /    3, 
Quibus  pofitis  dicic  propofitio  xxi. , 
Si  fit  prima  A    <*  tertia  C  ,  ctiam 
quartam  D  fore  majorcm  fexra  F. 
Si  A  fit  »  C,  fore  D  a>  F, 
SiAfit>  C.  foreD>  F. 

Quae  omnia  rurfus  ex  14  V.  patent, 
(i  ultima  proportio  permutetur ,  ut  fit 
16  —*     24-  ~    2  /  3. 


- .■ 


Propositio  XXIV. 

H*c  eft  eadem  cum  prop.  1 1. 
qu*  Videri  potefl. 


PRO- 
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Propositio  XXV. 


t 


Si  quatuor  quamtata  A.a.  t . 
D.prlportiouaksfumnt:  maxi- 

wa  A  fmd  cm  mmma  *Z>.  reh- 
qm  duabus  B.  C  J&w/  fumptis 
majores  erunt. 

DEMONSTRATIO. 

12  <5»1  c    E*  Hypoth. 
4      i  I        Partcs  fimiles. 

8  <     <nA 


4*?30 


»  4*?J 


is*3  <4*9- 
Q.  E.  D. 

Reliquae  fequentes  novem  propofitio- 
ncs  non  funt  Eudidis  ;  poffunt  tamen , 
*     eadem ,  ^ua  praecedeates  Eudidis ,  faci- 
litate  demonftrari. 


V 


Ee  4  PRO- 


44» 


EUCLIDIS 


PropositioXXVI. 

« 

Siprima  A  adfecundam  Bba- 
huerit  majorem  rationem  quam 
tertia  C  ad  auartam  3>,  babebit 
itfpertendo  quarta  DadtertiamC 
majorem  rationem  quamfecunda 
*%  adprimam  *A, 

DEMONSTRATIO. 

A        B        C        D. 

Sxt   8  —    4   ^    j    i    h 

Erit  per  Theor.  j. 
3   '*'   8    <   J'  -x.  4. 

Ergo  pcr  Theor.  4. 
3    —     5    <   4  /    8. 

Q;  E.  D. 


PRO- 


LlBRR  QjlINTUS.  44I 

Propositio  XXVII. 

Siprima  A  adfecundam  B  ha- 
buerit  majorem  rationem ,  quam 
Urtia  C  ad  quartam  D ,  habebit 
queque  vicijfim  prima  *A  ad  ter- 
tiam  C ,  majorem  rationem  quam 
fecmda  *B  ad  quartam  T>, 

DEMONSTRATO. 

A        B         C        D. 

Sit    8  —    4  ^    5     /     3. 
Erit  8  «x«  3.   -<  5  •»••  4.  Theor.  3. 
Ergo  pcr  Thcor.  4. 

8  ~    5    <  4  /  ?• 

Q.  E.  D. 


Ee  $  PRO- 


44*      •    1  r  c'v  iais 
PROPOSITIO    XXVIII. 

Sifrima  A  ad  fecundam  B  ha- 
buerit  majorem  rationem  quam 
tertia  C  ad  quartam  D.  babebit 
quoqtte  compgfita  frima  cumfe- 
cunda  ad  ipfam  fectmdam  B  majo- 
rem  rationem  quam  compofiater- 
tia  cumquarta  ad  ipfam  quartatn 
D. 

DEMONSTRATIO. 
A        B        C        D. 

Sit  8—  4  <  5    /     ?• 
Erit  quoque 

Quia  produ&um  extremorum  eft  ma- 
jus  produ&o  mediorum.  per  Theor:  4, 

Alirer. 

i  <l  1 

4  3-     }  A. 

±    a>   i 

4        r 

— rr~r~ 

—    "s  —   Ax.  4. 

4         3-  - 

Hocdt     ia^    4  •<  8  /  3. 

PRO- 


Libbr  Quintus.    .  44) 
Propositio  XXIX. 

Siprima  A  adfscundam  B  har 
buerit  majorem  rationem  quam 
Uftia  C  ad  quartam  D ,  habebit 
dhidendo prima  minus  feu  demta 
fecunda ,  ad  ipfam  fecundam  B 
majorem  rationem ,  quam  tertia 
minusfeu  dempta  quarta  ad  ipfam 
quartam  D. 

DEMONSTRATIO. 
A        B        C   .    D. 

Sit  ia~  4   ■<  8    1    j. ; 
Erit  quoque 
iz  ~-    4  8i     3, 

~fai     H$      4<icu      5./  V 

Pcr  Thcor.  4.  Quia  produ&um  cx- 
tremorum  cft  majus  prodiuSo  medio- 
rum.  Vel  cciam  iioc  modo. 

4       3  \  s 
1  »  i  I 
4       3  J 


8  5 

7  <  r  pcrAx.5 

4.  i' 


Hoccft  8*-«  4  <  5/3.     Qji  D. 

PRO- 
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PropositioXXX. 

Si  pritna  A  ad  fecundam  B 
majorem  babuerit  rationem-,  quam 
tertia  C  ad  quartam  D  s  habebb 
per  rationis  conDerfionem ,  prima 
ad  ipfam  primam  minus  feu  dem- 
pta  fecunda  minorem  rationem 
quam  tertia  ad  ipfam  tertlam  mu 
nus  quarta* 

DEMONSTRATIO. 

A        B        C        D. 

ii  ~*  4   <  8    /     ?. 

Dcmonftrandum  cft  quod  fit 

I2^_LL±L_4  >  8/  ^-r1   ?• 
feu        8"  icu      5. 

Id  quod  patet  ex  mulclplicatione : 
quia  nim.  produdum  cxtrcmorum  eft  mi- 
nus  produdo  mcdiorum.  per  Theore- 
rha  6. 

PRO- 
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PropositioXXXI. 

j 

Si  fuerint  tres  quantitates  A. 
B.  C.&alU  tres  D.  £.  F.  fitque 
major  ratio  prima  priorum  A  ad 
fecundamB,  qitamprimtpofte- 
riorum  D  adfuamfecundam  B:  ut 
IS?  majorravio  fecuwU  priorum  B 
adfuam  tertiam  C ,  quam  fecun- 
dapofleriorum  E  adfuam  tertiam 
F:  Erit  quoque  ex  tqualkate  or- 
dinata  majorratioprijmpriorum 
A  ad  fuam  tertiam  C ,  quampri- 
me  pofteriorum  D,  adfuam  ter- 
tiam  F. 

DEMONSTRATIO. 
A         B         C 
i<f        8         4 
D         E         F. 

9  %  ?• 

Sit     i<5  -«    8    <  9  /  y. 

Et       8  ~    4   <  j  /  j. 
Erit  ex  arquo. 

\*    ~      4     <   9  l  l- 

ia 
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Id  quod  pattt  cx  multiplicatione ,  ctim 
produ&um  extremorum  fit  majus  prodii*. 
&o  mcdiorum ,  per  Theon  4. 

Aliter. 

16    -*■     8      <J     9     /     J. 

vkiflim.  27.  V. 
I<J    -•      5>      <J     8     /     5. 

Et    ; 

.  r  -«    4   <•   y  /  j. 

vfcHfim.  £7.  V. 
8    -»      5     <    4    /    3- 

Ergo. 

1«    — •      9     <J    4    /     3. 

Viciflim. 
itf    «-•     4     <    9    /    3« 

Qj  E.  P. 


fRCfc 
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PaOPOSITlO  XXXIf. 

Sifinttres  quantitates  A.  B.  C. 
&  alU  tres  D.  E.  P.  fitque-major 
ratio  prinu  priorum  A  adfuam 
fecundam  B  quam  fecunda  pofle- 
riorum  E  adfuam  tertiam  E*  ut  fcf 
ratio  fecund*  priorum  B  adfuam 
tertiam  C  major  quamprimapo- 
fttriorum  D  adfuam  fecundam  E 
Erit  quoque  ex  «equatitate  pertur- 
bata  major.  ratioprimapriorum  A 
adfuam  tertiamC  ,  quam prim* 
pojleriorum  D  adfuam  tertiam  F» 

DEMONSTRATIO. 


A 

B 

c 

16 

8 

? 

■ 

D 

E 

F. 

9 

6 

4 

Sk 

\6 

— i    8 

<  <s  l 

4- 

Ut& 

8 

~*    * 

<  9  1 

6. 

Erit< 

:x  arqud. 

iS 

■"* 

y  < 

9  1  4- 

Per 


if4*  EUCLIDIJ 

Pcr  Thcor:  4.  Quia  fcilicet  produ* 
flum  extremorum  eft  majus  produdo 
mediorum. 

Alio  modo. 

16  ~*    8    <S  6  I  4. 
Etgo  16  *•  4  >    8  .x.  6. 

Et 

*  ~   *  <!  9  /  & 

8  «x»    (f  <  5  «x«  9. 

Ergo. 

itf  *•  4   <J  5  x.  9. 
Adeoque  16  •-*   5    «<  9  /  4. 
pcr  Theor:  4. 


PRQ. 
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Fropositio  XXXIII, 

Sifuerit  major  ratio  totius  A 
adtotum  B  ,  quam  ablati  C  ad 
ablatum  D ,  erit  &  rehqui  E  ad 
rehquum  F  major  ratioquamto- 
iius  A  ad  totum  B. 

DEMONSTRATIO. 

Sint  in  majori  rationc  tota 

A. 

qu^m  partes  4 


Erit  8  ^   3  <  1 2  /  6. 

JPcr  Thcor:  4.  quia  produ&um  extre-» 
xnorum  cft  majus  produdo  mediorura. 


FF  PRO* 
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Propositio  XXXIV.. 

.  Si  funt  quotcunque  quantita- 
tcs,  A.  B.  C.  fc?  ab<c  tquales 
mmero  D.  E.  P.  fitque  major 
raw  primtpriorum  Aadprimam 
fojicriorum  1>, ,  quamfccupd*  B 
ad  fecundam  E  :  ut  te?  fecuhd* 
'B  adficundm  B  major  >  quam 
tertU  0  ai  tertiam  F ,  &*  fic 
deinctps. 

i  *  Habebunt  omnes  priores  „ 
fimulA.  B.  C.  ad  mncs  pofltrio* 
tcs  fimul  CD.  E.  P.  majorem  ra* 
thnem ,  quam  omnes  pritres  *$. 
C.  relicla  prima  <A  ,  ad  omnes 
pofieriores  E.  F.  reHfta  quoque 
prima  D. 

2  •  Minorem  autem  quampri- 
ma  priorum  A  adprimam  pofle^ 
riorum  P»  .^ 

■  j.: -\  ■  -  }.  Ma- 


i 
•« 
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3.  Jllajorem  demque  quam 
ukfoia  prbrum  C  ad  uitimam 
pofleriorum  F. 

DEMONSTRATIO. 


Pofitae  fint  quantitates 

Priorej 

Poftrriores. 

1 

A  n  , 

D  5 

B     & 

E   5 

C    4 

F   3. 

# 

24. 

x4- 

Parts  I. 

B  11»  C     E  ©  F. 

24  — '    14 

<  12/ 

8. 

Pars  II. 

A 

D. 

24  ~   14 

>        12 

/    *. 

Fars  III. 

C 

F. 

24  -1  14 

<      4 

3- 

Partis  1  &  3  dcmonftratio  pendet  ex 
Theoretnate  4.  quia  produ&a  extremo- 
rurti  funtmajora  produ&is  mediorum, 

Pars  vero  2  demonftratur  per  Theor.  <?, 
quia  produdum  extremorum  eft  minus 
produSo  mediorum,     ' 

tlNlS  IIJBXJ  GJJINTJ. 

Ffi  EU« 


EUCLIDIS 

-        • «» 

ELEMENTORUM 

LIBER  SBXTUS. 

DEFINlTtONES^ 

1.  Simiks  figur*  reEitUnes 
funt ,  qu£  &  angulos  fingulosfin- 
gulis  <tquales  babent ,  ataue  etiam 
latera ,  qua  circutn  angulos  <equa- 
hsfunt ,  proportionalia. 


i    # 


Ad  conftituendam  figurarum  re&ili- 
ncarum  fimilitudinem  requiruntur 
duae  conditiones. 

i.  Ut  firjguli  fingulis  inter  k  fint  ae- 
quales  anguli  A  &  D.  B.  &  E.  C  &  F. 

i.  Utlatera  circum  iftos  aequales  an- 
gulos  fint  proportionalia »  fciL 

Circ$ 


Liber  Sextus.         4^j 

CircaA.D.  BA^  AC=  ED/DF.^ 
CircaB.  E.    CB—  BA2  FE/ED. 
CircaC.F.   BC^  CA=  EF /FD. 

Ergo  fi  una  cx  hifce  conditionibus  de- 
ficiat,  figurae  nullo  xnodo  eruntfimiles; 
qtiemadmodum  quadratum  &a!teraparte 
longior  figura,  licet  habcapt  omnesan* 
gulossquajes ,  utpote  re&os  >  quia  vcro 
latera  hon  habent  proportibnalia  ,  fimi-' 
lia  diccnda  non  funt. 

*  • 

2.  Reciprooefigurdfunt,  cum 
in  utraque  figura  antecedcntes  &* 
confequentes  rationum  termini 
fuerint. 


C        H 


Qucmadmodum  jn  parallelogrammis 
AC.  BF.  &  dudis  diagonalibus  in  trian- 

F  f  3  gu- 
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galis  ABC  BERftfitABinprimafi- 
gura  ad  B  G  fecundz ,  ficut  reciproce  £  B 
fecundae  ad  B  C  primar,  JRz  dicunmr  rc- 
ciprocse. 

y  T^e&aABdiciturfe&aejfe 
fecunium  extremam  fcf  mediam 
rationem  y  cumfuerit  ut  tota  A  B 
ad  majus fegmentum  AC.  itaidem 
majus  fegmentum  AC  ai  minus 
fegmentum  C  B. 


In  propofitione  1 1 .  Libri  1 1.  Eucli- 
desdocuitfccarelineam  itaut  cr  fub  tota 
linca  A  B  &  minori  fegmento  C  B  com- 
prehenfum  (it  xquale  □  majoris  fegmenti 
A  C :  quod  unum  &  idem  efle  cum  hac 
Definitione  videri  poteft  ex  prop:  30.  VI. 
Unde  patet  n.  II.  hic  inter  Definitio- 
nes  reponi. 

Cxterum  ob  multiplicem  illius  ufum 
Geometris  harc  proportio  divina  dicitur. 


4-  & 


V  ♦         * 
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*  * 

4.  Abitudo  cujusque  figuraefi 
Unca perpendicularis  AC ,  ab  il- 
Uus  Vertkc  ad  ipfam  bafinfel  ifr 
Uus  produttam  dcmiffa. 


Cunj  mcnfura  cujusqot  re!  dcbcat  eflfe 
ccttaacdctemwnata,  nonverovaga  &in- 
certa » etiam  diftantia  pun&i  alicujus  ver- 
ticalis  a  linea  oppofita  per  certam ,  &  fibi 
femper  acqualern  ac  minimam  menfurari 
dcbet  lineam.  Sic  diftantia  ptin&i  verti- 
calis  A  alinea  feu  bafi  D  B ,  non  menfu- 
randa eft juxta lineas  oblique dudas AD, 
A  B  ,  quia  illae  quafi  inhnitae  duci  pos- 
funt,  nec  inter  fe  xquales  funt;  fed  fb- 
lummodo  per  lineatn  perpcndiculariter 
du£hm  A  C,  quae  eft  certa,  unica  &  rtiini- 
im  :  quae  hoc  in  cafu  femper  quaeritur. 
Ethaec  perpendicularis  AC.  didturalti* 
tudo  trianguli  A  D  B ,  fumpta  DB  pro 
bafi:  qucraadmodpm  fumpu  AD  pro 

F  f  4  bafi : 


\ 
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bafi ,  perpendicularis  ex  B  ad  A  D  dufta 
altitudinem  exhibebit :  ut  &  fuirita  A  B 
pro  bafi  faciet  perpcfldicularis  ex  D  ad      1 
AB  demifTa.  ' 

Quia  vero  per  pun&um  A  cluci  poteft 
linea  parallela  ipfi  D,B,  illa  altitudo  di- 
citur  efle  in  iifdem  parallelis ;  unde  (i  duo 
triangula  fint  in  ealJem  altitudine  idem  eft 
acfidicantur  efle  in  i  jfdem  parallelis ,  ut 
loquitur  Eudides  tib.  I. 

5 .  Ratio  ex>ratimbus  compo- 
ni  dicitur ,  cum  rationum  auanti- 
tatcs  interfe  multipUcaU  ,  ati- 
quam  effecerint  rationem.   ' 

Supra  notavimus  rationem  nibil  aliud 
reveraefle  quam  modum  continendi quo 
una  quantitas  aliam  quantitatcm  continet 
vel  ab  alia  continetur  \  quique  non  clarius» 
quam  per  fra&ionem  exprimatur. 

Si  ergo  datx  fint  dux  rationes  z  ad  3  , 
&  4  ad  5  ,  illae  ad  fradioncs  reda&ae  fic 

ftabunt  Z.  &~  9  qUa5  fi  jntcr  fc  multipli- 

Q 

centur »  obtinebitur   ~  (eu  ratio  8  ad  1  c. 

pro  quaefita  ratione  qwe  ex  duabus  datis 

cora- 
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compofita  eft.  Sic  ratio  qu*  ex  dupla  & 
tripla ,  feu  ex  du^bus  rationibus  z  ad  1  & 
3  ad  1  $  hoc  eft  ex  duabus  fra&ionibus 

2L  &  h  compofita  eft ,  habebitur  —  feu 

ratio  6  ad  1  feu  fextupla.  Et  fic  porro  de 
aliis. 

Notandum  autem  cft  rationum  ab  Eu- 
clide  fic  diftas  quantirates  Geometris 
vulgo  dici  Denominatores  ,  qu*  in  fra- 
dionum  confideratione  quotientum  no- 
mine  venire  folent. 

Sed  minime  omittendum  putamus  ra- 
tionem  —  feu  8  ad  1 5  (  qus  ex  rationibus 

-.  &  ~  fcu  z  ad  3  &  4 -  ad  5  componitur  ) 
etiam  hoc  modo  poffe  inveniri. 

Fiat2^-i  3^  quilibetnumerustf/9. 
Tum4~   53  ,/«• 

Dico  rationem  6  ad  ~  feu  utrinque  per 

eundem  numerum  4  multiplicando  24ad 
45  effe  eandum  cum  ratione  8  ad  1 5.   Si 

enim  fraftio  ~4  per  1  reducatur  ad  mini- 

4 
mam,  obtinebur  —  ut  requiritur  j  undc 

Ff  5  patct 


1 
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patet  rationctn  6  m&  ~  *&  cbmpofittm  ex 

duabus  rationibus  z  ad  3  &  4  ad  5. 


1  I     1 


■M* 


B— 
C- 
D- 
H— 
1  — 
K 


Qux  omnia  lineis  hac  ratione  applicari 
poffttot.  Datsfintdu*  rationes  A  adfi. 
&  C  ad  D  ,  rationem  cx  iftis  duabus 
compofitam  hoc  modo  inveniemus. 

Fiat  A  -*    B  2    H  /  I. 
Ut&C  — •    D~    I    /  K. 

Ratio  H  ad  K  exhibcbit  rationem  com- 

pofitam  quaefipm. 
Pro  H  affumcrc  licct  quamlibetcunque 

lineam. 


PRO- 


LiBxm.  Sextvs. 


45? 


PROPOSITIOI. 

Trianpda  ABC.  «Z>EF.  &pa-T*"'1' 
raflelogramma  BK.  EL ,  in  cadcm 
altitudincfir>cintcr  cafeUm  parah 
lelas  conflituta  ,  funt  inter  fe  *t 
bafesBC.EF.  hoccflfi  bafes  fint 
aquaks  figura  erunt  aquales  ■•  fi 
bafes  irucquales  figura  erunt  itw- 
quaks  &  quidem  juxta  rationem 
bafum* 


CEIH    F 


G 


DEMONSTRATIO. 

I.  Sit  bafis  BC  a>  EF.  Tum  trian- 
gula  ABC.  DEF ,  inter  eafdem  parallelas 
&  fuper  bafibus  arqualibus  conftituta  inter 
fe  funt  i  atqualia.  z .  Po- '  * 


4*0  ElTCLIDIS 

2.  Ponatur  EG  dupla  ipfiu$EF,feuBC. 

■  **•  !♦   Tum  eruht  duo  D  E  F.  D  F  G  *  aequalia : 

adeoque  totiim    D  E  G   dupiqtn'  ipfius 

DEF  hoc  eft  A  B  C :  quia  nim.  bafis  E  G 

eft  dupla  ipfius  B  C. 

3.  FonaturEHdimidiabaftbsEFfeu 

BC.  adeoque  —  EG.  EVunt  duotrian* 

gula  DEH.  DHF » squatfa :  crgo  DEH 
aritferaiffis  ipfius  DEF,,  hoc  eft  ABC:  ■ 
&  quarta  pars  ipfius  D  E  Q.. 

4.  Ponatur  El  ao  -  EH.  feu  -  EF. 

^u  §*  ^^*"    ^m^"er    erk  triapgulum 
•  DEI  ©  DIH.  adeoque  DEI  crit»  l 

DEH.  feu  ~  DEFhoc  eft  ABC.  fcu  y 

DEG. 

Et  fic  potro  in  infinitum. 
Ergo  abfblute  triengul*  fe  habent ut  il- 
lorum  bafes. 

Similiter  etiam  parallelogramma ,  cum 
b*4>1#  dupIabfunttriaftguIorum. 


PRO- 


Liber  SexTus.  4$X 

PROPOSITIO   II. 

i.  Si  in  triangulo  uni ':  lateri  ****** 
C  B  paraUela  ducatur  ED  ,  k 
proportionaliter fecabit  tatera  A  C 
AB.Qhoc  eflutftt  AE~<  EC 
-  AD/DB.      ' 

i.  Et  firetla  EDfecuerit  late- 
raAC.  A  B proportionaliter ,  erit 
illa  reliquo  lateri  CBparallela, 


DEMONSTRATIO. 

x  Pars,  Ducantur  re<a*  CD.  BE. 
eruntque  triangula  X  &  Y  in  iifdem  paral- 
leiis  DE.  CB  &  eadem  bafi  ED,  ergo  inter 
fc«*qualtt.  Triang.',7•l* 


+6l   *        EvCLIDIS 

b l4 vi.  Tri. Z ->  Tri.Xb~  baf: AE/ baf: EC. 

TeTT 

Atqui  ctiam 
cii.f.*TfiZ~4  TrY»»-  baf:AD/baf:DB. 


•m—^-^mm^m 


tm-m+m 


Efgo«AE~*  EC~  AD/DB. 

z  Pars.  Eft  ez  hypotbefi. 
AE«    EC3   AD/  DB. 

Atqui 
AE-*  EC=  Z/  X*|  ' 

Et    AD-*  DB=  Z/.YjI,yL 

Ergo  hilcc  rationibus  fubftitutis. 
Erit  Z  —   X  -    Z  /  «Y. 

CJ9.1.       Adeoque  d  triang.  X  x>  Y  &  quia 
•  **  v*  funt  in  eadem  bafi  E  D  ,  erunt  inter  «  pa- 
rallelas  ED.  CB. 

»•  E.  D. 


f&0« 


LlBE-R  SEXHUS.  4^j 

Propositio  III. 

i .  Si  in  triangulo  ABC ,  rc&a  ti**.  ?. 
ADangulum  A  bifariamfecans^ 
etiam  Jecet  bafin  BC  ,  habebunt 
bafis  fegmenta  BD*  DC  eandem 
rationem  ,  ^ftfai  rdfy*i  /«tovf 

2.  Etfi  bafis  fcgmtnta  BD. 
*DC  candem  hdbeant  rationem 
quamreRqua  lattta  BA,  AC  >  re~ 
cla  AD.  bafinfecansy  etiam  angtt- 
Itmoppafaum  Aftcabitbifariam, 


t 


DEMON- 


4&f         Euclidis 

DEMONSTRATIO. 


u  •  Pars  I.  Ex  B  ducatur  BE  parallela 
D  A ,  &  producatur  C  A ,  ufque  ad  oc- 
curfum  parallek  in  E  :  eruntquc  pro* 
pter  parallelas  EB.  D  A.| 

Ang.  OaoR.quiafuntalterni.1 
Ang.  P  ao  Q^externus  interno  J  *?'  *• 


•m* 


Atqui  0  so  P  ex  hypothefi.  > 
*>6'%        ErgoRso.Q.   Et  latus  E  A "» »  B  A. 
«i.vl  Quare«eritEA— «  ACsBD/DC 

BA 


Vaks 


LlBEB.  SEXTWS; 

P4*s  H. 


¥i 


EftBA  — •  AC=  RDJDC.exb. 
AtquHEA~  AC3  BD/DC. 

t 

Ergo  1 1.  V. 
BA  — •    AC  -  «EA  /  AC. 


4*.  VI, 


Adeoque  e  BAao  AE&ang.Rf  i»  Q.ei4.v, 
Atquiang.  RaoO  "|  fM« 

Ut&  QaoP  J    2J>L 


Ergo 


OsoP.      . 
Q.  E.  D. 


Gg 


pro. 


4<f  <S  Evclidis 

Propositio  IV. 

^*0*'*      Triangula  fhi  tnutuo  aquiatr 

\!vl  &da  ifi*ntfim^a »  b°c  eft a  ***** 
latera  circa  aquales  angulos  ka- 

bent  proportionalia. 


DEMONSTRATIO. 

Bafes  CB,  BE  colloca  in  dire&um: 

quia  jam  angulus  ACB»DBE,  ex 

biS.i*   hypothefi,  eruut  b  CA  &  BD  paralle- 

lae»  ut  &  AB.  DE.   quia  ang.  ABC 

etiam  ponitur  30  E. 

Producantur  C  A  &  E  D  in  F ,  eritque* 
A  F  D  B   parallelogrammum  ,   adecxjuc 

cj4*i.   FAC»DB&  FD»  AB. 

Qnia 
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Quia  in  triangulo  F  C  E  linca  A  B  eft 
L        parallcla  F  E  erit  d  4  If  ^ 

AC^   AF  a   CB  /  BE. 
DB 

Et  permutando.  xtf.V. 
AC  —    CB  3   DB  /  BE. 

I  Deinde 

Quia  in  triangulo  E  F  C  linca  D  B 
tft  parallela  F  C. 

Erit  FD  d  -<    DE3CB/BE. 
AB 

r  Et  viciflim.  1 5.  V. 

AB  ~   BC  3   DE  /  EB. 


Gg  *  PR0< 


<j£8  ,  E  U.CMDIS 

Proposit  iq  V. 


Httc.  5.  St  dttp  trianguk  ABC.  DEF, 
lateradrca  omnes  angulos  habeant 
proportionafia ,  ertint  aqf^angu- 
ta,  eofdemangutos  A&D,B& 
£  ?  C  fcf  F  habebunt  <equales ,  qui- 
'bushomohga  UterafuUeniwto** 


DEMONSTRATIO. 

flitU  Ad  pun&um  E  fiat  a  angulus  FEG 
33  B.  ut  &  ad  punftum  F  angulus  EFG 
a>  C.  eritque  tertius  G  aequalis  ter- 
tio  A. 

Quare  in  triangulis  (imilibus  A  B  C* 
GEF. 


t  m 


AB 


Lifckft  Steittfs.         _j*$> 
AB  -«    BC  3    GE  /  ER 

Atqui  etiam  per  propofitionem. 

AB  -+    BC  52   D£  /  EF.  j 

- — r — i— . . : » 1 

Eigo^GE-    EF=!  DE/ERb„.?# 
Adeoque  c       CE  zs  DE.        "  ci4,v. 

Eodem  modo  ab  altera  parte  etiartt 
ptobatUr  effe. 

GF  »  DF.       . 

Adeoque  triangula  D  E  F.  G  E  F  ha- 
bent  omriia  latera  ajqualia  ,  fingula  fin- 
gulis.  ergo  per  8. 1. 

Ang.  DEF  ao  GEF  »  B. 
Ang.  DFE  »  GFE  ao  C. 
Ang.      D     ao      G     so  A. 

Qi  E.  D. 


Gg  3  PRO- 


fyo  Euclidis 

/  

Propositio  VI. 

tb«*  «•  Si  duo  triangula  ABG.  DEF, 
habeant  unum  angulum  B  <tqua- 
lem  uni  E  ,  £f  latera  circa  tum 
propmionaUa ,  (boc  eft  AB  ad 
BCutDE.adEF)  erunttrian- 
gulafibi  mutuo  aquiangula . 


DE- 


LlBER   SEXTUS.  47I 

DEMONSTRATtO. 

Ad  punSa  E ,  &  F  fiant  anguli  FEG. 
E  F  G  arqualcs  angulis  B.  (  hoc  cft  D  E  F  ) 
&  C.  eritque  tertius   G  sequalis  tertio 
a  A.  Et  triangula  A  B  C.  GEF  fimilia,a**In 
b,  adeoque  b*vi. 

AB  —>    BC&.  GE  /  EF. 

Aiqui  etiam  pcr  propofitionem. 
AB  ~*    BC  3   DE  /  EF. 

ErgocGE^-  EFS  DE/EF.       «"•*• 
Adeoque  d  G  E  »  DE.  di+v. 

Ergo  duo  triangula  D  E  F.  G  E  F  fe 
habent  juxta  quartam  I.  adeoque 

Ang.  DE£  a>  GEF  »  B. 
Ang.  DFE  ao  GFE  ao.  C. 
Ang.  D  ao   G  a>  A. 

Q.  E.  D. 


Gg  4    PRO- 


«17*  E  u  g  i  i  u  1 1 

Tbcot.7.        PROPOSITIO  VII. 


Vix  ullius  eft  ufus. 


Tbebt.8, 


ProposItio  VIII, 

ln  triangub reclangttk  ABC, 
perpendtcularis  Sbab  mgnkrc- 
floin  kafimkBa ,  faat  triangu- 
lumindu*  triangula  A&B.  ADC 
qtu  erunt  fc?  toti  &  interfe  fi- 
milia. 


.    DEMONSTRATIO. 

* 

Pars  I.  In  Triangulis  B  A  C.  A  D  B. 
Ang.  B  eft  commonis. 
Ang.  BAC  aoj ADB,  quia  uterque  reftus 
bErgo  C  a>  BAD. 

Ad- 


Lifcfctt  Siextus.         47} 

Adeoque  a  triang.  B  A  C  A  D  B.  fimilia.  a  ^  Vl. 
Deinde in triangulis  BAC.  ADC 
Ang.  C  eft  communis. 
Ang.  B AC  30  ADC  quia  uterque  re&. 

hErgo  B  ao  CAD.  bjr.i. 

Adeoque » triang.  BAC.  ADC  fimilia. 

II. Prfs.  Triangulum  ADBeft fimilc 

ipfi  BAC.    * 
Triangulum  ADC  cft  fimile  eidcm 
BAC 


Ergo  Triangula  A  D  B.  A  D  C  toter  fc 
funthmilia  per  21.  VI.  quz  ab  hacnoft 
dcpendct. 

COROLLA.RIUM  I. 

Perpendicularis  ab  angulo  re- 
Eio  in  bafin  dufta  >  efi  media 
proponionalis  inter  duo  bafisfeg- 
mcnta. 


Gg  5  DE- 


474 


Evctiois 


DEMONSTRATIO. 


Duo  triangula' BD  A.  ADC,  funtsc- 

quiangula. 
•4. vi.  Ergo»BD^  DA- DA/DC. 

Adeoque  D  A  eft  media  proportiona- 
lisinterBD.  DC. 

COROLLARIUM  II. 

VtrumHbet  laierum  angulum 
reclum  comprehendentium  efi  me- 
dium  proportionale  inter  totam 
bajin  &  illud  fegmentum  bafis 
quodfumpto  lateri  adjacet* 


DE- 


Liber  Sextos.  47J 

DEMONSTRATIO. 

1 

In  triangulis  fimilibus  ABC.  ADC. 

•BC^  CA=  AC/CD. 
Et  in  triangulis  fimilibus  ACB.  ADB 

■CB~  BA~  AB/BD. 

SCHOLIUM. 

In  deducendis  triangulorum  propor- 
tionibus  bcne  notandum  eft ,  ordine  pro- 
ccdendum-efle  ab  angulis  aequalibus  cir^a 
squales  anguios  ad  awjuadcs  angolos. 


PRO- 


4?*         Ettffti&t* 

PROPOSITIO  IX# 

tnbui.      j  ^fc*  rafo  ^B  imperatam 
partemahfcfadm. 


A        ©  B 

CONSTRUCTIO. 

Sit  auferenda  pars  tertia. 

i .  Redse  A  B  fob  qaolibet  angulo 
adjunge  re&am  A  F ,  inque  illa  fume  cir- 
cino  tres  partes  aequales  A  D.  D  E.  E  F. 

2.  Dufte  F  B  ex  D  ducatur  paralkla 

DG. 

Dico  A  G  effe  quaefitam  tertiam  par- 
tem  reSae  A  B. 

DEMONSTRATIO. 
In  triangulo  FAB  lateri  FB  parallela  eft 
DG. 
ai.vi.   Ergo*FD~«  DA  ZZ    BG  /  GA. 
Et  componendo  18.  V. 
FA  —    DA  s    BA  /  GA. 
Atqui  F  A  eft  tripla  ipfius  D  A. 
Ergo  BA  etiam  eft  tripla  ipfius  G A. 
Adeoque  AG  eft  tcrtia  pars  lineae  AB. 

PRO- 


Libe&  Sextu*.         477. 

-  *  * 

7)4t<w  retfa.w  JB  fmi&w™*' 
•  fecare  ac  da$a  dia  recla  A  Cfecla 
fuerit  in  DO»E. 


*. 


CQNSTRUCTIO. 

*•  Jung«KU*4*Wflitte»a.dA. 

2.  Duda  CB  ex  punaisD  &  E  ducan- 
tur  duae  k&x  DF.  EG  parallela:  ipfi  CB. 
.    Dico  fadum  efle  quod  quan-itur. 

DEMONSTRATIO. 

In  triangulo  AEG  Itoese  EG.  DF 
funt  parallejae  ,,  *  qufo  eld.cm  linea:  CBajct 
du&ae  funt  parallelar. 

Ergob  AF—  FGr  AD/DE.       bl.Vi. 

Dcinde  ex  D  ducla  D  H  paralkla  A  B , 
erit  DI »  FG c  &  IH  »  GB.  c  u,  u 

Erit- 
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Eritque  in  triangulo  DHC. 
DI.CFG-*  IH.f.GB=  DE/EC. 

Adeoque  partes  A  F  F  G.  G  B ,  funt 
proportionales  partibus  AD.  DE.  EG 

Q^  E.  F. 

SCHOLIUM. 

Hinc  facile  patet  ratio  dividendi  B* 
neam  datam  in  quotcunque  libet  parte» 
zquales :  fumendo  fcilicet  in  linea  datx 
adjunda»  totpartesarquales  inquotlinea 
data  dividenda  fit :  &  extremitates  lineae 
utriusque  re&a  conjungendo;  fi  tum  a 
divifionibus  intermediis  ducantur  re&ac 
parallelae  lineae  jamdudaej  illae  quatfitam 
facientdivifionem.  Ex.  Gr.  fitlinea  AB 
dividenda  in  fex  partes  aequalcs. 


d/V\k     * 

• 

A               F     G» 

l 

4 

CON< 

LlBBR  SEXTUS. 

CONSRUCTIO: 


47? 


A  D  E  F  G  H  B 

I.  Ipfi  AB  junge  fub  quolibet  angulo 
reffem  A  C. 

i.  In  linea  A  C  fume  fex  partes  a?qua- 
les  AI.  IK.  KL.  LM.  MN.  NC. 

3.  Ducredam  CB,  illiqueparallelas 
NH.  MG.  LF.  KE.  ID. 

Dico  lineam  A  B  fe&am  efle  in  fex  par- 
ttsa?quales  AD.  DE.  EF.  FG.  GH.  HB. 

DEMONSTRATIO. 

Per  propofitionem  i  o.  linea  A  B  fc&a 
eft  fimiliter  ac  A  C. 

Atqui  linea  A  C  feda  eft  in  fex  partes 
a?quales. 

Ergo  etiam  A  B  in  fex  aequalcs  partes 
feda  erit. 

SCHOLIUM.IL 
,  Haud  inconcinne  linea  data  CD  poterit 
dividi  in  ratione  datarum  linearum  A.  B. 

CON- 


i    ' 
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.CONSTRUCTIO. 

Al — 


1 


B 


-4 


1.  Ex  C  fub  quolibet  angulo  duoatur 
re£U  CE  x>  datae  A. 

z.  Et  cx  D  re&a  DF,  paralkla  ipfi 
CE,  &aodataeB. 

3  •  Juogatur  E  F.      • 
Dico  reftam  C  E  in  K  fe&ra  eflc  in  ra- 

tione  A  ad  B. 

D  E  M  O  N  S  T  R  A  T  I  0. 


Intri.CKE.DKri         p 

Ang.C    »   Dl         l< 

E    ao    F  (19.1*1 

K    ao   K  J         L 


Ergoeritper4.VL 
CE.CA—  OKD?r.B/DIC« 


&  pertnutando 
AU  B     CK/KDj 

PRQ4 
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PRoposrTioXI. 

Datis  duabus  rt&is  AB.  BC. ProW** 
tertiam  proportiona/em  itfipenire* 


cOnstructio. 

1.  Datas  re&as  con/unge  in  angulo 
te<3oABC. 

2.  Ad  duftae  re&ae  A  C  punAum  C 
excita  perpendicularem  C  D. 

3.  Lineam  A  B  pfoduc  usque  ad  oc* 
Curfum  iftius  perpencjicularis  in  D. 

;  Dico  BD  efle  quafitam  proporcionalem. 

DEMONSTRATIO. 

Triangulum  ACB  eft  re&angulum  per 
conftrudl  &  C  B  perpenidicularis  ex  angu- 
lore&oad  bafin  duda:  quae  Veft  media  *  lC*u 
jjffoportkjnalisimer  AB  & BD.  Adeoque  ** Vi/ 
B  D  erit  tertia  quajfita. 

-   Q.  F.  E. 
''•■  "  Hh  SCHO. 


*f8i        Evcx.rD.ts 

.*    SCHDLIVM. 

i 

Si  AB  fit  major  quamBC  y  haud  incon- 
cinna  etit  talis 

CONSTRUCTIO. 


i.  Super  AB  defcribe  SemicircultK» 

ACB. 

2.  In  illo  accommodetur  fecundadau 

3 .  Ex  C  demitte  perpendicularem  CD, 
Dico  DBcfli tertiam proportionalcm 

quaefitam.  ,  . 

DEMONSTRATIO. 

Du&a  A  C  em  ACB  triangulum  re- 

fianguhimCji.  III.)  . 

ErgoerkAB^  BC  =  BC  /  BD* 

per  2  Cor.  8.  VJ* 
Adeoqitf  £D  eft  tertia  quxfita. 

PRO« 


LtiBR  SiitTvs.      148; 

Propositi  o  XIL 

Datis  tribttsre&is  AB.  BC.  AD*«**.  « 
quartam  profortionalem  D£  in- 
Ttenire. 


CONSTRUCTIO. 

i.  Datarum  duas  quaslibetcqnque  AB. 
B  C  coljoca  in  dirc&um.  t 

2.  Tertiam  AD  conjunge  ad  pundum 
A,  ic duc re&un V B. 

3.  Ex  C  duc  CE  parallekqi  BD ,  qux 
produ&t  A  D  occntm  jn  £. 

Dico  DEcfle  qu*(]um  quartam  pto- 
portionalcro, 

DEMONSTRATIO. 

In  triangulo  A  C  £  iateri  C  £  dufla  eft 
parallch  B  D. 

Ergo  •  AB  ~*  BC  r:   AD  /  DE.i*. 
AdeoqueeritDE  quarta  proportionalis. 

Q^E.  F. 

Hh  1     ' :      .    AIU 


EUCLIDIS 

Alia  Conftru&io. 


A- 


G    JB      G 


Datac  fint  tres  lineae  A.  B.  CD ,  qu*  eft 
yd  <  vel  >  A. 

i.  Lineac  E F  »  A  junge F H a> B fub 
quolibet  angulo ,  ducaturque  EH. 

2.  In  linea  FE  fume  FG  a>  tertiac  CD. 
&  ex  pun&o  G  ducatur  G  K  parallela  ipfi 
EH. 

Dico  lineam  FK  efle  quartam  quarfitam 
fcil.  F  K  fupra  H ,  fi  tertia  C  D  fit  ma jor 
prima  A :  At  vero  F  K  infra  H  fi  fit  C  D 
>  A. 

DE- 


<.• 


LlBER  $SXTV£  4#f 

demonstratto.  : 

Facilc  ex  conflru&ione  patet  triangula 
£  F  H.  G  F  K  cfle  fimilia :  quare  erit  per 
4.  VI. 
EF  ~    FH  2   GF  /FK. 

Hoc  eft 
A  ~-<      Bn  CDfadquartamFK. 

Qr  D.  E." 

Proposit  10  XIII. 

D<#/V  duabus  tettis  AB.  BC  me-rnbu 
diam  proportionalem  BD  irtpemei 


:  s 


£   B 


CONSRUCTIO. 

1.  Dataslineas  AB.BC  collocaindi* 
redum. 

2.  SupertotaAC  defcribe  Semicircu* 
lum. 

3 .  Ex  B  excita  perpendicularem  B  D 
usque  ad  Semicirculum. 

Dico  illam  effe  mediam  qugfitam. 

Hh  3  DE* 


«fSS 


Edcli.pk 


•       i    \ 


DEMONSTRATIO: 

,7.v.     lPars.Par.»X  — •  Par.  Y  -  Z  /  Par.  Y. 
AtquiX^  Y=s  AB/BG.l 
Et     Z—  Y=  EB/BC.J  f-VI- 

Ergq'  fubftitutis.  iftts  rationibiis. 
ABI- •    BG  =:   EB  /  BC. 

iPajrs.    AB— •  BG~  EB/BC. 
AtquiAB  —  BG^  X/Y.l 
Et.  EB— «  BC-  Z/Y.J  x-v^ 

Etgo  iftis  rationibus  fubftitutis. 
X  —    Y  s  Z  /  Y. 

b  **  T*  A&oque  b  Par:  X  ao  Par:  Z. 

PRO- 
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Propositio  XV, 

*    1.  jEqualia  triangula  X.  Z,]^ 
<ju<c  tmm  angulum  0  uniangulo 
7?  aquakm  babents  etiam  lateraH-^ 
circa  tquales  angulos  kabebunt  re- Mm» 
ciproce  proportionafia .  (hoc  eft  AB 
ad  BG.  ut  EB  adBC. 

2 .  Etfi  latera  fic  babent  reci- 
proca,  triangula  Junt  aquaUa. 

'  ' '  •  *  - 

f   DEitfpNSTRATlO. 

Dudis  rcftis  AC.  CG.  GE.  hsc  eft 
omnino  eadem  cum  prccedente  ;  quo- 
niam  a  triangula  funt  femifies  parallelo-a^i, 
grammorum  ,  &  triangtfla  cum  paralle- 
logrammis  eadem  habent  latera  quj»  de- 
monftrationem  ingrediuntur. 


Hh  5  PRO^ 


PROPOSITIO  XVI. 

2.  Siquatuor  reft<eA.G.F. 
S^  B  proportionales fuerint ,  reftan- 
mlvw  fub  extremis  A  &  B.  erfc 
tqualere&anguhfubmediis. 

a.  Et  fi  reftaagulumfub  ex- 
tremis  ft  <equale  re&angth  fvfo 
mediisy  UU  quatuor.nftApropor- 
tionaks  ermt. 


A  CtFB 

DEMONSTRATIO. 

i  Pars  Fitt  ^AC  fub  extremis  8f 

F  G  fob  mediis  :  illa  habent  angulum 

B  a>   E  ,.  &   latera   recjprica  ,   nimir: 

A B  —    FE-  reciproce  EG  /  BG. 

*  m  vi«  Eigo  illa  •  — la  funt  aequalia." 

2  Pars.   ~laAC.  FG  habcnt  angulum 
bi*.  vi.B  ao  E.  &  funt  sequalia :  b  Ergo  habent 
latera  xeciproce  proportionalia. 
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Propositio  XVII. 

1,  Sitres  Hnex  J.  F.  B.pro^i^ 
portionales  fuerint ,  rcftangulum 
fuh extremis  J&  Berit tquale 
quadrato  medU  F. 

2.  Et  fi  reftangulum  fub  cx- 
tremispt  tquale  auadrato  medU , 
tresilU  reft<eproportionales  erunt. 


AQFJB 


DEMONSTRATlO. 

i  Pars.  Fiarfub extremis  BAC,  & 
a  media  □  G  E.     Qux  quia  habent  an- » 14.  vt 
gulum  B  ao  F  &  latera  reciproca  fcilicet 
AB^  GFz:  FE.  hoceftGF/BC. 
a  erunt  inter  fe  sequalia. 

a  Pan.  ^la  ACGE  funt  xqualia  & 
habent  angulum  B  ©  F.  Ergo  *  habent 
latera  reciproca. 

SCHO- 


45* 


Eu  CLID  I  $ 

SCHOLIUM. 


Extiac 
propofit: 
&  praece- 
dente  8 
facillime  ^ 
demon-    B 
ftratur 
l?r.  47.I. 
hoc  mo- 


D  ,  ~Xt 

PRitPARATlO. 
Super  BC  conftituatur  □  B  E ,  &  ex 
A  ducatur  A  L  parallela  B  D  vel  C  E. 
DEMONSTRATIO. 
Linex  BC.  AC.  CK  funt  proportio- 
nales.  per8.VI. 

Ergo  q  BC.  CK  ao  □  AC. 

~~ ~pek: 

Dcinde  Linea:  BC.  AB.  BK.  funt  proport: 
ErgoJ=BCBK  ao  □  AB") 

-=LB  >t7.VI.]A.' 

Supra"=EK      aoDACj 
•=laEK^LB  ao  □  AB  ifc  □  AC, 
-gEB  PRO- 
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Propositio  XVIII. 

%Super  data  re&a  AB  defcribere*^  *> 
polygonum  ABHIK  ,  quoi  dato 
polygono  CDEFG  ft  fimile  fmiti- 
terquepofitum. 


CONSTRJUCTIO. 
i.  Datum  Polygonum  redis  FC.  FD 
divide  in  triangula. 

i.  Super  AB  fadis  angulis  a  B  AI.  •*!•«• 
ABI  xqualibus  angulis  D  C  F.  C  D  F.  e- 
rit  b  tertius  aequalis  tertio.  adeoque  c  tra-b;i.it 
angulum  IAB  fimile  triangulo  FCD.        c  4#  vl# 

3.  Eodcm  modo  fuper  lateribus  I A: 

IB,  fiant  triangula  IKA.  IHB.  zquiangu- 

la,adeoque  &  iimilia  triangulisFG  C.FED. 

Dico  ABHIK  eflepolygonumquxfitum. 

DEMONSTRATIO. 

Pro  angults. 

Facile  patet  per  conftru ftionem  angu- 

loi 
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los  unius  polygoni  effe  acquajes  angulis  zU 
terius.  him. 

K    a?    G. 

Tres  ad  I  ao  ad  F  tribus. 
H    a>     E 

Duosad  B  ao  ad  D  duobus. 

Duos  ad  A  ao  ad  C  duobus. 
Ergo  omnes  anguli  funt  aequales ,  adco- 

que  duo  polygona  funt  zquiangula ,  & 

fimiliter  pofita. 

Pro  lateribus.. 

IntriangulisfimilibuslKA.FGC:  ut 

&IAB.FCD. 

EritKA  —  AIS  GC/CF.1     xrT 
Et   BA—  AI=  DC/CF.J4-VI- 

Eritper  ii.&  itf.V. 
KA^  kBzz  GC/CD. 
Deinde  in  triangulis  fimilibus  IAB. 
FCD ,  ut  &  IHB.  FED. 

EritAB—  BIz:  CD/DF.l      T7T 
Et  HB~  BI  =  ED  /DF.J  *>VL 

Ergoper  n.&  x6. 
■■  AB~  BHz:  CD/DE. 

Et  eodem  modo  demonftratur  Utcra 
circa  reliquos  angulos  efle  proportiona- 
lia :  Ergo  polygona  funt  (imilia. 

PROi 


LifcER.  Sextus, 


f»i 


Propositio  XIX. 

Similia  triangida ABC.  DEFJJf' 
inter  fefunt  in  duplkata  ratione 
laterum  bomolog&rum  BC.  EF, 


DEM$NSTRATIQ. 


AB 
BC 


•HrvfrR-  BC/EF1     ■         t4.v. 

-VEP^  bc/efj  Mult- 


*r*r 


^lum  b      ^lum       Quadr:       Quadr:b4.v. 
BG  W    EH  -     BC    /     EF. 
Acleoque  ^lorum  BG.  EH  fiumis 
femiffibus,  erit 
Triangrc   Triang:      Quadn     *Quadj:c,^V4 
ABC~  DEP.s    BC    /      EF. 

NB. 
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NB>  Pcrindc  cft  fivc  anguli  B  &  E 
fint  re&i  five  obliquiV  quia  latera  AB. 
DE,  finon  fint  perpendicularia ,  fem- 
per  ut  t&lia  confiderari  poflunt. 

COROLLARIUM. 

Si  tres  linm  A.  B.C.  fuerint 
proportionaks ,  erit  triangulum  X 
fupra  primam  ad  triangulum  T 
friori  jimile  fipra  fecundam ,  ut 
prima  Unea  A  ad  tertiam  C. 


DEMONSTRATIO. 

Trcs  ltneae  A.  B.  C.  funt  proportionales. 
•  io.  ■  ErgoA— '  C*induplicatarationeA/B. 
bf^vi.  Atqui  X  —  Y  >»  etiam  in  dupl:  rac  A  /  B. 

eir.v.  ErgoX*-*  Ycs  A/C         Q^D.E. 

PRO- 
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PftOPOSITl  O    XXi 

.    i.  Polygona  fimilia  ABBIK.  jj* 
CDEFG  dividuntur  in  iriangula, 
qu£  funt  ntmero  <equalia  ,  fimi-i 
Ua  &  totis  bomologa. 

2.  ^Polygona  inter  fe  funt  in 
ratione  duplkata  laterum  bomo- 
logorum  AB.  CD. 

T 

F 


B  C  I> 

DEMONSTRATIO. 

iPars:  DuaisrcstisIA.IB.ut&FG, 
PD.  polygona  erunt  dtvifa  in  tnangula. 

Quod  autcm  illa  triangnla  fint  numero 
squalia ,  pitet  ex  Scholio  prop.  j  2. 1.  quia 
nim.  polygona  arque  multaiubent  latera. 

Quod  fint  fimilia  Gc  probattir. 

In  triangulis  IKA  FGC. 

Ang,  K  x>  G.  &  lutcra  circa  illos  pro- 
portlonalia. 

I  i  E'CO 


4$8  EugLfDis 

1 6.  vi.       Ergd  trhngulnnva  IKA.  eft  rqubtngu- 
b*  vi*  ittin  b  &  Hmile  FGC. 

—»»»*->*    I    »    »  ,  mmmtmmmmmmmm+i+mmm\  l  .     »>— fr«w    1     n»  i        »  ■.      t       - —     « 

Eodem  modo  in  triangulis  IHB  FED. 
.  Ang*  H  30  E ,  &  latera  circa  illo*  pro- 
portionalia. 

Ergo  trianguhim  IHB  cftaequiangu- 
lum  &  fimile  FED. 

Deinde  ang>  KAB  *>  GCD.  J  „ 

KAI  aoGCF.   J   * 


»*■»••*■ 


«MMak^tti 


IAE  90  FCD. 
Simili  modo      I»A  i>  FDC. 
Ergo  tertius  AIB  ao  CFD. 

Ergo  mangulum  lAli  fclt  sequiangu~ 
lum  &  fimile  FCD.    ' 

Quod  finc  totis  homqloga.  ,  hoc  cft 
quod  itl  fit  quodlibet  triangulutn  /n  uno 
polygono  ad  fdum  correfpondens  in  altc- 
ro.  yt  totum  polygonutn  ad  totum  poly- 
gonum ,  patebit  ex  parte  fecunda. 
,  2Pars.  Trfangula  IAB,  FCD  pro- 
bata  funt  fimilia. 


Ergo 
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'  Ei^bvlA—  FC=!  AB/Ca  ■'■  C4.vi. 
Ut  &  I B  ~  FD  =  A.B/  C D..  ^ 

Tum. 
Triangula  d  IK  A.  FGC.  funt  in  duplWata  d  r9-  vi. 

rationc  laterum  IA.  FC. 

hoc  eit  AB.  CU. 

Et  triangula  IHB.  FED  d  in  doplicaia 

rattone  laterum  IB.  FD. 

hot  clt  AB.  CD. 

Ut  &  triangula  IAB.  FCD  in  dupli- 

cate  rationc  laterurn  A  B.  C  D. 


Ergo  e  omniatriangulauniuspolygonien.vL 
ad  omnia  triangula  alterius  .polygoni  funt 

in  duplicata  rationc  laterum  homologo-   * 

rum  AB.  CD. 

Atqui  omnia  triangula  iftorara  poJy- 
gonorum  conftituunt  tota  PoJygona. 

Ergo  ipfa  polygona  funt  in  duplieara 
ratione  laterum  homologorum.  A  B.  C  D. 

Cum  autem  ctiam  fingula  triangula 
unius  polygoni  ad  fingula  "triangula  ake- 
rius-polygoni  habent  rationcm  duplicatam 
corundcm  latcrum  AB.  CD;  pjtet  ifta 
triangula  totis  potygonis  cfle  homologa. 

Q.  E.  D. 

COROLLARIUM. 

Si  fuerint  tres  reft<e  froportio- 

Ii  z  nalgSy 


Soo  Euclisu    ; 

naksy  poljgonumfuperprima&e- 
fcriptumfe  babebk  ddfmHe  poly- 
gonumfuper  fecunda  s  telph- 
gonumfuper  fecundafe  babebit  ad 
polygonum  fuper tertia ,  utprima 
proportionatis  ad  tertiam. 

DEMONSTRATJO. 
H*c  cft  fere  eadem  cum  demonftra- 
tione  corollarii  prop:  prascedentis. 

SCHOLIUM. 

Commode  hic  demonftratur  haud  in- 
elegans  Theofema. 

Similium  polygonorum  X  &  Z ,  cir- 
cuitus  ABCDE :  FGHIK ,  cum  lateri- 
bus  homologis  A  &  F ,  funt  in  eadem 
ratione. 


A 

B 

C 

D 


DEMONSTRATIO. 

-*    F  =    A  /  F. 

—     G  =    A  /  F. 


— '    H  ~ 


■] 


B/  G^f 


hoc  eft  A  /  F.    i 

—    I  =    C  /  H7  <" 
hoc  eft  A  /  F. 

-*    K  =   D  /   I." 
hoc  eft  A  /  F. 


Def.  i .  VI. 


Ergo 
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< ; » 


Ergo  per  1 2.  V ,  additis omnibus  tctf« 
minis  primis  ,  nt  &  omnibus  fecundis 

A  t  B  t  C  t  Dt  E  -_-  FjGtHtltKz:  A/E. 
htc  eft  circuitus  X    ad  circuitum  Z. 

li  3  PRO* 


JQI 


EUCLIDU 


Theftr» 


Propositio  XXI. 

V 

FtguM  ABC.  GHI,  qu<t  ci- 
demfigur*  DEF  funt  fimiles  > 
UU  &  inter  fe jimilts  erunt. 


c  * 


DEMONSTKATIO. 
Angulus  A  30  D  x>  G. 

B    30  E    3D  H. 

C  a>  F   9>  I. 

Ergo  figiiraz  A  B  C.  G  H I.  fuht  *» 

quiangulas ;  &  habent  larera  circa  arqua- 

les  proportionalia ,  quia  flla  habent  pro- 

•  portionalia  lateribus  figurx  DEF.   Ergo 

1 1  Dcf.  &  ip&  a  tunt  fimiks. 

PRQ* 


4 


LlBE*.   SxXTtfS.  JOJ 

Propositio  XXIL 

%.  Siquatuor  rett*  AB.  C  £>.£«• 
EF.  GH.  proportiomles  fuerint , 
finrtfmiles  A$L  CDK  tf  LF. 
J\H£TOfortionaks  erunt. 
-:*i.'<&fi  *-«flw  Hneisfigurs    . 
JFhmVw  <fe/tf#te  ^  ;  #*  reft* 
proporuotutles  eruvt^    • 


DEMONSTRATIO. 

P  A  *  *  I. 

Dat*  funt  A  B  -*    C  D  s  EF  /  CD.  t  ,9,  y ,, 
Tr.  ABI»~  Tr.CDK  in  duplic.rat.AB/CD. 

hoc  EF/OH.     -    -  -  / 
AtquiQLF1»--'  CjNHetiamiod.r.PF/GH.b  io.VL 

Ergo.  ' 
Tr.ABIe-^  Tr.CDKSu3LF/DNH.elI.v, 

Ii4  PARS 


J°4 


EUCLIDIS 
P  AR  S    II. 


AB-  CDin  fubdap.rat.Tr.  ABI/  Tr.CDK, 
*    A      -«  hoc  eft  □  L.F/J^JNH 

AtquiEF-  GHetiam  infubd.r.cLF/QNH 

Ergo. 
AB-CD-  EF/GH. 

;  Alia  DEMONSTRATIO. 

r-  ■  «... 

~ -Duabus.  redis  prioribus  AB.  CD 
•  «♦vi.  quaeratur  tertia  proportipnalis  P.  •  * 

Ut&duabrfs  pofterioribus  EF.  <3H 
tertia  proportionalis  Q.  •  * 

Pars  I. 
AB  ~-    CD  s   EF  /  GH. 

feu 
-     CD  -,    p     =    GH/  Q. 

Erit  ex  arqualitate  ordinatt 
*u-*ABb~«    p     -    EF/  q^ 

Hqc 
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Hoceft     ' 

Fig:  c  -h       Fig:  Fig:       /  Fig:«TCer. 

ABI  CDK~   EM      /  GO.  $&»* 

PaksII. 

Fig.     — •      Fig:         Fig:.      /  JFig:  - 

ABI  CDK  5  EM      /  GO. 

..Hoceft 

AB      '— •       P     a-     EF     /     Q^ 

Et  invertendo  Proportionem  'iecun- 
dam  Partis  I.  '• 

P     —       CD    "  S       a    /  GH. 

Eritrurftis  ex  «jualitate  ordinata 

AB    ~      CD     -     EF    /  GH. 

Q^  E.  D. 


*   »—       •• 


*     ;  Ii  J     *        PRO- 


Theofc 

*7* 


50* 


E  V  C  L  IDXJ 


Propositio  XXIII. 

t  ' 

JEquiangula  faraMogratinna 
AC.  BF.  interfe  habent  rationem, 
eompofitam  ex  rationibus  laterum 
ABadBG&CBadBE. 


DEMONSTRATIO, 

FiatAB-*  BG=  Hquadibet/  I. 

Et   CB  —  BEr  I     /     K. 

Erit  ratio  H  ad  K  compofita  ex  rationi- 
bus  AB  ad  BG  &  CB  ad  BE.  vide  dida 
ad  5  Def.  VI. 

Demonftrandum  ergo  eft  efle  parallc* 

kgr.  AC  ~    BF  =   H  /  K. 
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Quod  (ic  probo. 

AC-BH  =  'AB/BG.    BH-BF>=CB/BE. 
H    -    I_=  bAB/BG.     I-Kb;  CB/BE. 
ErgoAC-BH<  =  H/I.   BH-  BF  =  I  /  K. 
Ergoperu.V. 
AC  —     H  =    BF  /  K.  J'i« 

Et  pcrmutaodo  iS.Vl  et>n"'! 

AC—   BF=H/K.  CtED.' 

SCHOLIUM. 

D  C       H     Majori  cum 

Sc 


de- 
rih 


Sit^li  AC  latus  AB  »  < 
BC=o,.' 
«EritArea  »  k,  c  ■ 

Dwode  "=li  BF  lacus  BG  a>  2.  "' 

Latus  BEs>4. 
Erit  Area  33  8. 
Ergo^AC  —  -sBF-  areaij/ar.  r<S 
-  Atqtiiratio  compofita  c*  ratiooibus  5 
ad 
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4fDcf.adz&  j  ad  4.  ctiamdatd  gf  feu  ratio-* 

ncm  15  ad  8. 

Ergo  ratio  "=  AC  — «  ^  BF  eft  cetn- 
pofita  ex  didis  rationibus  5  ad  2  &  3  ad  4. 

L.  E.  D. 


Propositio  XXI V. 

Tbm.  I»  omni  paraMogrammo  Al , 
paralklo^ramma  FK,  HE ,  qtu 
circa  diametrtm  funt ,  tftotiAl 
&  interfe  ftmt  fimilia. 


A. 


H 


J> 


F 


E 


B 


1 

G/ 

p& 


LlMER  SbXTTT»  fO^ 

DEMONSTRATIO. 

* 

In  triangulis  D  A  B  &  X. 
Angulus  O  eft  communis. 

S*3dT.  •**!• 

Ergo        Yba>C  bji,is 

Adeoque  triangula  D  A  B  &  X  funt  *- 
quiangula  &  fimilia. 

Eodem  modo  probatur  triangula  D I B 
&  Z  effc  fimilia. 

Ergo  AD— •  DB  =  HD  /  DG.l 

Et     DB~  DI  =  DG/DE.J4VL 


■•^» 


Eritque  ex  xquo  2  2.  V. 
AD~    DI  -  HD/DE. 

Similiter  etlam  probatur  reliqua  late- 
ra  effe  proportionalia :  Ergo  Parallelo- 
gramma  A.I.  HE,  funt  fimilia. 

Eodcm  modo  etiam  demonftratur  AI. 
&  FK  cffe  fimilia. 

Ergo  HE  &  FK c  funt  inter  fe  fimilia.  c  1 1 . VI. 

Q:  E.  D. 


PRO- 


tf*o 


Ufj  cii  ij>  i  s 


PllOfOfrlTIO   XXV. 

rtobi.  7.  Conflituere re&ilimunt  L,  quod 
fit  flmile  fimiliterqttepofitum  da- 
to  reBilineo  A3  &  aquale akeri 
dato  *2. 


! 

1 

3> 

o 

* 

. 

»    X.    i 


/H 


N 


CONSTRUCTIO. 

t,    Ad  dati  rc&ilinei  A  latus  CD, 
a4f.I.  fiat^CE  ao  a  ipfi  A. 
b44-I-      2.  Super  DEfiat  ^DK  so  B.  b 
c  13.VI.      3-  Inter  C  D  &  D  G  quseratur  cmc- 
dia  proportionalis  D  H. 

4.  Super  DH  feu  ipfi  srquali  I N ,  de- 
d  18.IV.  fcribatur  rcfiilineum  L  d  fimile  ipfi  A. 

Dico  L  cflc  rcdilineum  quaefitum. 

D  E- 
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DEMONSTRATIO. 

Per  conftruftionem  funt  proportiona* 
les  CD.  IN.  DG. 

Erfeo  <.CD  ~    DQ-  A/L.       e  Cor; 
Atqui  f  CD  —  DG  =  ■»  CE/  6  DK.  •*  $; 

Ergo  |A-.  L  =:  •=  CE  /  -s  DK.  gIl.  v. 
Atqui  A  33  ^  CE.     , 

Ergo  L  ao  *=  DK  50  B. 

.    Cum  autem  L  per  conftru&ionem  fit 
fnnile  A,  patet  L  cfle  rc&ineum  quxfttum. 

PROtOSITloXXVr. 

Parallelogramma  fimilia  A  C.  Thtor. 
GF,  habentia  communem  angu-9' 
lum  B ,  c/ra  eandem  diametrum 
JBD  confiftunt. 


01 £  .E  V  C  L  MJTS 

D^MO.NSTUTIO. 


Parallclogrammi  GF  du&adiameterlB 
producatur ,  tum  produfiis  A8  ut  fit  BK 
90BG;  &CB,  utfit  BL  x>  BF,  com- 
pleatur  parallelogrammum  LK  ,  cjuod 
erit  idem  cum  GF ,  &  cum  illo  circa  ean- 
dem  lineam  erit  co&ftitumm. 

Deinde  parallelogrammi  AC  ducatur 
Diameter  BD. 

Quia  jam  parallclogramma  A  C ,  L  K 
ponuntpr  fimilia,  ctiam  illorum  dimidia, 
fcrtriangula  DAB.  BLE.erunt  fimilia: 
Ergo  illa  funt  conftituu  ut  htera  DA. 

AB,  fiptparaJJrlalatpnbusBL-LEi  & 
lateracirca  angulos  A.  L  propoftttonalia: 
ergo  per  fcquentcm' } 2,  Vl>  (  quae  ab hac. 
non  dcpcndej*)'  DBE  cft  linca  rcfta : 

Etyo  ,dtix  bafes  D  B.  B  E  conftituunt 
ii nyn. Imcd  cn. ig iflafti :  circg  quam  confi- 
ftunt  duo  parallelogramma  AC.  LK. 

Cum 
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Cum  autem  parallelogramma  GF, 
LK  ,  etiatn  circa  eandem  reflam  EI, 
conftfont ,  patet  etiam  dtio  parallelo- 
gramma  A  C.  G  F.  circa  e3ndem  re&am» 
ieu  Diametrum  B  D  conuftere. 

Propos.  XXVll.XXVlll.  XXIX. 

HsproMx*,  tyronibus  digid- 
hs9  &  mllius  fire  ttfns  fim.  - 

Propositio"XXX~ 

Trofoftam  re&am  A  B  extre- 
ma  (tcnedia  rathne  fccare  in  G.>f0b,',0, 

C  B 


1      / 

/ 

'g 

n 


3>      E     A       F 

CONSTRUCTIO. 

Dividc a  AB  in  G ,  ut  ^  fub  tota  ABa 
&  minori  fegmento  BG  fit  »  □  majoris 
fegmentt  AG. 

Dico  fa<5him  cffe  qtiod  qusritur. 

DEMONSTRATlO. 

«  AB.  BG  a>  D  AG.  AG. 

Ergo  17.  VI. 

Kk  Later* 


ix.  IV 


ThtOU 


«14         '  E  o  c  l  1  d  rs 
Latera funt reciproceproportionalia.  n. e. 
AB  —   AG=  AG/BG. 
Adeoqueb  linea  A  in  media  &  extrema 
mione  fecla  eft. 

^ROPOSITIO  XXXI. 

Sia  lateribus  trianguli  re&an- 
guUBAC,  figuujimSes  quacun~ 
que  defcribantur,  erit  illa  qu*  an- 
gulo  re&o  A  opponitur  aqualis 
duabus  reUqms  Jimul  fumptis. 


DEMONSTR  ATIO. 

Figurasfuper  AB.  AC.  BC.  ponuntur 

j>*o.w.fimiles;  ergo  »  habent  inter  ferationem 

duplicatam  laterum  homologorum  AB. 

AC.  BC ,  hoc  eft  inter  fe  funt  ut  uUta  AB. 

ACBD.  Atqui 
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Atqui  Qta  ita  funt  inter  fe  ut  fit 
.   OBC  •>» •□*  AB.  AC.      •     fc47#It 
Ergo  figura  fuper  B  C  30  figuris  fuper 
AB.AC. 

SCHOLIUM.  I. 

i 

Quod  in  prop.  47.;  I.  deroonftratum 
cft  de  folis  quadratis  hic  univerfirp  appli- 
catur  ^uibuslibet  polygonis  (iftiilibus.    ' 

SCHOLIUM.II.         J      - 
Poteft  harc  propofitio  gencraliter,  ^t 
ctiam  involvat  prop.  47.  I.  hoc  modp 
demonftrari. 

Sunt  proportionales  per  2  Cor.  8.  VI. 

BC.ACCK.  Ut&BC.BA.BK. 

Ergo  per  Coroll.  20.  VI. 

Fig.abBC  — -  Fig.abACs  BC /CK. 

Fig.  ab  BC  — •  Fig.  ab  BA  r  BC  /  BK. 

Et  invertendo. 
CK  — '  BC  S  Fig.  ab  AC  /  Fig.  ab  BC. 
BK~  BC-  Fig.abBA  /  Fig.abBC. 

Erit  pcr  2.  V. 
BK  *  KC  —    BC  -   Fig.  ab  AB  * 
Fig.  ab  AC  /  Fig.  ab  BC. 
Atqui    BKiiiKC»BC. 
ErgoFig.ab  AB  &  AC  »  Fig.  ab  B& 
Qiiarc  G  iftse  figurs  funr  quadrata ,  erit 
prop.  47.  I. 

Si  vero  aliz  Bsatz  fimiles  erit  3  1 .  VI. 

Kk  z  PRa 


Tteta 


5US         Euclidis 

Fropositio  XXXIf. 

Si  duo  triangula  ABC.  DCE 
ad  angulum  C  conjuncla  3  duo  ta- 
tera  AB.  AC  babeant  parallela 
laterWus  *2>  C.  1)E  &  latcra 
circa  anguhs  *4,  D.  provortio- 
nalia ;  tum  relitpta  illorum  late* 
ra  B  C.  CE  ,  unam  facient  li- 
neam  reclam. 


DEMONSTRATIO. 

Apgulus  A  ao  8  ACD ,  propter  parallc- 
♦19.1.        las  AB.  DC. 

Angulus  D  »  *  ACD  ,  propter  paral- 
lelasAC.  DE. 

.   ErgP 
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Ergo  ang.  A  »  D. 
Cum  autem  latera  circa  angulos  A  & 
D  iint   proportionalia  ,    b  erit   triang. b  6.  VI, 
A  B  C  aequiangulum  triang.  D  C  E. 

Adcoque  ang.  ABC  30  DCE 


Ang.  A        30  A  C  D. 


], 


Ang.  A  &  AB  C  ao  toti  A  CE.l  . 
ACB  ACBJA* 


Tres  ang.  A.  ABC.  ACB  ao  duobus 

ACB.ACE. 
«Atqui  tres  A.  ABC.  ACB  a>    cji.1. 

z  Re&is. 


Ergo  etiam  duo  ACB.  ACE  ao 
2  Re&is. 

Adeoque  B  C.  CE  fibi  invicem  d  ia-  a     , 
cebunt  in  diredhim.  4** 


Kk  j  pro. 


Thcor. 


5 18 


Eocliois 


Propositio  XXXIII. 

■ 

- 1 .  Inaqualibus  clrculis  anguR 

foe  ad  peripheriam^ A&E,  ffte 

ad centra  D&H,  funt in eadem 

ratione  cum  arcubus  quibus  infi* 

ftuntBCFG. 

1.  EtSeftoresBDCJGH, 

eandem  cumarcubusbabent  ratio- 
nem,     . 


DEMONSTRATIO. 

P  A  R  S   I. 

Si  anguli  D  &  H  ad  ccntra  fint  arqua- 
ks  ;  crunt  arcus  B  C  ,  &  F  G  ctiam 
(  2 <S.  III. ) interfe aequalcs.  Fiat 


Fiat  jttri  angulus  GHK  a>  FHG  ad- 
cbque  FHKdnplus  FHG  hoceft  BDC. 

Tum  arcus  GK  erit  a>  FG  (  per  ean- 
dem  26.  III.)  &totus  F£K  duplusip- 
fius  F  G  hoc  B  C. 

Eodem  modo  fi  fiat  arcus  K  H  L  30 
GHK  f.  FHG.  30  BDC  adeoque  FHL 
triplus  BDC,  etiam  probabitur  arcum 
F  G  K  L  effe  triplum  arcus  B  C. 

•Ergohinc  univerfim  conchidimus  fi 
anguli  D  &  H.  fint  aequales ,  efle  arcus 
BC.  FG  squales  :  Si  angtili  D  &  H 
fint  insequales ,  etiam  arcus  efle  insequa- 
les,  &  hoc  juxta  quam  libet  multiplica- 
tionem ,  ut  nim.  fi  H  fit  duplus  D  ctiam 
arcus  F  K  fit  duplus  B  C :  fi  angulus  H 
fit  triplus  D.  etiam  arcus  FGKL  ipfius 
BCfic  triplus  :  &  fic  in  infinitum  :  id 
quod  idem  eft  ac  angulos  cum  arcubus 
cfle  in  eadem  ratione. 

Et  quia  anguli  A.  E.  funt  femifles  an- 
gulorum  D.  H.  etiam  illi  cum  arcubus 
eandem  habebunt  rationem. 

P  A  r  s  II. 

•  Haec  ex  prima  parte  facile  deducirur. 
Sedorum  DBC.  HFG :  anguli  G  &  H 
funt  gquales :  crgo  arcus  B  C.  F  G  :  & 

latera 


